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LECTORI BENEVOLO 

I. H V D D E S. P. 

I;.NGaIliiseramcum epiftolx mexiraprimerentur, ideoque docaum redux , 
onus in mc fufccpi omniade integro rcvidendi & ad calculum revocandi, 
utprobemihi conftaret , num quxdam nimis obfcure exprefl]i cflcnt , vcl 
etiam errata irrepfiffent ■, Quxcunque inveni, illa funt qux fequuntur. 

Ad clariorcm fcnfum. 

p-4X4l. ic. Exceprt 8cc. Cu« * — aCOo, multiplicaturperi — c, refulut 

b jc— c x — a M-* tXo.fcu *00 - ^ - *' ; fi ponas jam b — fQOo.non fequitur 

valorem xper hancxquationecn non poffeinveniri ,quandoquidcm Nominator 
m b — a c per b — c, djvfldi potcft , fed tum fcquitur cum Nominator pcr Deno- 
minatorem non dividi potcft.vel cum ambo pcreandem quantitatem indiviiibi- 
Jcsfunt: Notandumcrgo eft Denominatorem hicconfidcrari fine relationcad 
Nominatorem, veluti paterex fequentibus , i°. Obfervandum venit numejuf- 
modi (pumtttates m^tjuatitru reperiantur 8cc. t», fi reperiantur, num utramque **ua- 
titnem dividimt. Sedhxc omoiafortaflis clarius ficintelligentur. Exccpto tan- 
tum fi xquationis primus terroinus non aftectusquantitate cognita fit ab una 



parte , reliqui , qui ab altera funt , faciant fradionem , cujus Denominator , vel 
Dcnominatorisdiviforaliquis, Nominarorejadividat ,<)Uod ficontingat, vi- 
dendum eft, priufquam concludatur non darrmiarum xquationum communem 
aliquem diviforem, nuratfttiam alteraxquatiopcrhuncDenominatortm , vcl 
Dcnominatorisdiviforemaliqucm, divifibilisfit. p. 45*0. l.i o. vel ficlege, xqua- 
tio illa femper indivifibilis crit per x, x', x>, &c. , , velper **,&c , 

— qyantitatequaviscognita atquerationali. p.461,]. 29. pro trnnts yiantitattt 
pone omnia memkra p-49*» I » 3. pro Regula, fcribe Methodo. p.^ri & 45-*, 1. 1. 
Icge.nullus taoninuscftcoo. p. roo, inmedio, pro QtmiamtmcV C. ex 1 r 

<+ V ^rr — extrahi ptttrit j fcribc, cxtrahendo V C.ex i r -+» y ^rr — ^ ? qi. 
& pro , fedcum V C &c. , ufquead , liceut frc. ; pone , fed cum V C. ex bino- 
jnionumeraliopcR.eguIxp.3S9 , vcl perfccle extrahi queat, vel vulgari modo 
prxterproptcr, quod iurHcir, poterit etiam cjufdcm beneficio radix ex xquatione 
Propofitanve numcrali, fivelitcrali fit, invcniri ,cum pro lkerisnumeros, vel oy 
adarbitrium aflumcre liccat. p.roij.31. 6c p. cof, 1. 17. reduci hicfumiturpro 
redifri »d duas alias , exquarum multiplicatione Propofita xquatio producipo- 
zeft. Errata, qux irrepferuot, inveniuntur ipter errata primx partis. 

Nec tacercfas eft me, non iine admiratione, in Epiftolis meis , qgx tam fedu- 
lam typothctarum opcram requircbant, tam paucos errorcs oftcndnie , ntfi cogj> 
tarem D^EIseytrios & Clariflimum Schofenium totis viribus huic operxincu- 
feuifle, cjbit^optCT nullusdubitoquinrciiquumtotum opusaccuratiusimpref- 
fam fit, quam quis fortaflis exfpectafferv 
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F R. H S C H O O T E N, 

. Mathematicorum ocelli. 

SCotenl cttm fcrifta legis , fe frtmit ubique 
Ingenii mira dexteritate vigor. 
Cum vitam ac mores ffeftas, fe frabet ubique 

SfecJandam integritas , ac fme fraude mamts. 
Sic aua ferrarb concurrunt corfore in uno % 
Hic jungi ingenium cum frobitate vides. 
Adde quod, ingenium cum fit fuferabile paucis, 
Vix tamen tnvenies in frobttate farem. 
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Generis & virtutftm Nobilitate Perillufiri 
QfGenerojbHeroiy 

D.CHRISTIANO THOMA, 

TOPARCHiE IN STAVGARD, 
Equiti Aurato , Sereniflima: Regiae Majeftatis 
Cancellario Magno , Regni Daniae Senatori 
primario , Regiae Academis Hafnienfis Con- 
fervatorifummo, Patrono incomparabili. 

On minus verfc quam ele- 
ganter Cicerolib. i. Tufc. 
quaeft. Magni , inquit 3 ejt 
ingenii revocare mentem afen- 
fibus, & cogttattonem a corifue- 

tudine abducere. Cuffl enim mens noftra, 
quam in nobis conclulam circumferi- 
mus, divinaquasdamparticulahabea- 
tur , nihil fan£ illi gratius accidere po- 
teft , quam , cum contemplando k cor- 
poreis rebus laxatur , originique fuae 
quam fimillima redditur. Senfuum 

* 2 quippe 




Epistola 

ufura non minus fruuntur bru- 
ta ammantia , quam homines 3 imo , 
quasdam longe nobis pracftant ; mente 
vcrb quia non gaudent , univerfam 
hanc mundi machinam , quafi tabu- 
lam pietam afpiciunt nec cogitant 
qua de causa quove modo tot varie- 
tates rerum fint ordinatx. Quicun- 
que lgitur hominum non cupiunt fe- 
metipfos privare bono , quo reliqua 
animantia excedunt , non temere 
permittent fefe fenfuum judicio ita 
mancipari , ut ea fufficere putent ± 
quae manibus quafi palpare poffunt , 
ac pauca velint fi non oculis omnium 
obvia , pauciora credant quae fenfus 
non approbant , & pauciflima eligant 3 
nifi ab expqrientia firmentur. Non 
equidem diffiteri poffumus , hocpro- 
pofitum utile effe atque neceflarium 9 
ut initio juvetur cogitatio noftra 8c 

intel- 



Digitized by Google 



Dedicatoria. 

intelledtus 5 unde fadhim eft , qubd 
Geometra figuras , Arithmetici nu- 
merorum cnara&eres , aliique alia 
fubfidia invenerint 5 Sed experimen- 
tis ejufmodi vix acquiefcere debent 
magna ingenia , nec poteft is , qui fa- 
pientiae famam affe&at. Communis 
enim experientia docet , multa facilb 
mereri mentis alfenfum , & effe ve- 
riffima, etiamfi fenfuum judicio pro 
veris non agnofcantur : & vice ver- 
sa , fenfus quaedam approbare, oux , 
quia falfa , ratio nullo modo admit- 
tere potcft. Atque hsec licet omni- 
bus in confeflb nnt , non defunt ta- 
men , qui nihil nifi Praxin amantes , 
Theoriam & fpeculationcs omnes o- 
dio profequuntur , atque ut inutilia 
elimmant : quos pertinaciae fuae ferb 
nimis poenitebit, cum aliorum impe- 
rio ita fubje&i effe coguntur , ut ne 

* 3 in 



Epistola 

in Praxi quidem folita obftacula re- 
movere fciant , nec unquam novi 
quicquam addifcant 3 nin quod vel 
cafus ipfis, vel aiiorum humanitas fup- 
peditaverit. Atalii, quorumanimus 
longius exfpatiatur 5 & demonftra- 
tiones caufasque inquirit , utilia mul- 
ta inveniunt 5 quae ab aliis ignoran- 
tur y adeoque in Praxi multa excogi- 
tantes compendia , allaborant ut tse- 
dia & impedimenta obvia tollantur $ 
quorum tamen inventa non eflent 
repudianda , etiamfi humani ingertii 
imbecillitas , aut ufus raritas , ea fta- 
tim ad praxin revocare prohiberet. 
Hinc non contenti do&iores iis , qux 
& Geometris aut Arithmeticis demon- 
ftrata atque inventa funt , quasque 
ufus dudum confirmavit , nifi vel 
ipfas demonftrationes penetrare 5 eaf- 
demque invenire pouint > adeoque 

fuper- 
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Dedi gatori a. 

fuperflua refcindere , defe&us fupple- 
re , & deperdita reftituere queant. 
Neque enim exiftimandum eft , ma- 
jores noftros omnem pofteris praeri- 
puiffe materiem , qu& excolatur inge- 
nium 5 cum contra focordiae meritb 
nos incufarent , fi plus temporis in 
fcriptis fuis etiamnum intelligendis 
ittipendi , quam ipfi in incognitis in- 
venieiidis pofuere , viderent. Ad quae 
invenienda cum non alii vii , ( quan^ 
tum conftat ) quam quae per compo- 
(itionem & refolutionem procedit, 
utexentur , quaeque naturalis potius 
ingenii facultas aut induftria, ufu & 
exercitatione potita , qu&m ars certis 
legibus & praeceptis contenta 5 dici 
meretur 5 Recentiores. artem qoan- 
dam excogitarunt , quam vocant A- 
nalyticam, cujus principia tradit hoc 
opufculum. qu« poftquam innotuit', 

lon- 



E P I S T O L A 

longe plura &c majora, quamabAn- 
tiquitate nobis reli&a funt , in lucem 
prodiere. Non patitur tempus & lex 
fcribendi , ut commemorem y quan- 
ta ex hac arte , non tantum ad Arith- 
meticam , Geometriam , Mechani- 
cam , fed etiam Opticam aliasque 
fcientias manaverint emolumenta. 
Nihil enim fani antehac de vifii notfi- 
mus , cum omnia hic 5 ficut in aliis 
artibus , quse materiae immerfa? , non 
abftrahuntur & fenfibus , ad dire£Ho- 
nem mentis 3 difputationibus huc il- 
luc trahcbantur ; jam omnia deter- 
minata > omnia demonftrationibus 
munita. Qui cnim in Opticis non pla- 
ne hofpites funt , fat fciunt 5 quam in- 
certa , quam^ue defe&uofa fuerint 
ea y quse de Refra&ionum Jegibus an- 
tea novimus 3 & qu^m falfa illa deter- 
minatio figurae vitrorum, (dequibus 

Dio- 



Dedicatoria. 

Dioptrica agit ) qua nihil jam nobis 
optaripoteftperfe&ius * nihil certius. 
fed de his forfan alia s. Id mihi in pr#- 
fens fufficit , hanc artem iihi proprio 
jurevendicarenon folum ea 5 qusede 
Mathefeos utilitate , deque Arithme- 
ticse, Geometrias, Aftronomias, & 
Muficse prceftantia , tot rationibus , 
tot voluminibus 5 totque feculis di&a 
funt , fed & multo plura $ quodfacile 
demonftrare poffem , nifi plurimis , 
qui hxc penitius introfpicere dignan- 
tur 5 notum id fore fcirem. Nec opus 
mihi eft , multa coram Te , Heros Per- 
illuftris^ de hujus artis totiusque Ma- 
thefeos utilitate dicere : quoniam y 
•dum animus tuus magna femper &c 
-excelfa meditatur , Mathematicas et- 
iam fcientias coluifti & amplexus es , 
nihilque Tibi ad fapientise comple- 
mentum deeffe voluifti. Sed malo de 



1 
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Epistola 

Heroicis & eximiis tuis virtutibus 
tacendo , publicum omnium teftimo- 
nium implorare 5 quam in prxfens 
pauca dicere. Ars fane Analytica per- 
fpe&um habet , cujus viri prsefidium 
expe&at y cum implorat tuum : nec 
enim Daniae unquam , quamdiu Ma- 
thefis aliaeque artes liberales tales in- 
venerint Patronos , vel virtus vel fa- 
pientia deficiet. Patere igitur , Heros 
Perilluftris , nomini tuo Principia hxc 
infcribi , 8c frudtum inceptse peregri- 
nationis ferena fronte accipe. Tui e- 
nim nominis clypeomunita , frontem 
audent obvertere hoftibus , quibus 
feculum hoc abundat , quique varia 
tela in obvios effundere non veren- 
tur 5 prout affeftus malevoli ipfis di- 
(Staverint. Solent plerique , qui rodere 
amant , objicere , pervulgata omnia 
e(Te 6c ex aUis defumpta 5 qua cenfura 

quam- 
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quamquam fciam hoc fcriptum non 
poffenotari ; tamen praefagitanimus , 
tore , ut hxc tanquam inutilia & nimis 
curiofa rejiciant. Si enim intellexe- 
rint, hoc ambitu, etiam Algebram 
comple&i , faftidio commoti , fubtili- 
tates ejus cane pejus & angue fii- 
gient. Sed vix metuet fibi Ars Ana- 
lytica a talibus hoftibus , nam , cum 
aodiflimis quibusque Mathematicis, 
quibus feculum hoc quafi fuperbit, 
probetur , de reliquis ipfi minus eftla- 
borandum : nec ulla alia hujus Me- 
thodi defenfio requiritur , nifi quam 
experientia, & ipfius rei intelle&ae 
ufus attulerit. Et , ut verba in pauca 
conferam y fi tuo exa&iffimo limatif- 
fimoque judicio probentur , nulliiis 
in pofterum cenfuram aut notam per- 
timefcent. Neque ego exilitate ope- 
ris deterritus , fed contra utilitatepo- 



Epistola Dedicatoria. 

tius inftigatus, Tibi hxc confecra- 
re fum veritus : ■ &: quidem tanta ma- 
jore fiducia, & fpe certiore , quantb 
certius mihi conftat Te omnibus iis , 
qui inter bonas artes etiam Mathe- 
maticis incumbunt , favere ; quem 
favorem quotidie familia noftra fen- 
tit , & grato animo femper recolit. 
Vale regni Daniae decus , 8c sequi bo- 
nique confiile hoc grati animi monu- 
mentum , quod humillime offert 

i 
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LECTORI S. 

Vm onmes fajncntes audire vcLint , & nihiltam 
temcrarium iamquc indigvann fapientis ^ravi- 
tafe atqne coufiantia fit , quarn aut faijtrm fcn- 
irrc , ai:t quod nou jat is exfioratumfit, fiue ul!a 
dubitatione defendere : nejeio quo fato fiat, qubd 
iion opcram dcnt ejujmodijindioruta viam iugredi,qud mcns 
adfuejcat verumd falfis i£ dubiis dijlingucre. Quaudoqui- 
dcmeuimd teuct 'is adjucfcere mrdi um e/t , egregte fibi con- 
fulcn r/t , // ad Mat/ ef/n cx. oiendamab incuntt xtatcani- 
mtm appeiiereut. MaffemaHcas autcm difciplinas banc 
pr t c aitts habere pr<vro$at ivam . vtx dubiiart pote/l , modb 
coufidcretur , qtacquiJtn iis coucindttur '13 determinatur , 
id omue exprmmijjis necejjitate quadam feqni , vel verum , 
veidubium , vafaljum , /r,; at pr<c?ujfe variis modisfefc 
babuertr.t : y^r/rs» /tf , eifinon aliis ujtbns tnferviret Mathe- 
fis , tamcu velhoc nomine ,adjui cogniiioucm trahere debe- 
rct eitam cos , quibas nullnm aiiudex cafpcraretur emoiu- 
yncutum. fOnod cumabuude cbjcrvatutn & ufu comprobatum 
Jit d Vctcribus , quos plenque nojira atatc ttajufpiciuut "3 
vencrantur , ut majus quoddam animo complexi , plus mui- 
to cttarn vidijfe videantur , qudm qnautum noftrorurn ingc- 
tfiortim actes tutucrt poteft ; intcr alia mirart fubtt , omucs 
fere, cxemflum iilorum hac in re defcruijfc. Qutppc compcr- 
tumcft , antiquosThilofophos uou permijiffe, ^r^^i?h^ 
Jcholas ' fttas "tngredt , ut ad Sapienttx ftudtum admtttcrcu- 
tur , qu/qiie ante non habcrcut t*js <p<Ao.Tj£<a?. Quod 

fane propojitum , «o// rationc prudcntms , qudm cvcutufc- 
licitisfutt : cum hanc futffe caufam , ^//<?^ adiliatn perti^c- 
rint jcicntiam , quam pofleritas tantopcre m/ratur , ££> y«0 
virtutc fua nonnulh cntti fe fojfc dcjperant , conjiciam. 
Fnjira euim fpcciatur frnidns difcipiiuarum , ^Zr^, ^«i 
carum aliitudinem nou meiitur ; 7/tT //; cacumcn evaderc 




P R AL F A T I O 

poteft qui non folerter rtmatur viam , K aditus , qui eb 
ferunt tteelwt. Mathefis autem , cum exnottonibusfim- 
'pliciffimis %ognitttque facilltmis , ad dtfficiltora , r*- 
mottffima qit£que cognofiendaperducat juntores , qut pra- 
concepnsopinionibusvacuinon impedtuntur vartetate re- 
rum , qua animis provecJiornm tnharent ; non dubtto , qtttn 
ji 'eaateneris tmbuaturmcns , ad aliarum quoque rerum 
maxime compofitarum atqtte obficurtorttm , cogntttonem fit 
penetratura.EtquouiamMathefisvartisparttbtu^ 
qtt* omnes circa qnantitatem verfiantur ; resa noftrtfiecutt 
Luminibus eb redacJa efi , ut genertltter ilU omnes tra- 
ftari, ®quantitash*ctnuniverftait&abftracJoper itte- 
ras Alphabeti concipt pojjtt. Ita entm,facld ad omnes quan. 
tttatts fpecies appltcatione , intellecJus rattoctnando ad va- 
rias res inveniendas diftincie progredtpoteft . Toftquam au- 
tem Methodus tlla dtu latuit , tecJa verborum tnvoittcrts , 
cum quibtts prius iucJandum crat quam frucJusulius fpe- 
raripoterat ; opportune nobis Hobtitjftmus 2> . 'Des-cartes, 
infitperabilis ingenii Vir ( qttt, reclusa afe , hacJenustnco- 
anitd , ad veramfapientiam vtd , pofi tot feculorum Jcedtfi 
fimamfiervitutem , omnibus imitando exemplo , ttanatur* 
myfleriapandit,utvera fafientia ftttdinm , Immanarum- 
qtte fcientiarum encycloptedia & perfccJto , tmmatttra ejus 
ac deplorabiii m'>rte , majorem nunquam jacJuramfacere 
pottterit ) e.tm ad hancfacititatemperduxtt, ut, quod dtffi- 
cultatis reltquum eft , nonaltdratione qudmfiudto® ddt- 
aentiaevinctpofiit. Taceo hic perfecJtonem , adquamres 
Mathematicas httjm Methodt fiubfidio redegtf. cum tpfia- 
rum teftimonia non tantum invttos iaudttmque fitarumde- 
tracJcres in itiis palmam ei dare cogant , fed et iam quoufi 
que, humauumittgenium in iifidem progrcdi quidve prtfta- 
revaleat determtnent. Verum entmvero cttm omniumma- 



gnarum rerum ficut arborum altttudonosde.echt , {gr*- 
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dices ftirpefque non item : fic multi ad fumma pervenire 
optarent , iiifi in elementis harere opus baberent. atqui , 
quemadmodum illa altitudo fine radtcibus ,ftirpibufqtte effe 
. nonfoteft ; ita illi fruftra fe in idfaftiginm recipi fperant , 
quibuscordi non eft fttndamenta fideliter jacere. Etcum 
antehac non edita fint ulla priucipia , qua ad adita hujus 
Methcdi ducerent j quidmirum ? fi muiti in ipfo limtneh/e- 
fitaverint .plttrefque , quos , re inexpertd, defperatio in fu- 
gam averterit. Etenim nec hujtts Methodi Auclor, nec *Do- 
iiijfimi ejus Commeutatores a femettpfis impetrare potue- 
runt , nt bonas horas , qttas fuhtilioribus inventis dicave- 
rant, in edendis , qua viam ad hanc Methodttm fternerent , 
impenderent. Cumitaque nihil hac in re , omnibnsvotis , 
tam a me ipfo olim , qudm a multis hodie expetita , prafti- 
tum ejfe repercrim : diu multumqne inter fpem & metum 
hcrens , dolui , tamdiu inter tot Mathematicorum monu- 
menta ea defiderari,qua ad fcientiarum incremcnta emuu- 
ciioris usris homines necejfario requirijam pridem cenfue- 
rttut. Ego fane opportunitate mtra , ante aliquot annos 
voti campos fac~ins,poftquam ad hafce oras Academiam IL- 
luftrem, que Leidc eft,acceJfiyir Celeberrimus atque*Do- 
Bijfimus Francifcus d Si hooten , Mathefcos ibidem Tro- 
fejfor publicus , me Artem Analyticam , hancque Metho- 
dum , tam eximta fide docuit , ut ad perfeclionem nihil mi- 
hi prater ingenium & propriam induftriam defuijfe cre- 
diderim. ^uocirca fepofitd privati commodi aftimatione ut 
plures felicitatis hujus participes facerem, qua propri/s 
ufibus deftinaveram , publici juris redderem , de elemen- 
tus hifce , quibns interalia imbutus eram , evu!gandis , co- 
gitare ccepi. Et licet vererer ne amicitic jnra , qua inter 
nos cum fido femper fervari optabam, hac ratione viola- 
rem ; tamen facilem mihi veniam fpcrabam % fi non ni- 
fiofficiofa fraude fallerem , qu<e gloria ejus , qui fe bono 

publico 
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publico nni devovit , cedere , nec alids magis animum meum 

gratum teftari poffet. ^Ac ne primas qutdem fpesfortttna 
deftituit : quippe ab ipfo , qui nullum erga me bencvolcntia 
fignus atque indiciumomittit , non modo ventamhujus zcLi 
impetravi , fed & eamhumanitatem, ut omnia perlegere 
& examinare haud gravatus fuerit , lucemque ingemi (£ 
confdii fuiporrigere. Operus brevitatcm quod attinet , non 
eft, quam difpitcere cuipiamputem : ftqttidcm copiam exem- 
florum , quibus ad di/ccndum nihilaptius , nullus ( ut opi- 
nor) hic defiderabit J in quibus affcrendis ejufmodi dele- 
ctus eft obfcrvatui , ut, quoadfieripotuit, in mediumad- 
ducerentur ca , quavelinipfo Auclore , vel in ejus Com* 
?nentatoribus repcriuntur : qtta ideofparfim ita funt difpo- 
fita , ut, meo judicio, nonaito locomliusintelligi , fimui 
que pradiffis locis illuftrandis infervire potuerini 
finem, in margine paginarum citationem additam ejje ap- 

^cies , cumiuiutcgris^ tumt^nfraffisperdidicerihjevique 
itumerorum irrattonaitum notitid inftruclus , in allatis 
exemplis accurate examinandis fefe exercuerit , fe non in- 
utilitertempus , ubi ad GeomctrtamT> n,c Des-Cartes ac- 
cefferit , confumpftffe experturus fit. Qttiu tmb vtdebit ja~ 
ftuam referatam omni ei , quod abA/gebra & Anahfi Geo- 
metrica exfpcffari poteft : ideoque Je MathefeosVniver- 
falis conftitutionem animo comprehendiffe. neque euim exi- 
jfimo , hifce tntellecJis , oper* pretium fore , Algebra vul- 
garis cognittonem ampliits exoptare , itcet leviorem ejus 
notitiam , vcl ipfe <D. 7)es-Cartes , antchac , ad fita Geo* 
metrite Mcthodumintelitgeud>m , reqttifiverit. Vale. 
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T>E LOGISTICA QVANTirATVM SIMPLICIFM. 

\ Vm in omniScicntia, ad difficiliorum rc- 
rum cognitioncm , utilc fit a fimpliciflimis 
& cognitufacillimis ordiri; haud inconful- 
tum tucrit , ad gcneralcm atque facilem 
comprehcnfionumMathematicarum Scien- * 
tiarum , qua: omncs circa quantitatem ver- 
fantur, adeaprimumattcndere, quacnon 
jaliquam cjus Ipeciem cxcludcre , (cd cas, 
quocunque fe habcant modo , fub certis notis cuique ob- 
viis reprzfentare poflint. Vnde cum in univerla illarum yuie dif 
Scientiarumconftitutionc, licet dtverta obje&a refpiciant , nonfrt**»»™ 
nifi relationcs five proportionesquaedam , quae in iis reperiun-^'"^" 
tur, confiderentur j confcntaneum cft rationcs atque propor-y ff 'J^,. 
tioncs illas fcorfim fpeftarc , easque literis Alphabcti , utpo- 
te notis tlmpliciflirais nobisque cognitiflimis , infignire. Ne- 
quecnim ratio ullaeft, quominus^er a, b,c, &c. concipian- 
tur magnitudines 4, i t c, &C quam pondcra aut numcri iif- 
dem charactcribas defignati. Attamcn quia tum phantafia? tum 
fenfibus ipfis, nihil fimplicius nec diftin&ius cxhiberi pofle oc- 
currit, quam recta? lincar, quarque relaiioncs & proportiones, 
quar inter omnesalias rcs invcniuntur, cxprimerc valcnt: pras- 
FmlL A ftat 
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ftat per prardi&as literas folummodo lineas rcctas concipere. 
Hinc fi duae fueriut quantitates dcfignatx per a & b , intelligcntur 
peripfas dux diffcrcntes linex re&x, divcrfxfcihcctlongitudi- 
nis : ita ut pcr a intclligatur longitudo feu qumntitas unius , & per 
b longitudo fcu quantitas altenus. Non fccus atquc pera&a, 
aut per b & b dux intclliguntur linex xqualcs; nili indicaveris 
Aippofuerifvc4cflcxqualem ipfi£, veU& £ cjufdcm eflc valoris, 
idquodficdcnotatur^OO^. Etficdealiis. . 

Cum autem non rard occurrat, ut linea aliqua fitaltquoties fu- 
mcnda, oportcttantumnumcrumconvenicntcmipfi lkcrxprx- 
figcrc: Vt ad defignandum , lincam^cflebisfumcndam, fcribo 
i a. Sic & ad defignandum duplum , triplum, quadruplum &c. 
ipfius b, fcribo z b, ^b^b&cc. Ncc aliterfitfiaddcfignandum 
femiflcm, tcrtiam aut aliam quamcunquepartem linex^, fcri- 

batur 1 4, f 4, &c. id quod etiam hoc pa&o ficri folct ~ , *- , &c. fic 

& duas tertias , trcs quartas, &c. ipfius £,ita defignavcris \b,\bi 

vclfic, atqucitadealiis. 

Iam cumin univerfa Mathcfi operationes omnes adquinque 
diverfas ( vulgo Species di&as ) rcduci poflint, quae funt Additio^ 
Subtractio, Multiplicatio,Divifio,& Radicumextractio; confc- 
qucns eft ut oftcndatur , qua ratione dictx opcrationcs per literas 
fintinftituendx. 

• ■ 

De A&ditione quantitatum Jtmflicium. 

IGitur ad addendum lineam a ad lineam 4, fcribo profurama 
2 4 : fic & ad addendum i b ad 3 b , fcribo j b. Lincx enim cif- 
demliterisfi dcnotantur, oportet tantum numerosprzfixos ad- 
dere , & fummam eidcm literx prxfigerc. Si vero diverfx fucrin t, 
additio fiet intcrpofito figno -f- , quod denotat plus. Vtfiadli- 
ncam 4 fit addenda linea b, fcribo a + b , hoc cft, a plus b , quo in- 
dicatur b eflc additam ipfi*4, vcl adhuccflc addcndam, Vbipa- 
tet didum fignum fempcr eflc rcfcrcndum adfcqucntcm litcram, 
feu qux priori addi dcbct. 

Nec aliter fit , fi plurcs in unam fummam funt colligendx. Vt 
ad addcndum 2 bjb % & 3 b, fcribo 6 b. Sic & ad addcndum ajbfic r, 
fcribo4 + £+c. 

Exem* 
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Excmfla additionis fmplicium. 

Summa i a. 



Add.<^ 



4. 







2* 


rb. 


|# 




?*• 


d. 




JT. 




6 b. 






a. 


a. 


3 * 


b. 


zb. 


4* 


c. 



Summa* + £. a+ib. ^c + ^d. a + b + c. 
Vbi notandum, in additionc litcrarum 4* & 3 4 1 , cogitandum cf- 
fclitcram d fibipraefixam habcrc unitatcm: id quod etiam in fc- 
quenti cxemplo & limilibus cft obfervandum: ut&, cumplu- 
rcs adduntur diverfa? literar, pcrindc eucquo ordinc fcribantur, 
ut4 + £,vel£-#-4. 

De Subtra&ione quantitatum fimplicium. 

I Amvero ad fubtrahcndum lincam l linea 5 4, fcribendum 
-*eft 3 4: fiquidemlincar, quariifdem litcrisfuntdefignatx,fub- 
ducuntur, fubtrahcndo tantum a fcinviccm numcros prarfixos. 
Sic & fi 2 ^auferantur a 3 b> reliquum crit 1 b feu b. Similitcrfub- 
lato d dc 4 d, rclinquitur 3 d : At 4 de a manct o feu nihil. 

Quod fi vcr6 lincae divcrfis litcris notatae fucrint, fubdu&io 
fiet interpofito figno — , quod denotat minus. Vt fi ab a fubtra- 
hendafit^, fcribo^ — £,hoc eft,4minus£, quo indicatur^eflc 
fublatam cx 4, vel adhuc efle fubducendam. Vbi patet di&um fi- 
gnum fcmper cfle refcrcndum ad fcqucntcm literam, hoc eft , qur 
cx priori eft fubtrahenda. 

Eodcm modo , fublatis 4 d cx 3 c , reliquum crit 3 c — 4 d. 

Excmfla fubtraclionis fmplicium. 

Ex % 4. 3 b. 4 d. 4. Ex 4. 3 c. a. 1 c. 
fubtr. 2 4. zb. _d. a. fubtr.*. 44*. +b. d. 
rcliq. 3.4. b. 7d.o. reliq. 4 — b. yc — 44*. a — jb. ic — d. 

Vndc notandum, in ejufmodi quantitatum fubtra&ione, opor- 
tcre quantitatcm illam, quse cx alia fubtrahi dcbct, eflc rainorem ; 

A 2 hoc 
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hoc eft , ad fubtrahcndum b ex a , ( u t in fupertori exemplo ) opib 
cfle, ut b fitminor quam*. Quodfiautem non proponacur aue 
conftct , utra quantitas fit major aut minor , & tamcn fubdu&io 
fieri debeat j differcntia carum dcnotari poterit hoc modo : a ~ b , 
hoceft,4 — b vc\b — a. 

Multiplicatione quantitatum Jtmpliciutn. 

POrro ad multiplicandum lineam 4 per lineam £ , fcribo 4 £ vcl 
£ 4. Sic & ad multiplicandum 4 per 4 , hoc cft , a in fe , fcribo 
44fcu4* : & 444fcu4 l adprxdi&um produ&um 44 adhuc fcmcH 
multiplicandum pcr 4. Adeo ut literae immcdiate fefe confcqucn- 
tcs, multiplicationcm carum per inviccm fa&am , vel adhucfa- 
. cicndam cfle , indicent. Nonfecus,fimultiplicai-€velim4,£&f 
pcr invi«cm , fcribo ab c,vc\bac,vc\cba&c:&cabb(cuab l vel 
b* 4, ad multiplicancjum 4, b t & b. H!c enim, ut in additionc, non 
rcfert, quo ordincfcribantur. 

Quemadmodum vcro ex ductu alicujus numcri in fc , id quod 
producitur vocatur Quadraturacjufdem numcri,& fi produ&ura 
illud adhuc fcmclper cundcm numcrum multiplicctur, produ- 
ctus numerus appellatur ipfius Cubus, atqueita deinccps; ita 
quoquc fi 4 multiplicctur pcr 4, productum 44 fcu 4 1 appcllari 
coniuevit 4 quadratum ,fcu a duarum dimcnfionum ; & fi 4 4 rur- 
fusmultipliceturper4, producctur4 44feu4 l , quodidco appel- 
laripotcrit4cubus, feu4trium dimcnfionum: atqucita 4«, a\ 
^j&c. dici poterunt 4 quadrato-quadratum, a furdcfolidum , 
a quadrato-cubus, &c. fcu, 4 habcns 4, 5 , aut 6, &c.dimenfiones. 

Sicuti autcm numerus aliquis.fi in fe ducatur, dicitur radix qua- 
drata iftius produ&i fcu quadrati : & fi adhuc fcracl pcr hoc pro- 
ductum multiplicctur,tum radix Cubica hujus poftcrioris produ- 
di appcllatur, &c ; fic & a dicitur radix Quadrata cxaa feu 4* , & 
radix Cubica cx a> , & radix Quadrato-Quadrata ex a 4 , & radix 
Surfolida cx 4* , & radix Quadrato-Cubica cx a 6 , atquc ita por- 
ro. Idem dc reliquis eft intclligcndum. 

E x quibus conftat diligeoter effcnotandum , qu6d magnum fit 
difcrimen inter aliquam quantitatem , cui numerus aliquis prcefi- 
xus cft , & inter eandcm quantitatem , ubi idem numcrus a tergo 
cft adfcriptus. Vtintcr 2 4 & «*, 3 4 & '** , 44 & 4*, &c. ftquidcra 
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per 1 4, 3 4,44, &c fimpliciter intelligirar quantitas^bis, tcr, 
quater, & c. fumpta, hoc eft, a fi bi ipfi to ties*add ita : at vero pcr 4% 
4 J ,4*, &c Quadratum, Cubus, Quadrato-Quadratum, &c. 
«pfius 4, hoc eft, ipfa quantitas 4 toties pofiu & multiplicata. 

Exmfla multiplicationis Jitnflicium. 

Multipl. 4. 4 44 4^ ab 44 4 l . 

per £.4 4 c b cd ab a>. 
produ&um a'b. aa. a*. abc. abb. abcd.a>b. 4*. 

Vbi notandumin4 J b> productomultiplicationis quantitatum 
44 & ab, numerum ternarium quantitatem prarccdentem 4re- 
/picere, non autem fequcntcm b : quod/cum brevitatis causafcri- 
batur pro aa a b> in omnibus fimilibus cafibus quoque eft intelli- 
gendum. Eadcm ratione , ad multiplicandum 4 1 , hoc eft, 4 44 per 
4 J fcu444, producetur4 6 ,hoccft, aaaaaa. 

Qudd fi quantitates occurrant multiplicandaf, quibus numeri , 
five intcgrilivc fra&i praefiguntur , oportebit didos numeros in 
fc inviccm ducere , utinvulgari Arithmctica, & corum produ- 
£him prarfigere producto , quod exfurgit cx multiplicatione 
quahtitatum di&arum. Vtadmultiplicandum 2 4pcr 3 b; mul- 
tiplicatis 2 per 2, provenit 6 , quod fi praefigatur iph a b , produ- 
flo quantitatum a & b per invicem , erit quacfitum produdtum 
t>ab. Similitcrmultiplicatis 2 ^pcrc, produ&um erit 2 nam 
unitas, quaehfc ipficpraefigi fubintelligitur , du&ain 2, pro- 
ducit 2. 

Nec aliter fit , fi ad multiplicandum 34*, hoc cft, tcr a b pcr 
2 c d, hoc cft, bis cd, fcribatur 6abcd. Sic & , multiplicatis {4 4 
perj4*, hoceft, fcmifle ipfius 44 pcrtcrtiam partemipfius ab, 
produ&um fiet ; a> b, hoc cft , { a a a b. 

Exemfla multiplicationis. 

Mukipl.24 ib \4 34* {aa 4* 6a\ 
per ^b c \d zcd jab 3*» $4*. 
produa.6'4*. ibc. iad. 6abcd. \4>b. 34**». 44*. 

Vbi tandem fciendum , quod licet ex multlplicatione prodn- 
cantnr quantitatcs pluriumdimenfionumfcu literarum; carum 
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tamcn additionem atque iubtra&ionem non alitcr fieri atque 
prarccdcntium. Vtadaddendum 2 4^ad 3 4£,fcribitur 5 ab: Sc 
adaddcndumo^ad 2 ^fcribiruro^H- 2 bc. Nonfccus, ad 
fubtrahendum zab dc ^ab, fcribitur ab: & ad fubtrahendum 
2 bcdc6ab y fcribitur 6a b — zbc, Etfic dcaliis. 

De Divifione quantitatum jimflicium. 

QVoniam vero divifio refolvit id , quod multiplicatio compo-» 
nit: facile apparet, ad dividendam quan.titatcm ab fcu ba 
pcr^, optis tantum cflc exquantitate dividenda^^tollerequaiv 
titatem 4, quz divifor cft, & proquoticntc fcribcrc rcliquam 
quantitatem b. Eodcm modo , (i dividatur aa per 4 , orietur 4; & 
444feu4*pcr4, orietur44.. Nonfccusdivisa^^rper^, fict^c: 
at pcr b, fiet 4 c : & per c, fiet 4 b. 

Quod (t vero quantitatcs dividcndx occurrant , quibus numeri . 
fmtpraefixi; oportct, fa&a divifione quantitatum , utjamoftcn» 
fum cft,fimiliter didos numcros dividere, ut in Arithmeticavul- 
gari, & quod oritur invento quoticnti quantitatum prxfigerc. 

Exemfla divifionis fimplicium. 

Cum autem occarrunt quantitates dividendar , ex quibus Iite- 
rx diviforisprarcedcntimodo tolli ncqueunt ; fubfcribiturDivt- 
for ipfi Dividendo interje&a lineola, ad modum frac"Honis A rith- 

a b 

meticz vulgaris. Vt ad dividendum a b per c, fcribo , quo in* 
dicatur 4 b cflc divifam per c , vel adhuc efle dividcndam. Sic & ad 
dividendum 4 per b , fcribitur £ . fimilitcr divisa abcpcrd r,quo« 

ticnserit tlL . & fic dc aliis. Quxquidcmquantiutcsficdirif* 

appellantur Fra&iones. 

Eft verd hlc obitcr notandum , di vifis 4 per 4, 2 b per 2 b , fimi- 
libufve, quotientcm efle 1 : fiquidcm quasvis quantitas feipfam 
fcmel continet , idcoque pcr fcipfam divifa, unitatcm profcrt. 

DE 
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DE LOGISTICA QVANTITAT VM COMPOSITARVM. 
P Xplicata Simplicium quantitatum opcratione , quoniam ex 
«■-'illarum additione & fubtra&ione oriunturquantitates, pcr 
fignum-Hcompofitar, autperfignum — disjunctr, (quarcom- 
munitcr gcnerali nomine Compoiitac dicuntur ) j confequcns cft, 
bt harumquoque operacioncm dcinceps oftendamus. 

De Ad&itione qvantitatum compojitarum. 

T G itur ad addcndum quantitatcs Compofitas , iifdem Iitcris no- 
■*tatas , oportct conliderarc iigna -»- & — , quibus afficiuntur , 8c 
notarc, fi cadcm ruerinc, additionem ficri ut in fimplicibus , & ca- 
rum fummar prsefigiidem fignum. Vcad addcndum*+ 3 b ad4 
4-2^: additis^ad^, & i^ad 2 b t fummaerit 2 4+ 5 b. Eodcm 
modo2 4 — ^additumad 34 — 3 b, facitfummam 5 4 — qb. 

Qiiod fi verofignadivcrfafucrint, fubtrahendar erunt quanti- 
tates cifdcm literis dcnotatx , ficut in fubtra&ione fimplicium, & 
ciquodrelinquiturpraefigcndumcft fignum, quo major qunnti- 
tas afficitur. Vt fi addendum fit 3^4-^4 ad ib — 24: additis 
3 b ad 2 b y & fubtra&is 2 aex 54, fumma crit 5 £4- 3 4. Simi- 
liter i\ a + d addaturad 4 — 44", fiet fumma 24 — 34*. Vbipa- 
tct fi 2 b +*addaturad 3 b — 4, fummam forc 5 b: quantitates 
cnim-f- 4& — 4, cumproptcr diverfafignaiintfubtrahcndar, fe 
mutuo tollunt. 

Iam ad addcndum quantitates diverfis literis dcnotatas , opor- 
tet tantum casfuis lignis connedcre. Vtad addendum 44- bad 
c-~d>(criboa + b + c — d : fiquidcm quantitasc, &romnisalia 
cut nullum pratponitur fignum , intclligitur fibi prarfixum habere 
fignum +. 

Exempla additionis compojitarum. 
Add</ 4+ 3* i4 "~ *'— 44+24 — 3. 

• }a+i b la — ib \ ab + Lbb ±a* — lgbc aa + 
fumma 244-5 54—4^ 4^4- bb. \a*—iabc. laa+^a—^. 
AddA 1^1* 4+ 2 £+<*'«—*** 3 ** — f 4 ^ 44— 544-6". 

' 1 2^ 24 4—44*. 3^ 4 444- «6 24»4-;446 44-f- a 6. 

^ggr. 5^+34. 24— 34^ 5^. 244— ab. ^+^aab. iaa—+t. 

Add. 
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Add.i4+£ taa+^ab—bb ^abc a}+iabb-aab+abc. 
Summa \c — d ^ab — 344 4 J — abc a^+aab—^abb — b*. 
fcu aggr. a+b+c — d.bab — aa — bb. a>+iabc.ia l — abb+abc — b>. 

£ quibus manifeftum fit , ( cum ad addcndum 3 b + 5 a ad 2 £ 
— 2 4,fcribi poflit 3 £ + 5 4+ 2 4 — 2 4,hoceft, 56 + 34: fi- 
quidcm + 3 + 2 ^faciunt 5 £,& + 5 4 — 2 4faciunt + 3 4) 
quantitates eifdem literis denotatas, quando diverfa habentfi- 
gna , fubtrahendas cfle , & fummac afcribendnm efle fignum ma- 
joris quantitatis. 

* « 

■ ■ | 

De Subtra&ione quantitatum comfofitarum. 

POrroad fubtrahendum quantitates compofitas, quaeeifdem 
literisfuntdenotatac , fcicndumcft: fi figna cadcm fuerint, Sc 
quantitas c qua fubtractio fieri dcbct , major fit quantitate fubdu- 
cenda; tumfubtracTtionemficri ut infimplicibus , &ciquodre- 
linquitur praefigendum e(Tc idem fignum. Vt li fubtrahatur a+ib 
cx 24 + 56: (lubtra<5tis4ex 2 4, & 2^ex 5 b f ) remanet4 + 3 b. 
Non fecus fi fubtrahatur 34 — 3 *ex 54 — 46, rcliquum cric 

2 4 — b. 

Si vcr6 figna eadem fuerint , & quantitas a qua fubtraftio ficrl 
debet quantitate fubducenda minor fit ; oportct , fubtra&a mino- 
recxmajore, rcfiduofignum contrarium pracponerc. Vtfifub- 
trahendumfit 4+363034+26: fubtra&is 4 ex 2 4, &2 6ex 

3 6, refiduum crit 24 — b. Similiter,fublatis 4 — 3 6 cx 2 4 — b 9 
relin(juitur4 + 2 6. 

Quod fi quantitates iifdcm litcris defignata? , atqucadfubtra- 
hendumpropofitx, diverfafigna habeant; cruntipfa? addendar, 
ut in fimplicibus , & fummac pracfigendum fignum cjuantitatis , a. 
qua fubdu&io fieri dcbet. Vt fi vclimusfubtrahcre4 — 6ex 2 4 
4- y : fubtra&is 4 ex 2 4, additisquc b ad 6, rcfiduum crit a + 2 b. 
Eodcmmodo, 24+5 iTubdu&uma^ a — 2</,relinquct4 — 7 d. 

Caeterum ad fubtrahendum quantitatcs divcifis litcris denota- 
tas, oportetquantitatcsfubducendas, variatisfignisconnedcre 
cum iis, a quibus fubduclio ficri dcbct. Vt (i fubtrahi debeatc — d 
ab a+b ; erit differcntia feu refiduum a + b — c+d: variatis 
ncmpe lignis quantitatum c & d. 

Exem* 
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Exempla fubtrattionis compofuarum. „ 

Ex ia+$b 54—4* ^4*+?** at—iabc+abb-fr 244+34-?. 
Subtr - tf4 " 2 * 3*— 3* {4*+^* »4*— ^4*c+4**.** 44+24-3. 
Rcliq. 4+3* 24— *. ^+f**.^— 44+ 4-6. 

Ex 34+2* 24 — b 244 — *b 54'+^** — \abb 344 — 24+5. 

Subtr. f+3* 4 ^* 44—24* 24»+l44* 4** 244 3 4+9 » 

Refid. 24 *. 4+2*. 44+ 4*. 34« 144^+|4^. 44+4—3. 

Ex 24+* 34— 2</ %fib— 44 34 J ^4*+;4**-* J 344-24+6*. 

Subtr. 4—* 24+54* 244-3 4* -24*+|4rf* ^4+4—3. 

Diflf. 4+2*. 4— 74*. II4*-344. 54 J — 44*+*4**-* } . 244-34+9. 
EX 4+* 244-4^ 34*C 4 } +44*-4**-* } . 

Subtr. * — 4* 44+4 — 6 % a>-abc aab-ia)+c l -abb. 
Rel.rcGd.feudiflf.4+*-*+4*. 44-54+5. 44^-4*. 34*-*»— cK 

E quibus perfpicuum fit (cum ad fubtrahcndum 4 + 3 * cx 3 4 
+ 2 *fcribipoffit3 4 + 2* — 4 — 3*,hoccft,2 4 — *,fubtractis 
ncmpc 4 ex 34^2* ex 3*): quantitatcs cifdcm literisdcnota- 
tas,quandoeademhabentfigna , fed quantitatcs fubducendac aliis* 
funt majores , fubtrahendas e(Tc , & relicto przponcndum efle fi- 
gnum contrarium. 

Similiter quoniam ad fubtrahendum a — *ex24 + *, fcribcrc 
poffum 244-* — 4 + *, hoc eft, 4 + 2 * , ( fubtrahcndp vidclicet 
4 a 2 4, & addcndo * ad * ) patct , qua rationc , quantitates eifdcm 
litcris defignatx /^um diverfa habuerintfigna, fint addendar, & 
fummse prsrfigendum fit fignum ejus , a qua fubtraclio fieri dcbet. 
Quod autem fubtrahendo 4—* cx 2 4 + * , fcribcndum fit 2 4 + *► 
— 4 + *,variatis ncmpe fignis quantitatumfubducendarum, indc 
manifeftum fit; qu6d ad fubtrahendum 4 cx 2 4 + *difTcrcntia 
denotctur per 24+* — 4, utpote fubduccndo quantitatcm 4, prz- 
ponendo ci fignum — , ut in fubtraclione fimplicium cft diclum : 
atquoniam iubduccndoquantitatem 4ex2 4 + *, plusjuftotol- 
litur, fiquidcm noii 4ablolute tollendum proponitur , feddimi- 
nuta quantitatc * ; hinc fit, ut 2 4 + * — a minorfitquam jufta 
diffcrentia, quantitatc *: adeoque ad vcram dirlerentiam obti- 
ncndam, oportet addcrt quantitatcm *, & fcribcrc 24 + * — 4+*,. 
hoc eft, 4 + 2 *. Et fic dc aliis 

Pars II B De 



■10 PttlNCIPIA* 

DeMultiflicatione quantitatum compojttarum. 

POftharc, ad multiplicandumquantitatcscompofitas, opera- 
tioinftituipotcft ad modum Arithmeticx vulgaris: oportct 
cnim carumpartcs multiplicare in fc invicem , utin limplicibus 
cftoftcnfum , atque produfta iimul adderc. Quod autcm ad figna 
+ & — attinct iifdem przfigenda, fciendum cft: eadem figna 
(hoccft-f-pcr + , vcl — pcr — ) faccrcfignum + , divcrfavero 
( hoc eft -I- pcr — , vcl — pcr + ) facerc — . Vt ad multiplican- 
dum a -f- b pcr c : multiplicatis -f- a pcr + c , & -f- b pcr -f. c t 
fiunt-f-4c, & -+bc: quibusadditis, htprodu&um«4-4c- -\-bc t 
fcaac-{-bc. Sic li multiplicandum fit a — b perc, producctur 
ac-—bc. 

Ncc alitcr fit,fi ad muhiplicandum proponatur a-\-b per c+d : 
multiplicatisenim4-j-^perr,utantc;& rurfus4-f-£pcr</ ( fi- 
quidem 4-f- b non tantum pcr c , fed ctiam per d multiplicari dc- 
bct):htiac-\-bc-\-ad+bd. Nonfecus ad multiplicandurn 
4 — £perc — ^fcribitur^r — ad — £r-f-£^:multiplicatisncm- 
• pcprimum4 — £pcr-f.<r,fit-f-4c — bc: deinde4-i-£pcr — a\ 
fit — ad-\-bd. quippc -f- a per — d, producit — ad: at — b 
per — ^producit-f-^, juxtaregulam. Et fic de aliis. Necrc- 
rert utrum a dextra an ver6 a finiftra initium fiat , ficut fequenti- 
bus cxemplis manifcftum fict. 

Exemfla mulnplicationis compq0arum. 

MuIt.4 + 6 a—b a + b a — b a + b 

pcr c c c-t-d c — d a-+b 

prod. ac+bc.ac — cb. ac+bc ac — bc + a b + bb 

+ad+bd . — ad + bd aa +ab 

?rodvL&.ac+bc+ad+bd.ac-bc-ad+bd.aa+2ab+bb. 

Mulripl a — b a + b aa-iab+bb a*—ab+bb 

per a~b 4 — b_ a'—b • a + b 

—ab+bb aa+ab~ — aab+zabb—b* +aab-abb+b* 

a a—Jib — ab-bb g> — zaab+abb a^—*ab+abb 

prod. 44— i>tb+bb~ a.i-bb. a^-^aab+^abb-bK 4 r +K 

Mulc 
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Mult. ^dd+AAc+ee la^^aab-^^abb 

' pcr ^dd — ee \ab — \aa 

9^ 4 -f - 1 id V-f - 3 ddee — a s — ±a*b — \a*bb 

— 3 ddee— 44^— <e 4 + **b+\jbb+\aMb * 

produa. Q 1 id l e— 44V— e 4 . ^b+laab*— «\ 

Multipl. 4 4» -f- J 44 24-f-I 

per aa—~ja-j-6 

-4- l844 124-4-6 

204 4 I54 } ^.I044 5 4 

-4- 44^ 2 4 4 24*-4-l44 

produft. 44* — iy4 4 -4-74'-4-2944 — 1 74-4-6. 

Cartcrum advertendum hic eft , non rar6 utilc cfle , multiplica^ 
tioncm hocmodo non inftitucre, fe*d tantummodo caminnucre 
intcrferendo voculam m vel M. Vtad m ultiplicandum 44» -4-344 
— 2 4 "i" 1 p cr44 — 5 4-4-cT, fcribo 44 » -4-3 44 — 24-4- 1 
in 44 — 54-f-cT, vel44i-4-2 44 — 24+ iM44 — 5 a+6. 

Quod autem -4- pcr — , vcl — per -4- faciat — , fic patct. Efto 
4 — ^multiphcandumperc, & fit4 — bzoe: hinc fiutrobiquc 
addatur b , net 4 CO b e. Iam quoniam aequales quantitates pcr 
candem quantitatem multtplicatx producunt zquales ; idco fi 
utrinque multiplicetur per c , crit 4 c 00 £ c -4- e c,hoc cft, aufcren- 
do utrinquc A c,e r i 1 4 c — bcZDec. Quoc ir c a cum ftatuatur 4 — £ 
00 * , & utraquc partc du&a in c , producatur 4 c — bcZQec, pcr- 
fpicuum fit, — £ du&um in -4- c , produccrc — 4 c. 

Ncc alitcr oftcndetur — pcr — multiplicatum produccre -4-. 
Etenimfi4 — ^multiplicandumfitperc — d: ponendo, ut an- 
tc , 4 — b GO e , crit produ&um ex 4 — biac — ^arquale produdo 
cxeinc — dwclc — dme-.idcfk^ce — de. Scdce, ut iupra, a> 
quatur 4 c — £ c : undc 4 <■ — b c —d e sequabitur produ&o cjc 4—£ 
in c — d. Porro cum 4 — £ aequal is fi t pofita ipfi e> & utraque par- 
tedudtaina 1 , produ&um^o' — b ^jcqueturprodufto^^ : hincfi 
cxac •— £ c fubtrahatur '4 4* - — b d loco de 9 eiatquale; eritjuxta 
regulam fubtractionis ac — bc — 4 d-\-bd productum quzfitum.. 
E quibus liquct — b multiplicatum pcr — ^produccre + b d. 



Kz 



IX P-RINCIPIA 

m 

De Dfaijione quantitatum compojitarum. 

T)Rztcrea, ad dividcndum quantitatcs compofitas, opcratio 
1 non abfimilis critci, quain Arithmetica vulgariduo intcgri 
numcri perfe invicem dividuntur. Quod autcm figna + & — 
conccrnit, fciendumeft, fi dividatur + per -f-, aut — per— , 
fcmpcr oriri-H; atfi -f-per— , vcl — per +dividatur, fcm- 
pcroriri — . omninoutinmultiplicatione. Opcrationem autem 
livc adextra fivcafiniftra incipias pcrinde erit. Vtad dividen- 
dum a c + b c pcr c : divifis -f- a c pcr -f- c, & -f- b c pcr + c t fiunt 
utinfimplicibuseftoftcnfum-f-4& + b> unde quoticns qu*fi- 
tuserit4 -f-£. Similitcr fidividatur^c — c b perc, orietur^ — b: 
divifiscnim -f-4<:pcr + <r,.fit-f-4, & — . c b pcr-f-c, fic — 
Non dulimili rationc dividitur ac+ad + b c + bd ptrV -f- d % 
&fit4-f-£. CujusopcratiotaJiscft. 

Divid. ac+ad+bc+bd -Hf -f-4.-f-*t|+*. 

^cxc+d) ac+ad+k+bd +c +c \ 

o o o 'o 
Quoticns" +«+b* 

Divifo 4 c pcr c , (ut in fimplicibus ) fit 4 , fcribendum fub linca 
in quoticnte. hinc multiplicato diviforc c + d per quoticntcm in- 
vcntum 4, produftum ac+adct dividendo auferatur , fcriben- 
do partes cjufdcm dcnominationis fub inviccm , & reliquum fub 
lincainfra du&i Vndccum fubdudo^cex^r, dcadctadmi" 
ncatnihil, fcribiturfublinea du&ao. Deindcdivifo +bc per 
+ c y fit-f-£, afcribendumprioriquoticnti. unde multiplicato 
divifore c + d pcr hunc quoticntem bfix. produ&um + bc + bd. 
id quod fi fcribatur,ut antc , fub dividendo, & fiatfubduftio j crit 
pro reliquo fub linca fcribcndum o. Et peraftacrit divifio. 
Eodemmodoaddividcndum4C — ad—bc+bd +ac' 
pcr c — d: ) a£—ad--bc+bd_ + c 
o o o o +bc 





Eritquoticns -J-4 — b. + c 

Divido primum 4cpcrc, &fit4, fcribendumfublineainquo- 
ticntc. Iam multiplicato diviforcc — d per-f-4, fit producl um 

ac — 
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At — ad, fubducendumcxdividendo, & rclinquituro. Deinde 
divido — b c per <:,& oritur — b,(ab lineafcribendum in quo- 

ticnte. Quoniam autem multiplicato diviforec — a*per fit 

produ&um — bc+bd t &eoex reliquo dividendi abhto , rc- 
manct nihil; patct divifionem eflc ad fincm perdudam , &quo- 
ticntcm dTe a — b. 

•Sic ctiam ad dividendum 44 — lab+bb aaa 
per*—b:)aa— ab a\ 

o~— - ab —ab\—b 

— ab+bb + a\ 

o o 

fitquotiens 



Divido primum aa pcr4, &oritur4, fcribendumfublinca in 
quotiente. Vnde multiplicato diviforc a — b per 4, & ablato 
producto aa — a b cx dividendo, fcribendum erit rcliqunm — a b 
iublinea du&ainfra — zab. Dcindedivido — abocr+a 9 8c fit 
— b, fcribendum fub linca in quotiente. Tum du&o diviforc 
4 — b in — b , fit productum — a b + b b , quod fublatum a rcli- 
quo dividendi relinquit o. Et erit operatio finita, ac quoticns 
qua;fitus4 — b. 

Eadcm ratione fi dividcndum fit a a — b b pcr a + b. 

Divid. aa — bb\ — ab aa\a 

Diyita + b) aaj-bbU-ab^ a\ 

00 o — ab\ — b 

Quotiens a—b + a I 

Incipicndo rurfusaprimo termino , divido 44per4, & habcbitur 
4,fcribcndum fub lincainquotientc. Vndemultiplicatodivifore 
a + b pcrquoticntem inventum4, producetur aa+ab t quod 
fublatum cx dividcndo relinquet — ab: & quoniamhicterminus 
practer fuperftitem — b b ad dividendum huc acccffit, idco poft li- 
neam eiadfcribitur. Deindc divido — ab (ncmpe id quod modo 
ad dividcndum acceflSt) per-4-4, &habetur — b inquotiente 
fub lincafcnbendum. Quofa&o, fi multiplicetur diviior4-f-£ 
per hunc quoticntem — £,cxfurgct — a b — b b ad fubtrahcndum 
<xco, quodrclinquiturindividendo: quod cum poft fubtraclio- 

B 3 ncm 
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ncm relinquato j liquet abfolutam cfle opcrationcm, & quoticn- 

tcmforet — b. 

Ncc alitcr (e rcs habet fi dividatur 4* 4- £ 3 per 4 -f- f , &inci- 
piatur ab ultimo termino. 



Dividcnd. a> + bh — abb -\-aab 

Divifor4 + J) +j^+b^abb + aab — «bb\ — *b 

o o o o -^b I 

Quoticns 47"*— tb + bbT + a ab\+aa 

+ y I 

Etenim divifo -f- b* per -f- b, fit 4- £ fcribendum in quotientc. 
tumduclodiviforc<i-|-^in-f-^^,producitur-|-<«^^-4-^ J : Id 
quod ft fubtrahatur ex dividendo , relinquctur — abb. Deindc 
divifo — 4^*^pcr + ^, oritur — ab, fcribcndum in quotientc , 



Deniquc , , , ■ , 

quotiente. undefi multipliccturdivifor4 4-£per4-4 4, &pro- 
duc"tum -4-4) -4- 44 £ auferatur ex rcfiduo dividcndi, eritreli- 
quumo. Idquodoftendit, divifo^' -f-£» per4-f-£, oriri4 4 — 
ab + bb, quoderatfaciendum. 

Sequuntur adhuc nonnulia exemplaaduberiorem 
exercitationem dhifionh comfofitarum. 

Dividend. a l —$aab+]abb — b* —b*, + bb 

Diyifor4 — b.) ■§» M M — b\ 

+labb o 4-24^^1 — 24^ 

—idab+iaM — b \ 

— aab ~o~ — 44^14-44. 

aab - b 



Quoticns +44 — zab+bb. 



Divi- 
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-e 



Dividend. 9d 4 -\-ud*e — 4^ — e*\ — ]ddee — ee 
Divif. 3 dd—ee)9d*+ 1 2 d*e— ^de^e 4 \— ^ddee —3 ddee + 3 dd. 

o OOOO — ^ 



Quotiens ++ie+}dd-i-ee — 4/ie ] 



+4A 



Dividend. ±\a*b+*aab* 
Divifj^— \aa) J^^b+*aab x —a'' 
— \a*b o o 

— ysb 



Quotiens •+\*bb-+\aab-\-i* i . 



-ia\ 



U-: 

— >l 

— 

— -,aa 



D iv.d+b)d 4 - b*+ 1 aady+ 1 aaby+aadd- aabb\-bd * 
00 o O O O o 



+bbda)bU 



+bbdu 



b^ 



aabd P<t£.)40. 
aabd / '"-4- 



Quotiens -\-d 1 — bdd+bbd — b 1 + 2 aay+aad—^aab. 



4" 



— bdd. -+bbdd\+bbd. —frd 
*\ + d 



-b\ 



-\- 1 aady -\-iaay.-\- aadd -\-aad. —aabdl .utb. 



+ 4 



+ 4 



Dividcnd. +-y 6 — Sy 4 — 1 24^ — 6*4 
Diviforff— 1 6) -f- r* + 8 r 4 -f- 477—64 

o — 167 4 — 11877 o 

o o 
Quoticns 4- 1^-4-8^.4-4. 



—6-4 +4 
— 16 
^128^+8^. 
— 16* 



— i6jr*+ij\ 



~l6 



Divi- 
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D i v i d cn d. +y 6 +aay 4 - 1 ccy^-afiyy+c^yy- a^-ia 4 cc-aac^l+iaaccyy 
Fag. 78. Div.yj-aa-cc) +y 6 — ccy 4 - 1 atyj+fyy-a 6 - a 4 cc-aac*\ + atccyy 

o + iaaf-ccy 4 +A 4 yy o o — a 4 cc o + Mtccyj 
+ iaaj 4 -ccy > +a 4 yr — a 4 cc + aaccyy 
000 o o 

Quotiens +J4+2M4JJ — ccjj+aP+aacc. 

+/|+7 4 -+ 2 ^/j+ 2 ^--^j - CC J7- 
-f-tf^V-f* 4 . +aaccyy\+aacc. 

v\ + w 



pag. j 8 0 . D i vidend. +fr-lff+f i **f~f""f ~4f 4 " 4 f +4f '* 4 f\+ff**f 

/«.15. Div.fif-fuM+P**) ±f-$f+P**f-f**f-tf**q+&**f\+ffMHq 



Qiiotiens 



+*f 



+ f—4f*"f- 



—4f**f> 



+ f. — 

+ J 

Qudd fi quantitates dividenda; occurrant , quac prxccdenti 
modo dividi nequcunt , fubfcribendus erit divifor ipfi dividendo,. 
mtcrjc&a lincola, ficut in fra&ionibus vulgaribus. Vtadthvi- 

dendum*^ — aepcrd + e, (criboproquotientc^^p. quo 

indicatur^^ — ac divifumeflcpcr</ + e, vcladhuc cflcdividcn- 
dum. Sic & fi b b + b d + c c dividatur pcr b + d } fit quotiens fcu 

■r n- bb+bd + cc . « , c c r , . 

iracuo — y~l~d — » nocclt, b+ ^-^. Quippelacpeconducnv 

ut in Arithmctica vulgari, divifionem , quantum ficri poteft, in- 
ftituere, & quod fupereft inftar fractionis quoticnti adfcriberc* 
Et tantum de divifionc. 

» 

T>E EXTRACTIONE RADICIS. 

QVoniam autcmdc Radicis Extractione , quae pro divifionis* 
fpecic haberi potcft , agendum reftat , fciendum eft , ejus opc- 
rationcm non efle divcrfam ab illa, quain Arithmetica vulgari ra- 
dix ex dato aliquo numcro clicitur. 

Etenim 
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Etenim ut 4 mulciplicatum per 4 facit 4 4, fcu 4 c]tiadratum,cu- 
jusradix fcu latusdicitur4j fic & radice quadratacxtracta cxaa 
provcnictrurfus4. Similitcrcum4 4,hoccit, 4quadratummul- 
tiplicatum per a producata 1 feu cubum cxa; itaetiam extrada 
radicecubica cx a\ fict4. Et fic de caetcris radicibus. 

Nec alitcr fit li cx quantitatibus compofitis radix fit cxtrahcn- 
da. Sicutcnimexquantitatibusfimplicibusradiciscxtraclionon 
fccus fc habct atquc extractio radicis ex aliquo numcro , qux tan- 
tum unius fit characteris : ita radix , quantitas exiftcns compofita, 
non alitcr extrahetur , ac fi cx aliquo numcro radix , qux pluribus 
conftct chara&cribus, cliceretttr. 

Vtadcxtrahendam radiccm quadratam cx ab -\-b b\ 

extraho primum radicem cx 44,& fit 4,qux in fc multiplicata cV ab 
44ablata rclinquit o. Dcinde raultiplicato 4pcr 2, divtdo + 1 4 b 

Quadratum aa + iab + bb 

aa+iab + bb 

_ — — ■ 

000 

. 

Radix 4-f-£ 



Divifor 2 4 

pcr 2 4 , & fit -f- h 1 quod adfcribo priori radici inventx 4. Hinc 
li ducatur 2 4 in b t fit -f- 2 4 b t quod fublatum cx 2 4 b rclinquit o. 
Similitcr fi multiplicctur b in fc , fict -f- b b ; qua itidcm cx -f- b b 
ablata , remanebit o. Et opcratio crit ad fincm perducta , critque 
radix quxfita4-f-£. Etfic dealiis. 

Exempla extraclionisradicttm ex compjitis. 

Quadratum a 4 — 2 aabb-\-b A 
Radix aa — bb 



Divifor 244 



Quadratum 6\xx — i6b.v-|-ioo 
Radix Sx — 10 



Divifor 16 x 
Part il C Qua- 
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Quadratum 44 «+■ 2 *c -j-cc — iab— ibc-t-bb 
aa -f-2 ac -f rc — 2 4^ — 2 £c4"^ 

0000 o o 

Radix 4-+-<: — b 



Primus divifor 2 4 
Sccundus diyifor 

Quadratum **_ 
Radix 4 



2 4 



2 c 



4 4 

per 2 4 — 24^ 

Primus divifor 24 44 -4-24 
-f- 2 4 r 1 4- r quotus primus 

+ 24 | 

24 r — £ 

4- c c_ —b 

cc. 



za+ic. fccundus divifor. 
— £quot. fccundus» 



24+2f 
— b 

— 2 4 b — 1 bcl 



-f-24C 



CubuS 43-|-j44^-f-3 «JJ 4-4» 

Radix 4-|-£ 



Divifor 344 



4- 3 aabl + b. 
4- 3 44 1 



Cub. 27**— 54*^-171^— i88*M-285*a:--i 50*4-125 Cub .27^ 
27^— 54**4- __8fM- <fo**— 1 50x4-1 2 5 Rad. 3 ** 

o" 0+13 5** — i8o*M-2 2 5** . © o 3** 
4-1 3 5** — 1 80**4 -225** J** 
000 ^* 4 - 

Radix % x x — 2*4-5. P cr 3 

— 54*^1 27A^i.div. 



Primusdivif. 27 x 4 

Secundusdivuor 27*«— 36V+12** +27*'|-2*quot. primus. 



— 2 x 
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— 2* — IX 1XX—2X 

+ ijx 4 — 2.v — ix 3 XX— IX 

— ix 4- ^v.r +4.t\v — 6".v J +4xv 
— 54.C* +^ — $>y — 6x* 



19 



+ 1 3 5* 4 
4- i-x 4 



+IIX* —8*1. O.V 4 — ! 2A" '+4-V.V 

per * jpcr 

+36A 4 . 2 7*-— 3tfA-»+i2.v.v.Sccan<ldiv. 

+ 5 +5 



■ 5 quotus fccund. 4- 5 4- ^ 

+ ** +M 

+ 3 A-.V 2 A* -f- ? 

+ 2 7- v4 ~ 3 <?A ' , + I2 ^ V +75**— 50A 4-125. 

+__J P er 3 

•4-13 5 X 4 1 8oA J +6"o.V.V. 4-2 2 5 VA 1 5 OA. 

Caeterum fi quantitates, cx quibus radix cxtrahidcbet, talcs 
fucrint , ut radix prcdi&o modo invcniri non poffit , dclignabitur 
ipla praefigcndoquantitatibus propofitisfignum-j/. Vtadextra- 
hcndum radiccm quadratamcx* 7, fcriboi/ aq\ quoindicatur 
radiccm quadratam cx a g c llc cxtra&am, veladhuc cfib extra- 

hcndam. Sic & V aa + bb dcfignabit radiccm quadratam cx 
4.1+**. 

Similitcr ad cxtra hcndum radiccm cubicam cxaaq, fcribo 
Y C.aaq. Vt&j/ C.a^ — b 1 + abb> ad cxtrahendamradiccm 
cubicamcx** — b^ + abb. Quar quidcmradiccs vocanturquan- 
titatcsSurdarfeu Irrationales, admodum numcrorumfurdorum 
fcu irrationalium , dc quibus Arithmctici agunt. 

Vbi notandum , fignum -*/, vocari Signum Radicalc , atquc in 
gcncrc ufurpari ad dcnotandam quamcunque radiccm , five Qua- 
dratam , fivc Cubicam , fivc Qiiadrato-quadratam,&c ; fcd ad il- 
lam diftingucndam , communker fcribi j/ vcl etiam fimplici- 
tcr 1/, ad denotandam radiccm Quadratam : & y C, ad dcnotan- 
dam radiccm Cubicam : & y Ojgjcu y y , ad dcnotandam ra- 
diccm Quadrato-quadratam, &c. quar radiccsctiam fic defignan- 
tur: y ©,y 0, y ©^&c-atqueabaliis^hocquoqucpaclo: 

V%V**Y ****** 

C 2 DE 
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7)E LOCISTICA FRACTIONVM. 

QVandoquidcm cx diviGonc quantitatum fimplicium & com- 
pofiurum oftenfumeftoririFracfciones, ficut in Ariihmcti- 
cavulgari, quarum operatio eafdemlegcs fiequituratqucnume- 
rorum fractorum vulgarium ; fatis crit , li fuppofitis horum regu- 
lis, illaramoperationcm cxcmplis cxponamus. 

Hinc, cumpcr fra&ioncm quaralibct defignetur fcmpcrdivi- 
fionem aliquam eilc faciendam, utpote illarum quantitatum „qux 
numcratorisvicemgcrunt, pcrquantitates, qu* pro denomina- 
tore habentur, facile conftat, iinumcrator dcnominatori fue- 
rit zqualis, tunc per fraftionem illam dcfignari unitatcm. Vt 

> &fimilcs. Vndcpatet, quanam rationc unitas dc- 

notari poffitinformam fraftionis, cujus dcnominator fitis, qui 
rcquirttur. " 

Qiiod (i vcroab, aa — b b, cVc. in formam fra&ionis dcfignarc 
velimus,oportcttantum, amimpto 4*&44 — bb> &c. tanquam 
numeratorc fra&ionii , fubfcribcre pro dcnominatorc unitatem, 

hoc padto : ~ & , &c. 

Porro fi quantitas aliqua , ut 4 , defignanda fit in formam 
fra&ionis, cujus dcnominator eafit, quzprzfcribitur,ut<4,aut 
4-r~£, &c;oportctmultiplicat0 4pcr4,autpcr4 4-^, fcribere 
*d. aa + ab . 

7. » aut -JTT' &c - 

Non allter fiY, fi 4 + a ~ fit redigendum ad fbrmam unius fra- 

ctionis. Etenim, mukiphcato 4pcr dcnominatorem addatur 
produclo4^numcrator4 4, & fummaf4^-f-44fubfcribatur de- 

nominator d , habcbiturquc aJ * aa . Sic & , — 4 in formam 
unius fra&ionis rcduc"tom,facit * a ~~ ad . Haud fccus fi a + b 
"^ aa + . .. rcducatur ad fracrionem , fict ^Ll • 

41 ri O & — — O 



Cxtertim notandum hic, cum ad dividendum 4 4 per ££,fcriba~ 
tur£| pro quotiente; ideo adhunc quotientem fivc fractionem 

^multiplicandum pcr divifoccm feu denominatorcm bb, pro 

pro- 
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produ&ofcribcndum cflfc numcratorcm 44. Nonfecusfi 

multiplicctur pcr^ — b, produ<ftum crit b b. Vndepatctad mul- 

tiplicandum ^pcr 2 4^; quoniam multiplicato ^—pcri^pro- 

ductum eft a ; fupercft tantum ut hoc produ&um adhuc multipli- 
cctur pcr 4, uthabcatur quacfitum produ&um44. Similitcrad 
muhipltcandum £ pcr zab: cum multiplicato j pcr i , fiat i ; hinc 
multiplicandum tantum rcftat i pcr4^, & fitproductumquarfi- 
tumi4^fcu4^. Etlicdealiis. 

Dc Reduftione fraBionum ad /impliciorcs. • 

J Am ad reducendum fradioncm ad fimplicioremjclisa com- 
muniliterar, quae tam innumeratorc quara in denominatore 
rcperitur,fict^ . Sic & ad abbrcviandura — : clifis litcris a B b 9 
numeratoris atquc dcnominatoris , hoc eft , divifo tam a b ] quim 
4 b c pcr aby fict 

Eodcm modo ad abbreviandum * ^ ' quoniam divifo 



44 cpcrc*/,oritur , idquodmultiplicatumpcr cd — dd^xo- 

ac — 4 ii i 
cd—dd 



ducit44f — aad', hinc — ^J- ad minorcs tcrminos rcdu- 



ctum , crit v • 

d 

. i j. j aac~ead—bbc + l/bct , 
Pan ratione ad reauccndum 7J —JJ : ^ 1112 ^ ut 



fupra ) divifo aac per cd> oritur j-y ^ quod multiplic.itum pcr 
cd — dd, producit44c — aad; & rurfus — bbc divilo per c d, 
oritur — quodpcrc^ — ^multiplicatumproducit — bbc 

+ t l i i • — **J — bbc + bbd , ■ c . <irt— .AA 
^P4:hinc . abbreviatum,racit — . 
cd dd u 

o a* ccoomm Aa* ccm* p tt • r • * t ecmm n,.,,, 

Sic& — 2 ~ abbrcviatum, facit- — . J,, r l| 4- 

~ T r «<r — aad — acd-l-add , , 44 . 

Nonlccus cd.—dd rcduciturad j — 4 , vcl 

3 
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t!~ B A . Nam a *c— ^^^divifumpercW— dd, facit - ; & 
— ^c^ + a^divifumpercd' — <^,facit — a. 

Similitcrfifuerit ^^7*1 + & : ^ iv ^° 4 * — *bb pcr aa -f. 

1 a b + b b, &. relinquuur poft divifioncm + 2 4 £ £ -f- * ^(nul- 
la hic quotientis 4 — 2 £ habita ratione) . Dcindedivido4 4-f- 

2 a b+b b pcr rcliquum +2 4^ + i^,&fit quotiens -f^ + L. 

Hinc cumpcra&a fttdivifio, & nihil rcmancat, dividcnduscrit 
numcrator 4 1 — a b b & dcnominator 44+24* £ per labb 

+ zb\ Inycnieturque ^ — ~ h , pronumcratore, 

& ^5 + prodcnominatore. 
hoc eft, multiplicando ubiquc pcr ibb, habcbitur ***T*f . • 
% Ncc aliter fit ad abbreviandum —. 7. Divifis enim 4* — b* 

aa — b 0 

yzraa — b b, rclinquitur 4 b b—h s : dein 44 — bb$zxabb — b\ 
fitquoticns^4-£, cVpcraclaeft divifio abfquc rcliquo. Qua- 
refidividatur^* — £'&44 — bbpcrabb — b* , 
fict -f- £ 1 , pronumeratorc. 

& + r 1 P ro dcnominatorc. 
Idcoque fi ubiquc multiplicctur per b b , fiet fra&io rcdu&a 

aa + ab + bb 
a+b~~ * 

„ ... , • i<iJ— aab + abb — b* xr 

Simihopcrationcreduciturj^jad J : Vc 

& J^Jl_ a dii=Jlii. Etficdcaliis. 

Oftensa igitur ratione, quafra&ioncs ad fimpliciores reduci 
poffunt, fupereftutexpliccraus, quopadodatisduabusautplu- 
ribusquantitatibus, fivefimpIicibus,fivccompofitis, invcniatar 
minima quantitas, quae per ipfas finc rcliquo dividi potcft. ld 
quodin fcqucntibusufumhabcrepatcbit. Eftautemoperatio fi- 
milis ci , quifccundumprop. 36". ltb. 7. Elcmentorum Euclidis* 
datis duobus numcris, minimus invcnitur numcrus, qui pcr ipfos 
fincrcliquodividitur. y 
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Vt , ad inveniendum minimam quantitatcm , quae dividi potci t 
pcr duas datas aac & cWrconftitutis aac & cd in formam fractionis, 

hoc pa&o : ^i- ; reduco fractionem hanc ad cjus primitivam, fcu 

fimpliciorcm^.Quibus juxtafcpofitisjhoc modo:^ 

fi multiplicatio inftituatur pcr cruccm , procrcabitur cadcm 
quantitas cx aac in^, atquc ex cdinaa: fictcnim utrobique 
aacd> minimaquippc quantitas, quaefinc rcliquo dividipotcft 
per4 4<:& cd. 

Sic & ad invcniendam minimam quantitatcm , quae dividi po- 
teft perduasdatas aac — aad&cd — dd; rcduco (ut antc) tra- 

a d " d 

ctioncm ^j^rj ^-adcjusprimitivam '•- : Tum multiplicato 

aac — aadpcrd t autcd — ^per 44,fietquantitas quaefita4 acd 
< — aadd. minimafcilicct, qua: divifibilis cftper aac — aad& 
cd — dd. 

a* — — b* 

Similitcr fi dcntur a* — £ 4 & 4 4 -f- 4 £ : cjuoniam - - _^ - g redu- 

. . — aah + abb — h a l . . . . ,- r 

citurad— , &4< — ^multiphcatumpcrrt ta- 

cit4* — ab 4 ; erita* — 4£ 4 quantitasquarfita. 

Eademrationc fidatae fucrint .v J — 2 5 x&c xx-\- 10 .v-f- 1 5, 
erit quarfita quantitas at 4 + 5 x* — 25 xx — 125 x. Et iic dc 
carteris. 

Quod fi ver6 compcrtum fit aut conftet , duas illas datas quan- 
titatcs ad fimpliciorcs rcduci non pofTc, ied primitivas eflc ; opor- 
tetunampcr alterammultiplicarc, ad invcnicndam quantitatcm 
quaefitam. Vtad invcniendamminimamquantitatem, quaedivi- 

dipoteft per44 — ab& a-\-b: quoniam a " a _^l adfimplicio- 
res terminos rcducinequit,multiplico4 4 — 4 £pcr ( cum 

fccundum prarccdcntia fcribcndum foret ~ ^^ )> 

& fit quarfita quantitas a* — abb. 

Caetcriim datis tribusaut pluribus quantitatibus, invenictur 
minima quantitas quae pcr ipfas abfquc rcliquo dividi poteft , hoc 
modo: Vt ad invcniendam minimam quantitatcm, quaedividi 
poteft pcra 1 — abb,a l i-{-iab-\-bb i &. aa — bb: quxro pri- 
mum, ut ante, minimam quantitatcm , quae dividi potcft pcr 

a> — 
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rf» &bb & 44 -}-2 Ab + bb , & fit 4 4 -f-4 l £ 44 4^\ 

quarcum& dividaturpcr44 — , manitcftumcft a 4 ~t-a l b— 
aabb — ab l cflc quantitatcm quaciitam. Sic & fi data? tucrint 
<r* — ^jd^-f-^^^ 4 -!-*^ , & 4 + £ : invcnta primum minima 
quanti«te4< — 4£ 4 ,quxdividipoteitperduas* 4 — b 4 Zc*a+ab, 
(ut antc) , quoniam lpfa dividi ne:}uit pcr tcriiam a 4 -\-a b* : hinc 
ad** — ab 4 8c a 4 +ab* fimilitcr aliam quarro, ut a 7 — a 6 b -J- 
a* b b — 4 J £ 4 +4 4 b s — 4 b 6 . quac cum hic etiam divifibilis fit pcr 
rcliquam a -f. b , patct £* — a*b + 4bb — a} b 4 •+» a a & — a b* 
ciic quantitatcm quaditam. Et lic dc cxtcris. 

De Reduclione fraclio?wm ad eandem 
denominationem. 

f~\ Vibuscxplicatis, facilceftoftcndcrc, quaratione fracliones 
^ divcrfar denominationis rcducantur aji fractioncs cjufdcm 

denominationis. Vtadreduccndumfractioncs — - & -}ad can- 

aac tv c d 

dcm dcnominationcm : quarro primura minimam quantitatcm, 
quacdividi potcft pcr dcnominatorc$4 ac&ccd (ut jatn eft often- 
uim) fScfiiaacd: quar erit denominator communis. Iam ad in- 
vcniendumnumeratores, dividatur dcnominatorinventus aacd 
per aac8ccd t unumquemquc fcilicct ex denominatoribus datis, 
& quoticntis d 8c a a multipliccntur pcrnumcratores b^ d8ca} 
datarum fraclionum,ut habeantur numcratorcs quzfiti b l dd 8c a\ 

fiuntquc fra&ioncs quarfita? & i"7c<?* 

SimiJitcr ad rcduccndnm — • & ^t^-t*} candera dc- 

4 a c — aad c d — dd 

nominationcm: in vcnto denorninatorc communi 44*- d — aadd 9 
minima ncmpe quantitatc, quar dividi potcft pcr aac — aad&c 
cd — ddy divido aa cd — aaddocr aac — aadSc cd — dd ,& 
quoticntcs d 8c aa multiplico per numcratores b 4 8c a 1 + £',fiunt-. 

quefraaioncsquzfit* _£^,& 1 

Eodcmmodofi 8c __**~~ 1S rcducantur ad can- 

x»— 15X xx+ lox+xj 

dcmdenominationcm, provcnicnt -— — " & 

x' — ?on-f ihx b 
*♦ + 5 x» — 15 XX — 1x5 x ^011 
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Nonfcois— ^t-,^^, * + . 

y aa+ab' a*+ab> » r+Z rCClU- 

cta: fubcodcm denorainatorc , facicnt 

a* a' b+a*bb 

4' — a* b + a> bb a> b* + aab' -—ab* 9 

** J •> M- 5 *' b b—6 *'k* + i**b* )** b' + g a b* 

a «— **b+a'~b £ — «i +a*b> ab~* » 



s 



4' 4' + a< b' ai b< +aab- * b + & 

«• 4*b + a>kb a* b*+aab> afr '» & 

«' — *b+\**\>b 14' b* -hta* b* .-_ ia* b< + aab< * &r 

*' — — ** b + a> 6fc a> b* + aab> ab* * 

De Additione & SvbtraElionefra&ionum. 

K Dditio 8c Subtra&iofra<3ionumeodem modoperficiunttir, 
«**atquc additio & lubtradio numcrorum fradorum vulga- 
rium. Etcnim fi fractiones ejufdem fucrint denominationis,opor- 
tcttantum carum numcratorcsaddercautfubtrahcre, cV fummar 
vel rcliquo fubfcribcrc^enominatorcm communem. Vt adad- 

, , aa .bb r . aa+bb *ad 

en um ( a ^ , ummacnt — — . Sic & additum a d 
xae /• . xad+xue f 5. . • ,v , i i 

2+", » facu «/+, , fcu 2 4. Non fccus fi addantur , 

^+^' &4 -~i^' critfumma 4+ 

Quod fi fra&ioncs divcrfx dcnominationis fuerint , rcducendx 
erunt prius ad eandcm denominationem : quo fado, operandum 
crit ut jam didum cft. Vt ad addendum — - T1 * a d * — ** 

fict fumma "-<"^mq» + <m 
x* + S*' — »5 xx — ixjx" 

Nonfecusfiaddantqr ' .^^^ &«f± rf + tf 

4» — b* ' aa + ab' a*+ab* ' a 4. " 

crit ^"Tjmi 441 -"*+»* 

lam ad fubtrahendum 4 — de *~ , fcribo pro difterentia~' *« 

Eodcm hiodo fubdu&is a j^-, > rcliquum crit **j fcu 

2 4 Similitcr dc -f- relinquit ^± " . 

Nec aliter fit, fi fubtrahcndum fit . dc 1 , > . Etc- 

' aac — aad cd — dd 

Viri TL D nim 
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nimreduclis adeundcmdcnominatorem, fiauferatur 

. a< + aah .. a'+aab* — b*d c . _ c u 

dc aacd-aa<t d " hn V*™ aacd — aadd ' SlC * fi l ° UaWr 

IX S » — »f . f. x» — ?otx — *t« 



c * ^TXTTTTTZT; > remanebit 



x» — 15X «+ iox + 15 ' x* + 5 X ' — *$xx— njx 

Eadem ratione ad fubduccndum de 4,redu&a quantt- 

tate^ad denominatorem4 + £, demptoquc dc > 

flctreliquum Nonfecusfifubtrahatur^+j—g dc4 + £, 
rclinquctnr^- " 



De Multiplicatione fraBianum. 

^Dmiiltiplicandum^-per^, raultiplico numcratorcm 4 h 

per numeratorcm de t ut m denominatorem c per denomi- 
natorem / (ad modumfra&ionum vuIgarium),fTtqucprodudum 

abdr c . 0 <M— bk .... iab . . %a* b—iaba 

-ypSic& — - — multiplicatom pcr £p pcpducit bc + cc " 
Ad faciliorcm autcm operationem non raroconvenitabbre- 
viarcquantitatcs percruccm. Vtad raultiplicandum 

a<ic—aad——bbc + bbd 03 — M . 1 / # 
aa+^ab + bb P" cd=ad 1 <i»°™™** C-«ad-b bc 

+b bd&c c d — d d r eductmtuc ad fimpl iciorcs aa — bbdc d,utdc 
ai — abbtkaa+iab + bbadaa—ab&a + bihinc locomul- 
tiplicandi 44* — a a d^b b c+bbd pcr a i ^al?bmu\up\icoaa----bb 
per4 4 — ab; Sc loco multiplicandi aa+ z ab + bb^tx cd^- dd 

multiplico4 + £per d: eritquc productum - ^^7+^rf***^ ' 

* a 4 a b 

Porro ad multiplicandum a 4 — b b pcr ** . : fubftituto i 

pro dcnominatore ipfius aa — b b, quoniam numerator aa—bb 
& denominitor a + b rcduci pofluntad* — b&c i , hincmulti- 
plicatis numcratoribus intcr fc , ut & dcnominatoribus ? fict pro- 

* 

bb hb 

Eadcm ratione cum muhiplicatur a + — ^ per4 — ib+ ~ , hoc 

aa ab+bb aa xab + b b ., 

cit, - A b — pcr : quoniam44 — zab + bb 

&4 — 
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&4 — £reducipofliintad4 — b&c i jhinc multiplicatis4 4 — ab 
+ b b pcr 4 — b, & a pcr i , provenit H-*"*+i«66-6> fcu 

44 — zhb+rbb — 

Similiter fi ad multiplicandum proponatur pcr : 

reductis x x — 5 x ■ & x ad x — 5 & 1 , itemque xx — i^&^+y 
ad* — 5 & 1, mukiplico tantum .v — 5 pcr* — 5,&ti*produ- 

duiHA'* 10 X + -5- 

Praetcrea ad multiplicandum 4+ P cr <* — £:quoniam4 

pcr* — £ facit4 4 — a b,& - — - pcr* — £facit££; hincprodu- 
ctum quarfitumcrit 44 — ab + bb. Qtia quoquc ratione multi- 
plicabitu r per a a — b b,& producetur a ] — 1 aab+ab b. 

cumcnim44 — b b£\ztc*a + b ina — £,& a * multiplica- 

tum pcr.i -H^producat4 4 — ab, fupercft tantum multiplican- 
dum44— ab pcva — £,uthabcatur 4' — 2 aab + abb. 

Dcniguc fi multiplicandum fit a d ffi pcr c — fict, divifis 
— ddpcrc — d, produclum a lJ^Zltl t m 

De Divijione fraclionum. 

D dividendum ^y- pcr — : omiflo communi dcnominatorc 
divido4^' per££, fietquc quoticns ab. Pari ratione fi 

ai — abb «• -i a a+i a b+bb ai. — abb r 

-^-Idtvidatur pct , onctur ^+^ fen 

44 — • »;3B JMb ->ia^ -w * 

Qu6d fi dcnominatores fucrint diverfi, rcdu&io adeandcm 
denominationcmfiet , fi muhiplicatioinftituaturpercrucem, ut 

. .. 1 i- 1 1 <*' ad—-ab + bb 

in vulganbus. Vtad dividcndum — — — g-pcr : quo- 

niam multiplicato prioris numeratorc 4 1 — pcr poftcrioris dc- 
nominatorcm c, & hujus numcratorc 44 — 4 b + bb pcrillius 
dcnominatorcm4 + b, fiunt4* c — b l c & a ] + b x j hinc quotiens 

. a\ c — &i r 'vH ~ 5* 'i~ 
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Advertendum autcmhlc cft , ad factlitatcm opcrationis , fra- 
ctionum numeratorcs, ficut ctiam dcnominatorcs non rardad 

fimpliciores ter.ninos rcduci poflc. Vt ad dividendum 

aa + ab „ • , L. 

pcr - > : cum numeratores 4 4 — b 4 Sc aa+ab rcduci poflint 

ad4* — aab+abb — &4,& denominatores« a — zab + bb 
&4 — bida — b&c i ;ideo loco multiplicandi* 4 — ^pcrx— b t 
multipltto a J — aa b+a b b — b 3 per i , & fit a 4 — a a b+a b b — b 1 ; 
& loco roultiplicandi aa + ab per aa — zab + bb multiplico 
4pcr4 — b t & dtaa — ab. unde quotiens divilionis fit 



cjuotiens 

as — aab+abb b* , , bb _ A . . r x* 



=££! 



aa vcl a -f- — . Eadcm rationc u - 

dividaturpcr gg, 0 riw ^^Mfa!iX . Nam**-*** 

&**+<*■ rcduci poflunt ad x 1 — 5 + 2 5 *— 1 2 5 & x,qnin 
iOAr+iy & 5 adjc— 5& 1 , unde produda ex 
multiplicationc pcr cruccm fiunt *»— J^fjc -4-25 — 1 2 r & 
5 x. 

Porro ad divulendum 4' — laab+abb pcr **~"""f - * * fubftituto 1 

prodenominatorcdividcndi^ 1 — 2 aab+abb, quoniam numc- 
ratorcs *» — 244 b+a bbSca a — a b rcduci poflunt ad 4 — b & i ; 
hincmultiplicatis4 — bpcta+b8c 1 pcr i^hetquotiens**-- -bk. 

Sic & ad dividcndum 44 + P« hoc cft , 

7+^b P cr — sa»v»<*04 l +444^+34^^pcr44A 

&fit44+34^,undcquoticnsquarritusfit Haudaiiter, 
fidividatur*4— ab per '-^1 , oriemr4 + *. Et per 
** + 5 *,orietur x _L_. Ac 4»~44*per a -^:*i , orictur 
44+4*. Etdcniquc pcr* + 5 , cxfurgct -JL- . 

) X—" J 

.D* Radicutn extra&ione exfraBionibus. 

Vm in Radicum extradione ex fra&ionibus radix cx numc- 
^ ratore & deoominatorc extracu cxhibeat radiccm auxfiU 
um : hinc fi cxtrahenda fit radix quadrau cx § quoniam ra- 

dix 
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dix quadrata cx44**eft4£,& radix quadrata ex c c cft c , fcr ibo 
proradicequxfita 

Eodcm modo, fi cxtrahatur radix quadrata ex 

fiS — : — r . Pari rationc ad extrahendam radiccm quadratam cx 



'1 



+ 16 

*4 — irfox 

_______ I? # • 



4 + 

clionis facit 



: quoniam 4 -f- 



^4 XX— \60X 



in formam fra- 



— — , & radix quadrata cx 100 — 160 x 

-f-^^A-cft 10 — 8*, &radixquadrata cx 1 5 eft 5 j erit radix 



juzlita 



feu 2-11. 



Non fccus radix cubica ex r 
*7*«— 54 x5 -f-l7'^--t88xi4.i35xx^, M ox-4-ii < . ,n — 1x4-5 
x) — jxx+i^x— 17 Cnt X J 

Quod fi quaclita radix prardiclo modo cx numcratore atquc 
denominatore cxtrahi ncquit, prxponiturdatar fraftionifignum 

radicalc y. Vt ad cxtrahendam radicem quadratam cx ~ — 4 c, 

* 4»t» 

fcriboy^-^-^cjvelquia a c in formam fradionis 

r . fftx — ^abbe _ . 

u ■ & cx dcnominatorc ^bb cxtrahi potcft ra- 

di x, quarcft 26: idco quarfita radix lic quoquc fcribi poterit 

TX • iimiliter radix quadrata ex — rrr ,ent —z= . 

Idcm dc reliquis radicibus eft intelligcndum. 

LOGISTICA QVANTITATVM SVKDARVM. 

Q Vemadmodura fra<5Hones oriuntur cx divilione impcrfcda 
quantitatum, quarumunaperahcramfincreliquodividi ne- 
quit : ita cx cxtra&ione radicis quantitatum radicem non haben- 
tmm cxfurgunt quantitates Surdar, quarumopcrationem fequen- 
tibus excmplis cxponcre vifum fuit. 

De ReduEHone quantitatum furdarum. 

QCicndumitaque, qudd, ficutad opcrationcmfraaionumdi- 
vcrfar dcnominationis oportct priusipfasadcundcmdcnomi- 

D 3 nato- 
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natorcm rcduccre, ita & opus Gt , quantitates furdas , fi diverfa fi- 

gtu radicaliahabuerint,rcducereadidcm (ignum radicale. Quod 
fit, ii adnumcros, aquibus radiccs dcnominantur, minimusin- 
vcniatur numcrus, quipcr ipfosfinc rcliquo dividi poffit. Vt ad 
rcduccndum |/4^fcu y0<«^& Y Caaq fcu Y Q)a a<j zdidcm 
lignum radicalc : quaero ad z & 3 (numeros a quibus YQ& Y C 
dcnominantur ) minimum numcrum , qui pcr ipfos line retiquo 
dtvidi poteft , qui cft 6. Iam cum 6 divifo pcr 2 oriatur 3 , & pcr 
3 divilooriatur 2 ; hinc aq multiplicandum crit infccubice, 8c 
aaj quadratcjficntquefub eodcm(igno|/ ^C'.4^'fcM y / ®4 , f 

codcmiigno radicalicruntj/ aabb&Y Y **b + ab l . 

Huc rcrercum quantitas aliqua rationalis per multiplicatio* 
ncm in lc rcducitur ad aliquod iignum radicalc. Exerapli gratia: 
ad rcduccndum<i + £ ad idcm fignum radicis cum Y aa + bb 
oportct mul tiplicarc a 4. b in fc quadratc,cV fit Y - .ib+bb. 
Non fecus ii multiplicetur a b in fc cubicc, fict 

Y C. t ' •+• 3 3 abb+b J fu b co dc m figno c u m |/ C;* ? — b*+abb. 
Etfic dcaliis. 

Dcindefciendum, quantitatcsfurdasnon r.iroadfimpliciores 
rcduci poflc, tollcndo cx figno radicaliquicquid cftrationalc: 
nimirum , dividendo quantitatcs fub codcm (igno Y comprchen- 
fas pcraliquod Quadratum,vcl Cubum, cVc. pcr quoJmultiplica- 

tionc fucrint productar.Vt ^75 aa reduci potcftad $ a~Yl : na,n 
75 /i/iproducitur cx multiplicationc 2$ aapcv 3 ,quarumradi- 
ces funt 5 a &|/ 3; adcout, fi 75 ^^dividatur pcrquadratuui 
2544, fub iigno radicali tantum fcribcndum fit 3, hoc modo: 
5 4 y 3 . Id quod monftrat $ a , hoc cft , Y 2 5 * •*> multiplicatum, 

Eodcm modo cum a} b + aabb dividi poflit pcr quadratum 
aa % & oriatur ab-\-bb t fit utpro j/ a> b + aabb fcribiqueat 
a Y a b -4- b b. 

Similiter quoniamd , £ — aabb-\- 1 aabc -\-a bcc — ab ] +* 
bbcc — zb* c-{-b 4 dividi poteft pcr quadratum aa-\-z ac-\- 
cc — 2 ab — 2 bc+bb,cu)u s radix cft a+c — b, & quoticns cft ab+bb\ 

y hinc 

• • €• 4'- 
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hinc loco b—a a b b +iaabc-l -abcc—abi+bbcc—ib^c+b* 
fcribi poteft* -J-c — b\/ ab + bb. 

~l T ~ I ■ f^L 

Non fccus pro V^~^ -f* ~£ fcribi poteritp y/oo+^mp : J T - 

redufto cnim ultimo tcrmino ad eandem denominationcm cum 
priori , potcft utriufque numcrator dividi pcr a a m w, cujus radix 
eftaw, oriturqueoo-f-^w/). Dcnominator autcm cum litratio- 
nalis, liberabitur a ligno |/, extrahendo radiccm cKppzz.. 
Eadem rationc loco 







Y C X A — 9X< -f» 2 7 X 4 — I f -V » — I 08 A-A--4- 324 AT- -524 

fcribipoteft.v---. 3 C. *»+ 1 2. Etfic dealiis. 

Verum cnimvcro quoniam fa:penumcro difHcilc eft invenire 
Quadratum, Cubum, &c. per quod divilio,ad hanc redu&ioHfcm 
ftecelfaria, initituipoflit;noninutilcfuerit, iihoclocooftenda- 
mus, qua rationc datarum quarumlibct quantitatum diviforcs 
omncsinvcniantur, pcrinde atquc in numeris cftoftenfum. yidc 
p. 300. • 

Dividantur dataequantitatcspcr quantitatcmaliquam primiti- J**/»«- 
vam (hoccft, quarnon nifipcr unitatcm autfc ipfamdividipo- Vr "' w<i 
tcft ) , & rurfus quoticns pcr hanc candcm fivc aliam pnmitivam,^^'" 
idqucfiat donec pervcniaturad quantitatcm aliquamprirnitivam, -jwr«w- 
quae per fe ipfam eit divklenda. Vt ad tnvenicndum diviforcs f, " , 9 Me 
omnes quan titatis a* b-j-aabb: divido aH -f- a ab b pcr *,& fit datarum 
aab+abbM quod rurfus pcr a divifum dat a b ■+■ b b. Iam quia lum." 1 *' 
quoticns hic per a amplius dividi nequit , divido a b b b per b, 
&provenit a+b, qua? quantitas cft primitiva, idcoque pcr fe 
ipfam dividcnda. Quibus pcra&is rcfcrvcntur diviforcs a t .i,b t 
&a + b. 



a*b-j-aabb 



aab + abb 



ab + bb 
b 



.t+b 
a+b 



Iam utexhifce diviforibus inveniantur diviforcJ omnesquanti- 
tatis<*» muhiplicoprimiim<ipcrrt,.& maa. Dcindc 

b pcr l,4,&4rf, fiuntquc b y a b,8< a* £.Dcniquc multiplico a -f- b 
pcr lya.aa^byaby Staab, & fmma + haa + ab, a } + aab, 
«b+bbjaab + abbt&aH+aabb. 

,. 



1% Princi*ia* 

I. 

d. a. 

4 4. 

• *. 4*. 44 *. 

4+* 44+4*.4»+44* .^^+iCiM^^. 

Atque ita divifores omnes erunt i ,4,44, £,44,44*', 4+4, 

44 + 4*, 4*+44*,44 + 44, 444+4* *,& 4*4 + 4 4*4. 

Sic & ad in vcnicndum omnes diviforcs quantitatis 4* — z 4« 44 

— 2444*+4 9 : divido4* — 14*44 — 144* 4 +** perquanti- 
tatcm primttivam 44+44, & fit 4* — 3 4444 +4 1 , id quod 
rurfus divUumpcr quantitatem primitivam 44+44—44 dat 
44»— 4* — 44, qua? quantitas ctiam primitivacft, adeoque pcr 
fefjpfam dividenda. Eruntque diviforcs rcfervaodi 44 + 44, 

44 + 4* 44,&44—- •44— 4*. 

4* — 24*44 — i^^+^ 4 — 3 aabb+b* I44 — ab — bb t 

44+/>*J 44+4* bb [44 4* bb 

Ex quibus ut in veniantur divilores omnes quantitatis d* — 2 4* * * 

— 2 4 4 * 4 + 4* : multiplico primura 4 4 + 4 4 pcr 4 4+4 * — * *, 
&fit 4 4 +4 , *+4*»—* 4 .Deindei,44+**, 44+4* — ** t 
& 4 4 + 4 J *+4 £ 1 per 44 >— 4 * — 4 * — * *, fiuntque aa — 4* — **, 

,«_4i*— 4*'— ^ 4 ,*— 344**+**, & 

244*< + **. 

44+**. 44+4* **. 



4*+4**+4*>— * 4 . 



44—44-44. ^ 4 -- 4 J 4— 44 1 — b 4 .* 4 - ^aabb+fr.d*— ld*bb-'iaab^h". 
Ita ut divifores omnesfint 1,44+ **>*<* + ** — **, 4<+4'4 
4.44^^44,44—- 44--44y^4»4— 4* 1 — ^ 4 ,^ 4 — 3444H-4 4 , 

&4< — 14 4 **— 1^^^^ + ^. 

^•7'» Eodcm mojlo ut tnvcniantur diviforcs omncs quantitatis 
4«. 11. 4* + 2 afcc +44^: divido 4* + 2 d*c c +44C 4 pcr 4, & fit 
4* + 2 4 1 c £+* **,quod rurfus pcr 4 divifum, dat 4*+ 244? c+c 4 . 
Tamcum hicquoticns dividi amplids non pollit per^autrfimi- 
lcmve quantitatem , divido 4* + 2*4£c +c 4 per44+f r ,vcl, 
quod hlc idcm cft, cx^+a^^fc+c 4 cxtrahoradicemquft- 

draam 
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dratam 44 -f-cc, quadenuopcrfeipfamdivisa, provenit i. Vn- 
decumdiviiorcsrclervati fmt a,a,aa + cc ,& aa-\-cc; ideouc 
ex iis invenianturdiviforcs omnes quantitatis^^-f-i a 4 c c-\-aac* : 
multiphco primum a pcr a , & fit 4 4 : deindc 1 , 4 , & 44 per 
aa-\-cc, h\intq\icaa-\-cc,ai + acc,8ca* + aacc: acdeni- 
que 4 4 -4- c c,4> + 4 c c, & 4 4 -f- a a c c per a a -\- c c, & fiunt 4« -f- 
2 4 4 c c -f- c 4 , 4' -I- 2 4» c c -f- 4C 4 , & a* -f- 2 4 4 c c-f-4 4 c* ; erunt- 
que divilores omnes 1,4,44,44 -f-c c ,a'-\-acc,a 4 -\-aacc 
a 4 -\-iaacc-\- c A , a< -\- 1 a* c c-\-ac 4 , & a 6 -\- 1 a 4 c c-\- a a c*. 



a^ia^cc-^-ac 4 


a^-t-iaacc+c 4 


aa-\-cc 1 




aa-\-cc 


aa-\-cc 



T. 



a. 



aa. 



aa + cc.a* -\ -acc. a 4 -\-aacc. 

aa-\-cc a 4 -\-iaacc-\-c 4 . * s -\-ia>cc-\-ac 4 . a*'-+-ia 4 cc-+-aac 4 . 

Similiter ad invenicndum diviforcs omnes quantitatis *> b — 
*abb-\-i 44^c-f-4^cc — a b l -\- b b c c — 2 b V -f- b 4 : quia, ra- 
cla divilione pcr b, oritur a l — 44^ + 2 aac-\-acc — abb + 
bcc — 2 bbc-\-b*, & hujusquoticntisper a-\-b, oritur 44 — 
2 ab-\- 1 ac — 1 bc-\-cc-\-bb,ik radix quadratacx4 4 — 24^ 
-f- 24C — ibc-l-cc + bbc{ia-\-c — b, hoc eft,44 — 24^ — 
24C — i£c-f-cc-f-££divi(umpcr4-f-c — b, dat 4-f-c — b; 
divido demum 4-f-c— ^per4-f-c- — b, & fit 1. Vndccumdi- 
vifores rcfervati fint b, a -f- b , 4 -f- c — b,Sc a -f- c — b ; multipli- 
co£per4-f-£,& htab + bbitum i,b,*-\-b,8c*b -\-bbpct 
a-\-c — ^,fiuntquc4 4-c — b,ab-\-bc — b b,aa-\-ac-\-b c 
> — bb,& aab-\-abc-\-bbc — 4>:ac deniquC4-f-c — b, ab-\- 
bc — b b,aa-\~a c-\-bc — bb , & aab-\-abc -\-bbc — £*pcr 
a~\-c — £,fiuntque44 — 2 4^-f- 2 4c — 2 bc-\- cc-\-bb,aab-\» 
zabc-\-bcc — labb — 1 bbc-\-b\ a l + i aac + acc-^aa b 
—*bb-\-bcc—ibbc-\-b\&aH-\-aabb-\-iaabc-\-*bcc 
— a b } -\-bbcc — 1 b* c-\-b 4 . Atquc ita divifores omnes erunt i, 
b,a-\-b,ab-\-bb,a-\-c — b, ab-\-bc — ^,44+4 c-\-bc 
— bb,aab -\-abc-\-bbc — £',44 — iab-\- 2 ac — ibc-\-cC 
-\-bb,*a b-\-i*bc-\-bcc — labb — 2 bbc-\-b\a ] -\-i aac 

PartlL • E +4cc 
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+ a cc — aab — abb+bcc — ibbc+b\£c a ] b — aabb+iaabc 
+ abcc — ab l + bbcc — 1 b s c + b*. 

Non fccusli proponaturu' bc — ab* c, invcnicnturex divifo- 
r ibus rcfervatis 4, c, 4 — by&a + b di viforcs fequentes : 1 , 4, b y 
ab,c y ac y b c,ab c t a — b % aa — ab t ab — bb,aab — abb t ac + bc t 
aac — abc y abc — bbc^aabc — a b b c t a + b,a a + a b y a b + bb t 
aab + abb t ac + bcyaac + abc t abc + bbc t aabc + abbc t 
aa — bby a l — abb t aab — b* ,a} b — ab l t aac — bb c t a ] c — , 
abbcy aabc — b l c,8ca* bc — ab* c. 

Ncque praetcreundumhocloco vidctur, quopacto liorumdi- 
viforum ope duae plurcfve quantitatcs dataralia rationc, quam 
cx fupcrioribus facile ruit colligcrc, ad fimpliciflimos tcrminos 
reduciqueant. Vtadrcducendum4 l — abb,aab — b\ & 4 1 4» 
aab — abb — b l ad terminos fimpliciflimos, candem cumipfis 
rationcm habcntcs ; quxro primo (ut ante ) omnes cujufquc 
quantitatis data? diviforcs: eruntquc iplius4 , -— 4^^divi(orcs 1, 
4,4 — b,aa — aby a + b t aa + ab t aa — bb t &4 J — abb: iplius 
autcm aab — £*divifores erunt 1 , by a — b t ab — bb t a + b t 
ab + bb t aa — bby&c aab — b* : at verd ipfius 4* -4- 4 4 b — a b b 
— £>diviforescrunt 1,4 — b t a+b t aa — bb t aa+ 1 ab + bb t 
8ca ] + aab — abb — b*. Iamcumintcr ipfostres lint, quifibi 
inviccm rcfpondcant ,ut4 — b t a + b,8c aa — ££>quorumope 
datx quantitatcs ad fimpliciorcs rcduci poflunt ; hinc ad invc- 
niendum tcrminos fimplicilIimos,divido a l — abb t a abyaab — b x t 8c 
a}+aab — abb — £'per4 4 — bb ( utpote diviforem pluribus 
dimcnfionibus conftantem) , fiuntquc a , b , & a + b. Vbi notan- 
dum,quantitates propolitas fore intcr icprimas , linulli cx divi- 
foribus libi mutuo rcfpondeaat. 

Qua: ratio invenicndi diviforcs non incptc quoquc adhibcri 
potcft ad fra&ionum abbreviationcm. Vt ad abbreviandum 

frf rt aa + Tat+L h ' °i a * a tam numcrator m,dm dcnominator dividi 

1X * A. . . d' — -abb r .••*<* — ab r r 

potcftpcr4 + ^,potcntpro a j+TaT+bb fcr,bl ~a+T ' Etlic 
dc carteris. 

Inventis autcm omnibusdiviforibus, vidcndumcft numaliqui 
cx ipfis fint quadrati , vcl cubi , &c. qui fi rcpcriantur, adhibcri 
potcrunt ad praedictum modum libcrandi quantitates cx figno ra- 

dicalL 
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dicali. Vtquiainterdivifores quantitatis Jb + aabb repcritur 
quadratum^ 4, poterit y ^ + 44^, di vidcndo pcr 4 a , reduci 
ad4|/4£ + ££. 

Sic& cum 4 J b — aabb+i aab c + abcc — ab* + bbc c — 
lb l c+b* pro divifore habeat quoque quadratum a a + 2 a c 4- 
ff — 2 4* — 2 £ poterit pro 

|/ 4 J £ — aabb + zaabc + abcc — ab l + bbcc — ib^ c + b* 
fcribi4 + c — by ab + bb. Similitcrcum numerus 75 rnter di- 
vi forcs g uoguehabcat quadratum numerum25, reduci poterit 
y 75 <*4ad $ rfy^ 3. Ita&,quia 1200 dividi potcft per numerot 
quadratos 4,i6',2j,ioo,& 400 ; potcrit pro y/ izooaabb 
icnbi 2 4*1/300 vci + aby 7$, vel 5 4*1/48, vcl 104*1/12, 
vcl dcniquc 20 a by 3. 

Qudd ii intcr diviforcs prxter unitatem quadratum nullum 
autcubus &c. rcpcriatur ,nonpoteritdataquantitaspracccdcnti 
modo reduci, nitivcliseam in lOrmim 

fraclioni* defignarc. Vt 
quia 10 praeter u nitatem quadratum nulluminter diviforesad- 
mittit, poterit y \oaa> dividcndo 10 pcr aliquod quadratum, 
utlubct, ^4,25, 100, &c. denotarihoc paoto: xa^ {, rel 
5 4|/|,veli04l/J 3 ,&c. 

Scienduqa deniquc, qu6d, licct har quantitates omncspcrfc 
confidcratac furdaz exiftant, tamen intcr fc collatz duorumfint 
generum: alixenimdicuntur Commenfurabiles feuCommuni- 
cantesjalizvero Incommenfurabiles feu non Communicantcs. 

Communicantcs funt, quac affinitatcm habcntcs cumquanti- 
tatibus rationalibus, aut etiam numeris , intcr fe funt ut quantitas 
rationalis ad quantitatem rationalcra, feuficut numerusadnu- 
merum. 

NonCommunicantesvcrofunt, qtrarum unius ad altcram re- 
lationon cft utquantitatis rationalis ad quantitatcm rationalcm, 
autnumcri adnumcrum. • * 

Ratio autem dignofcendi communicantes a non comrnuni can- 
tibuseft, (i, poftquamadfimpliciflimos terminosfuntreduftar, 
reperiantur intcr fc cfle ut quantitas rationalis ad quaniitatcm ra- 
vionalcm,aut namcws ad numerum. Vt y J$a~a & y 7j7a funt 
communicantes , quia divifionc pcr |/ 3 , maximum earum com- 

E 2 mu- 
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rouncm diviforem, rcduc untur ad y 25 aaSc 1/944, hoc cft ,-ad 

5 4&3 4: adeoutproy' 7 5 44 & 2744 fcribi poflit 54^/3 

6 3 4 j/ 3,quacinterfcfuntut5 4ad 3 4, vd 5 ad 3. 

Eodcmmodo communicantcs eruntyV4-44££& V aabb+b\ 

quia utraquc divisa pcr 4 4 4- b £,oriu ntur ^aa&yb 6,feu 4 & £. 
idcoque re ducuntur z&ay aa+ b i> & b^ aa + bb, qux inter fc 
funtut4ad£. 

Similitcrcommunicantesfunty iiLS + & 



aaoomm , Aaam* 



: quippc rcducuntur ad - yoo+Zw» & 

~ j/ 004-41»/», quarumunius ad altcram ratiocft,ut 5. ad ^*, 
icu pz.z.*daam. 

Haud aliter communicantes erumv^r^oV-M ixx+jtx +io* 
& y x* — iox^+ijxx — 120 v4- 300: rcdu&x cnim ad x 4-3 
y'**4-i2&5 — a: Y x x 4" 11 ,habent inter fc cam rationcm, 
quae cft ipfius * 4- 3 ad 5 — x. Et fic dc aliis. 

De Additione Subtra&ione quafititatum 

fitrdamm. 

ADaddcndum vcl fubtrahendum quantitates furdas, oportet 
primum explorare utrum fint communicantcs nec ne : C\ 
enim communicantes fuerint, adduntur tantum vcl fubtrahuntur 
quantitates vcl n umcri,q uie xtra fign um radicalc rcpcriuntur. Vt 
ad addendum ^r^Ta & Y i7**> hoc cft , 5 a y 3 & 3 a ? . 
fcribo, additis 5 4 & 3 4, pro fumma 8 4 1/ 3 ; & * * Y 3 , pro ea- 

rundemdifferentia, utpote fubl.itis ; ac x 5 4. 

Eodcm mo do fi f ucrint y 4 < 44 * * & Yaabb + j* , hoc eft , 
4 1/ 4 4 4- b b &bl/ *a + bb'. addcndo & fnb tr ahendo 4 & £, erit 
fummaT+* V au 4 -* *,& differem ia*.-.* Y aa + bb. Simili- 

terfiproponatury^; ^^&V^^^ 
5y w ^^~& ^ yW^, crit furnma£*±p y<>M-4*»p, 
" &dif- 
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. a a m 



V 



4 a ci 



bT= 



4<tjxx 



bb 
xa+b 



vcl l j Y bb — xx&y bb — A-*:eritenim Va g-^lh 

//«.18. 



xx. Pari 



fumma — ^ — ybb — xx, & difTLrcntia ~ y bb 
rationcadditisy' x 4 6 x* -f- 1 1 x x -J- 7 2 *-f-7o8 & 

y A : 4 I O A C 5 -4- 37 XX IIQ A" -J- JOO , llOC cft , .V +- 3 

|/ aa 4- 1 2 & 5 — a y x x -f" 1 2 ,eritfum ma 8 y xx + i i,cii- 
demquefubtra&is/erit diffcrcntia 2 a~ 2 y.vA + 1:. 

Quddfivcrdnon communicantcs fuerint, non potcrunt-addi 
vel fubtrahiitautunam radicemconftituant, quocircaaddenda? 
vel fubtrahenda? funt mcdiantibus fignis-f- & — . unde Binomia 
&Multinomia exfur gunt.Vt fi addendum IhV aa+bbidy ' aa — bb 
fc ribo pro fummay^ 4- b b + yTa^bb] & ad fubtrahcndum 
ya a — b bdeya a+bb, fcr ibo pro rcliquo y aa+bb — y '44 — bb. 
Non fccus fi addatur a-j-b zd y aa + b b> erit fumma 
a+ b + y aa + bb; at fi fubd ucatur y aa + bbdo. 4 -f- b , crit 
rdiquum 4 + b — y aa + bb. Cum enim a-\-bfit quantitas ra- 
tionalis, & y a a+b b quantitas furda,non magis comftjunicantes 
cflepoflunt, quamomncs quantitatesfurdx, qusc diverfis (ignis 
radicalibusdcfignantur. Haud diflimili rationc condudes fum- 
mzmtx aa + bb + a yaa + bb&aa — b b—by/ aa + bbt&c 
laa+a—byaa+bb, & differentiam efle zbb+a+by aa+bb. 

T>e ^Multiflicatione quantitatum furdarum. 

O I quantitates datx funt communicantcs , oportet, multiplica- 
^tis qaantitatibus vel numeris extra fignum radicale pofitis, 
produ&um multiplicarc per quantitatem vel numerum fub figno 
radicali contcntum , ut habcatur productum quaefitum. Vt ad 
multiplicandumy75 aa^ery ifaa^xoc eft,5 4-^/3 per 34^/3, 
multiplico primum 5 4 per 3 4 , & fic 1 5 4 4 : tum 1 5 44 pcr 3, 
critque productumquacfitum45 44. 

Eodem modo ad multiplicandtfm ^a^+aa bbytv y 'aabb+b+\ 
hoc cft , ay a*+bbytxby **+bb\ multiplicato 4per*, & 

E 3 pro- 
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produc"t04£per44-f-££, fiet produ&um quacfitum aH+abh 
Ncc alitcr fit (i ad multiplicandum proponatur 

y x*-\-6 x* -{-zi ATAT-+-7 2*-+- 108 pcr _ 



|/* 4 — 10 *H -37 a-v — 1 20 .v -f- 3 oo.hoc cft, .v-f- 3 y^x *-f- 1 2, 
pcr 5 — *y ^Jf-f- 1 2 : Multiplicatisenim.v-|- 3 per 5 — x, fit 
15 -f-i* — A:x,tjuod multiplicatumper a-.v-J- 12 , produ&ura 
facit 180 -f- 24 .v-f- ^ .v .v -f- 2 * J — v 4 . 

Quod (1 data* quantitatcs non rucrint communicantes, opor- 
tct tantum multiplicarc quantitatcs fub lignis radicaJibus com- 
prchcnfas , & produ&o prarfigcrc commune fignum radicale. Si 
vcro figna f adicalia diverfa fucrint , reducenda prius funt ad idem 
fignum, ficut fupcrius eft oftenfum , & dcindc opcrandum , ut jam 
di&umeft. Vt,admultiplicandumy4^per|/ cd: multiplicatis 
4 Apcr c d, prarfigatur produ&o a b cd fignum y,& fit produ flum 
qusefitum y/ abcd. Sic & ad multiplicandum y aa + bb per 
y aa — bt>: multiplicatis aa + bbpcraa — bb, fietp roduftum 
Y a 4 — b\ Similiter fi multiplicari debcat y a a + b b per a - |- b, 
reduco prois a + b ad idem fignum radicalc, & fit y ua+zab+blr. 
tum multiplicatis 44 + 2 ab + bbpcx a a + bb, fitprodu&um 
y a*+ za i b + zaab b+zabi + b 4 , vcl etiam fcribendo hoc 
paclo: a -f- b y aa-\-bb. Nec alitcr fit fi multiplicandum fit 
4 -f. y b c pcr a -f- £ hoc eft, a -f- £ c in fc : multiplico pri- 
mtim 4+>/£ per a,Sc fit 4 4 -f- a \^b c : tum a -f- •)/* c per y b c 9 
fitquc4 ybc+b c.cpx produ&a (i addantur,fiet productum quae* 
fitum4 4-f-£c-f-2 ay bc. Non fecu s fi multi plicandum propo- 
natur y aa+hb + y au — b ? per^ 4 a+bb — ya a — bb : q uta 
multi plicando y aa + bb pcry aa + bb, & -4->/44— £ Apet 
— 1/44 — £ £ ( omiffis fcilicet tantum fignis radi calibus ) fi unt 
aa + bb&.—aa+ bb' ) at ve ro multipl icando y aa + bh pec 
— y aa — bby6c y aa + bbycr + y aa — b b produ&a cva- 
ncfcunt : hinc produ&ura quaefuum erit 2 bb. 

De Dhijione q uantitatum furdarum. 

data? quantitates funt communicantes , oportet tantiim divi- 
dcrc quantiuies , vcl numexc* , ejctra fignum ra4i* ale pofitos, 

& quod 



ss 
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& qu odoritu r crit quoticns qua?fitus. Vt ad dividendum Yj^aa 
pcr-/ 274*,hoceft, 54^/3 per 3 <*y 3 rdivido 5 *per fcu 
5 p cr 3 ; eri tque q uotiensq uarlitus J icu if Sic & ad dividcndum 
y^-f*^ per yW^+^* , hoc cft , 4 Yaa+bb pcr £ y a*+bb : 
divifis 4 pcr £ , fit quoticns ^ . Non fccus y abc ckuc\/ ab di- 

vifumj>er |/ 4^datr. Etfic dealiis. 

Quod fi communicantes nonfuerint, dividendac eruntquan- 
titatcs fub fignis radicalibus comprehcnfat , & ci quod oritur 
p refigcndum cft c ommune fi gnum radicale. Vtad dividendum 
Y a s b — ab l pery aa — b b : diviCis a* b — ab* per*4 — bb, r\t 
ab; undc quoticns quaditus crit |/ 4 b. 

Etquidcm fi figna radicalia fucrintdivcrfa, rcducendaprius 
crunt ad idem fignum, & dcindc opcratio inftitucnda crit , ut jam 
didum cft. Vt ad dividcndum a> -f- a b b pcr y a*+a aVb : mul- 
ti plicando^^-h^^^i nfc, fit ^-j-2 a* b b + aab* j quaredivisa 

Y a 6 +ia*b b + aa b+pcr yV + aab £,crit quoticns y 'aa+bb. 

Sicdc CidividuurY a*+ia i b--iab i --b 4 r)cra + b: muhi- 
pli co primum a -f- b infe, utfiatfubeodemligno radicali 
Y aa +ia b+b £,quo faflo,fi dividatur y a 4 -t-ia i b — ia ^b — b* 
pcry aa+i ab + b b, fict quoticns quarfitus y aa — bb. 

Non alia rationc aa+bb diviluro pcr Yaa+bb,iacit Y aa-\-bb. 
quippe divifo quadrato pcr fuum latus , oritur latus. Vnde fi 
4* +4^di\ftdaturpery4 4 + ££,orictur4y 4rf-J-££. 

Porro fi dividendum fit 4 1 -t~abb+ab yaa+bb pcr &y aa+bb % 
divido primum a*+a b b K>cxa yaT+bb& fit,ut antc, Y~am~+bb; 
tu m aby aa^+bb per ay aa+bb>& fit £,unde quotiens quarfitus crit 
Y ta+bb+b.Non fc cus li divid2tur y ya 4 +ia^iab i ^b*-.aa+bb 
pcr 4 + £,orietur Y aa— bb—a + b. Similitcr fi dividendum pro- 
ponatur4£ + £y bcpcra + Y b c: quonian^divisa per 4,ca- 
dem cxoritur quan titas £,quar provenit dividendo by bc per y bc. 

hinc quoticnsquarfituserit£. Eodemmodo aab — bbc — ab+~ 

Y bc divifumpcr4 — Y bc y hchab—-—. 

Pofteaaddividendum4 4 — bcpcxa + y bc divido 44 pcr 4, 

&fit 
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& fit4,quodmultiplicatumpery b cproducit4.y b c,eritque rc- 
liquuindividcndi — a^ bc — bc. divifojam — ay £cper4,fit 
y b c , quod multiplicatum pcr + yb c , racit — b c : hoc igitur (i 
aufcratur a reliquo dividcndi — bc t relinquetur o , & abfoluta 
critdivifio, eritquequotiensqua:f»tus4 — y bc. Eodemmodo 
ab — c d divifum pcr y f ab — y c ^,dat y ab+y cd:8c a l +bcY bc 
divifum per a -4- y bc f d&taa + bc — ay bc\ & aab b — ccdd 
divifumpery / ab — y cd t ditab+cdy ab+ab+cdy cd:8c 
4* b — -4££cdivifum per aa + a y dat ab — by bc: ut & 4* + 
abc+aa — bc^ bc divifum per* — y b c,dnaa+bc+z aybc. 

Denique ad dividendum y 4^ + ^perff — d: quiay a 4 + b 4 
perc — d fcu y cc — 2 cd+dd dtvidi nequit , fcribo pro quoticntc 

vd VsSsj» • vd etiam hoc P aa ° : 7=5 v^tf: 



Eodcm modo fi dividatur a y aa+b b pcr a + fict quotiens 

j/*i*-f-££. Similiter44+^divifumpery4 4 — £ ^exhibetquo- 
tientcm -^* . & 4 4 + y 4 ^ j pcr „ + y j c facit . 

Sic etiam ad dividendum 180 + 24 .* + 3 + 2 — at* per 
8 y x *+ 1 2, fcribitur pro quotiente ' 8o "^ x 4^+?^+ t,c< — x4 . yc j 

quia 180 + 24 x+3 *;c+2 x 4 prod uciturex 15+ 2 x—xx 
in.vAr-|-i2, q uadratum ne mpeipfius y xx+ i^, fitutfcribt 

15 + i x— xxin* x+ 11 ., • j m + l x — xx 
auoqucpoilit — ~ ^^s= , velbrcvius ■ g 

y u+ 12, utpote dividendo Ar*+i2pcr y xx+ 12. Non 
alitcr fi 1 80 -+- 24 3 * a: 2 at> — * 4 fu dividcndum pcr 

x~+l yxx+12, fcribo prb quoticntc 1 »0+^^+»»^ 

x+}y«+i* 

«O— I1X+<XX X» 

dividipotcftperx-f- 3,& fitcTo — 12*-^ e — #*; velquo- 
niamcTo — 12 Ar-f» 5 xx — * *prodnci turex 5 — *inA*A-|-i2,fit 

utcuamfcribipouit 5 *'"**.+ !»■ f cu ^ — Ary*r*+ 12. 



Digitized by Googl 
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T>e Extra&ioneRadicis Quadrata exBinomiis. 

MOdus, quo ex quantitatibus binomiis radix quadrata ex- 
trahitur, nondiffertab co, qui in numcris adhiberifoletad 
inventioncm radicis quadratat ex Binomiis , eftque talis : nnahnii 

Subduttis ejuadratis partium dati Binomii a fe invicem , ft radtx g ua j ra . 
quadrata reltcfut adpartem majorem addatur , & ab eadem amfera- tamcxBi- 
tur; eruntradtces c/uadrataex femtffe fumm*& dijferentia, p er Ji-mmiu. 
gnum + vel — datt Btnomtt connexa, btna partes radtcis ejutftt*. 

Vt ad cxtrahendum radiccm quadratam ex a a+bc+ iaybc 9 
fubtraho 44 a b f,quadratum minoris partis ex a*+ia a b c+b bce 
quadrato partis majoris,& relinquitur* 4 — 244 bc+bbcc, cujus 
radix quadrata** — ^caddita ad majorem jpartem aa-\-bc t & 
ab eadcmablata facitfummam 244, & dincrentiam i bc, qua- 
rum femifles funt a a & b c : unde radices quadratz funt a & yb c % 
quz fi connectantur per fignum «+-,erit radix qusefita a + y bc. 

Sic radix quadrata t\mm + ^ + x y 4 p m crit m + x y £ , J/»/- 1 

Eodem modo fi cxtrahcnda fit radix quadrata ex a+by ab+iab: 
fubducto 44 a b £,quadrato partis minoris,cx a*b+i aab b+a b\ 
quadrato majoris partis, critrcliqui a^b — .2 4^^ + 4^'radix 
quadrata 4 — by ab. quac fi addatur & aufcratur ex majoriparte 
a + by a bfict fumma 1 a y 4 b , & diflferentia iby ab t undc fc- 
miffium radiccs quadratae conftituunt radiccm quxfitam. 

y ay ab + Y by abizu YYa* b + y y abK 

Nec alitcr fit ciim extrahitur radix quadrata a + d y bc-\* 
2 y abcd: etenimfubtrado^fc^f rf 1 , quadrato minoris partis,ex 
aabc+2abcd+bcdd 9 (]azdt2ito majoris parti s,relin quctur aabc — 
labcd+bcdd, cu jus radix quad rata e ft^ — dy ttc: harc crgo 
fiaddatur& fubtrahaturex majori partc a + d y/ bc t erit fumma 
%ay bc, & difTerentia 2 d y Exquarum dimidiis fi radices 
quadratar.cxtrahantur,fiet radix quacfita y ay bc-\*y dy bcvtl 
y y aabc + yy ddb c. 

Pars II. F Qu6d 
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Qu6d fi , fubdu&is quadratis partium dati binomiiafe invi- 
cetn , rcltqui radix quadrau & major pars binomii communtcan- 
tcs non fuerint :/atius erii ipft binomio iignum univerfale radi- 
cis quadratae praefigcrc. Vtadextrahendam radicem quadraum 

ex — {a + y i44 + **fcriboy'— {a + Y \aa+1> b.cpz radi- 
ces vulgo appcllantur Vnivcrfales. 

' <DE %JEDFCTlONE <s£ QVA T/ O NFM. 

f~)Voniam ad refolvcndum aliquod Problema, idipfum fup- 
^ ponendum cft ut jam factum , atquc nomina imponenda 
funtquantitatibus tumdatis, tumquzfitis; & quidem pro datis 
a D. Des-Cartes ordinarie ponuntur priores htcrae Alphabcti 
a, b t c, &c. pro quzfitis autcm poftcriores *. ,j , x , &c : fit ut pcr- 
currcndo Problematis difficulutcm , eo ordinc, quo oranium na- 
turaliflimc patet, qua rationedi&z quantitates, nullo intcr co- 
gnius & tncognitas fa&o difcriminc, a fcinviccm dcpcndcnt, 
tandern inveniatur viaquantiutem aliquam duobus modis expri,- 
mendi. id quod jtquatio vocatur. Vndc cum zquatio nihilaliud 
fit, quam mutua comparatio duarum rcrum zqualium , quz varic 
dcnominantur : facileconftat, quantiutcs hafce cognitas & in- 
cognitas, proutdiverfimodefuntaffcftxatquedifpolitz, divcr- 
fas cfficcre poflc jfiquationum forraulas , quz tamcn pcr fcqucn- 
tcs regulas reduci queunt ad hafce fimilefve fpecies : 

z, 30 b, aut 
«.00 — az, + bb,*\it 
z} ZQ + az,z. + bJ>z, — t l ,aut 
z, 4 ZD+az,* + bbz.z,— c i z,+d 4 i Scc. 

De ReduBiorte per Additionem. 

TTTfihabeaturzquatiointer*. — 3 & 12 , hoc eft, fi fuerit 
* i — 3 30 11 : quoniam fi xqualibus aequalia vel idcm addas, 
ea quz fiunt fnnt zqualia ; hinc fi utrinque addatur 3 , ^ ct 
z, 30 1 5. nam — 3 & -f- 3 addiu faciunt o. 

Sic & fi fucrit z. — b 00 o, addcndo utrinque b, fict z, 30 b. Au t 

fiba- 
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fi habcatur b — z. 00 o, fiet,addcndo utrobiquc £ 00 z.. Et fi ha- 
bcaiurt?. — 4^Xo,cnti?. CO ay. ut& fi — 4**st:quctur o, 
fictt'00**?, &c. 

Non fecus ii habcatur z. 4 ~az. i — bbz,z.CDd 4 — c*z., adden- 
do utrique parti + a z,'+bb z, *.,fict z,*ZD*zJ+bbz,z,—c* z,+d\ 

Exquibusconitat, quantitates figno — adrcctas addiutriquc 
parti, heximantur ab una parte, & in altcram partcm transfc- 
ranturfub iigno -f-. 

De ReduBioneper SuhtraBionem. 

T\ Eindc fi fucrit z, + 3 00 1 2 ; quia fi ab arqualibus aequalia vcl 
J -- / idem aufcras, illa quac relinquuntur iunt arqualia, fit ut , fub- 
trahcndoutrinqucH- 3, habeatur*. oo 9. 

Eodem modo li habcatur z.z. + az.^D b b t fubtra&o utrinquc 
+ az,,6etz,z, 00 — az, + bb. 

Similiter zS + 2 c l 00* z. z. + b bz. + c' rcducctur ad *.'00 " z, z, 
+ bbz. — c x , fubtrahendo utrinque ■+■ 1 cK 

Vndccolligiturquantitatcs figno + adfcftas ab utraquc partc 
fubtrahi, cximcndo ipfasexunapartc & transfercndoin altcram 
partcmfubfigno — : ataueadeo quicquidvel additione vclfub- 
traclionc transfcrtur, adhci figno contrario. 

. 

De ReduBione per Multiplkationem. 

p Orro fi ad rcducendum proponatur -OO j: quoniam arqua- 
lia per scqualia velidem multiplicata , producunt stqualiaj 
fict multiplicando utrinque per 3 , ?.00 15. SiccV fi habcatur 

COO - , invenictur,multiplicandoutrinqucpcr^tx*^,&c. 
Eodem modo fi fucrit oo* : quoniam, dclendo denomina- 

torcm z,— b prioris partis — ^ , ipfa pars multiplicatur per z. — h : 

hinc oportct ctiamalteram partcm a multiplicarepcr*. b, ut 

habcaturaequatiointer*.c&4t — ab. 

Similiterfifit-OO ^-^ 4 "^ : quoniam, fublato dcnomina- 

F 2 tore 
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torerfpartisprioris^, multiplicata eft pars prtor pcr 4, tk fit 

fc^ + tt . . .. 
x. z. ; hinc oportct & altcram partem muitipitcare 

per 4 , ut habcatur . V nde cum acquatio pro- 

pofitarcduaafitad^^X» G dcnuo utraquc 

pars multiplicettir pcr dcnominatorcm poftcrioris partis 

Exquibuspatet, aequationem, cujusutraquc parscft fraftio, 
rcduci ad aliam, quae ira&tone carct, multipltcando pcr cru- 
ccra, numeratorcm ncmpe prioris partis pcr denominatorem 
pofterioris , & numcratorem pofterioris partis per dcnominato- 
rem prioris. Quodidcm eftac fibinaepartes aequationis adean- 
dcm denominationem reducantur, ipfarque dctndc, omittcndo 
communcm denominatorem, per eundcm multiplicentur. 

Vbi notandum, admajorem abbreviationcm atque operatio- 
nisfacilitatcm, non raro tum numeratores, tumdenominatorcs, 
antc hanc multiplicationcm adftmpliciorcstcrminos rcducipof- 

fe. Vt ft fucrit— *— 00 : rcdudis dcnominatoribus 

z z,— aa&z + aidz.— aSc ifict -^— 00 -^^.acproinde, 
fi raultiplicetur per crucem , in venietur V 004 z.z. — iaa t-4-4\ 
Similitcrfihabcatur*-^=^ 00 '-^"^ : rcdudis numcrato- 

ribus aaz,— bbz.&a> — abb*dz,Sca, habcbitur ^j^EH » u^i 
ftpercruccmmultiplicctur, fict?.?, 00 4*. + ab. Non fccus fi 
habeatur a j£z^ll t^Z^i cum numcratores az.z.—b zz. 

bb—bz b 

8caa — ab reduci poflint ad z. z. & 4,ut & denominatores bb — bz. 
tibzdb — z.3c 1, fiet 00 ^ i «deoque multiplicando per 

cruccm, cxfurgct?.*. 00 — az, + ab. 

Huc ctiam refer , cumintcgrum arquatur fra&ioni. Vt ftha- 

bcatur acquatto inter +l ' a 8c ab — bb: fubftituta enim 

unitate pro denominatore ipftus intcgri a b — b b, cum a s. 1 — bzj 
& ab — bb rcd&ci poflint ad zj & b, crit aequatio talis 
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— * 1 ' ■ 30 7 , undc multiplicando per cruccm, invenictur 

arquatio 4k + 4 4^. 

Adharc fi proponatur |/ ^ acquari 5: quoniam arqualium arqua- 
liatjuoquefuntquadrata,cubi, &c;hinc fi utraque pars in fe mul- . 

tipIiccturquadrate,habcbitur?.DD2 5.Sic&fituerity'?.x : 
dufta utraq uepartc in fe quadrate , fiet z. 00 5 . Pari rationc fi y z. 

arquctur 44 6— £,eritg, ao *ab—b. Haud fecus fi fuerit y^C. * 
ZdV C.aabb — £,fict, utramque partem in fe multiplicando cu- 
bicc,?. 00 44**-- b. Etficdcaliis. 

De Redu&ioneperDivifionem. 

POftca fi detu r z, z, 00 4 : quoniam , arqualibus pcr arqualia vel 
idem divifis , proveniunt arqualia , fit ut , fi utraquc pars divi- 
datur pert.oriatur z. 00 4- Sic & fi habeatur s. 4 00. az}+b bz. c,di- 
vidcndo utrinquc per z, z,fiet z,z.ZDa t+^.Similiter fit, fi propo- 
natur 3 z. 00 1 2 : etcnim ii utrobiquc dividatur per 3 , proveniet 
3. 00 4. Eodem modo fi fucrit 4 too 4 *, dividcndo utramquc par- 
tcm per 4, fiet z, 00 *. Ncc alitcr fi habcatur a x — bxZDbb, oric- 

bb 

tur,divisa utraque partc pcr a—b t x 00 ^7 • Haud fccus fi pro- Pag.z 

ponatur az.z. + bz.z, ZDabz,+bbz, — abb — b* : quoniamu- A " ,x7 
traqueparsdividi poteft per4 + *, oricturti ZD bz,~bb. Sic& 
fifuerit4?.s. — bz,z,ZD aaz, — bbz.+ abc 9 dividendoutrinquc 

per4— *,fiet*?.0042. + *?.-|- ~i,,kuz,z, 00 yt^j^l 1 

Huc refercndum quoquccft, cum binar arquationis partes,juxta 
modum p. 3 4. oftcnfum,reduci pofliint ad fimpliciores terminos. 
Vt fi fuent aequatio intcr 4 z, 4 — a b V+abbzx. & — abV+iabbzx. 

— 1 4 *' z.+ab 4 : dividendo utramque partcm per maximum com- 
munem diviforem az, z. — 4 b z,+a b *,orictur z,z.ZD —b z,+b b. 

De ReduBione fer ExtraBionem Radicis. 

DEnique ad reducendum z, z, 00 2 5 ! quoniam arqualium qua- 
dratorum ac cuborum &c. arqualia quoque funt laterafeu 
radiccs , fit ut, fi cx utraquc partc cxtrahatur radix quadrata , pro- 

F 3 veniat 
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veniat tOO ?. Sic & fi fucrit* 1 X 1 2 5,crit,extraaautrinque radi- 
ce cubica.t GO f. Eadcm rationc/ihabcatur t^X-M-J-i^-f bbi 
extra&a utrobiquc radice quadrat£,fict z, 004-4-^ Nec aliter fit ft 
fucrit z.z,ozaa+bc+ 2 ^c,erit cnim g, 0Qrt+V bc. Non fcc usft** 



Pjg. arquctur — «4-l-y i4u+^,crit x 00 /— ] ^+V ?*«+bb. 

His fubjunge fcquens exemplum, inquo o mnes prg ce dcntcs 

modi rcdu&ionis fimul occurrunt.Proponatutv ^*" 1 ^ * a —y¥-¥? 

CO |/ !I! : quia igitur corum,qux arqualia funt , acqualia quocjuc 
funt qua drata,fic t,mnltiplicando utramquc parte m in fe qu adrate, 
« _^-_y!__~ 9g4 30 Addatur jam utrinquey ^ 9 ^-* , & fub- 
trahatur , transferendo fcilicct ipfas in altcram partcmfub 
contrariofigno,iithab<ratury^ 9 ^-folacx una partc, fictquc 

—00 Y . Quofafto, multiplicetur rurfus utraque 

pars arquationis in fc quadrate , ut evanefcat fignum radicalc ; ha- 

bcbirarqucit 4 — ^-h^30^^=^ . Vbi fi utrinquc dcmatur 

£ s. 4 , ac reliqu* partes omnes addendo ac fubtrahcndo ex una 
parte in altcram transfcrantur,quod fit mutatis tantiim fignis, crit 

^Jl — tl5L oo . Porrdutdcleanturfra&iones, reducantur 

* bb 4 

omnes termini ad communcm denominatorem 4 b b : quo pcra- 
dfco fi utrinquc pcr cundcm multiplicctur, ipfum ncmpc deno- 
minatorcm omittcndo , obtincbitur 4 4 b z, 4 — 4 4 4 t 4 00 9 * 4 b b. 
Dividatur jam ubique per4, hoc eft, 4 ubique deleatur fitque 
4 b z. 4 — 4 4 1 4 00 5) 4* £ £ : quo fado , dividatur utraque pars pcr 
4 b — 44 ut habeatur quantitas f ex una parte fola , eritque 

2,4 30 4^-4« ' ' utro ^'4 uc cxtrahatur radix quadrata , habc- 
bitur z, z. ZD\*yy r^~r M ' & fi denuo utrinquc extrahatur radix 

cjtiadrata, invcnictur z. 00 V \ * * Y £37 • 

£ quibus patet, redu&ioncm pcr additionem & fubtra&io» 

nem 
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nem inftitui tare ad djminucndam multitudincm terminorum 
quam ad zquationem rite ordinandam; rcdudioncm verd pcr 
multiplicationem ad cvitandas tum fra&iones tum quantitates 
furdasj & rcdu&ionera pcr divifioncm, tam ad deprimendas di- 
menfiones, quam ad rcduccndam arquationem ad debitam for- 
mam & fimpIicilCmos terminos ; ac dcnique redu&ionem per 
extracHonem radicis , ad obtincndam zquationem ex minimis 
terminis conftantcm; przterquam quddomnes hz redudioncs 
ctiam ad quantitatem quzfitam cx data zquatkrac invcnicndam 
utues cfle poflint. Atque hzc quidcm ad introduaionem Mctho- 
m Geometrix Rcnati Dcs- Cartcs dictafufficianL 

F I N I S. 




FRAN- 



4» 

FRANCISCVS i SCHOOTEN 

A D LECTOREM. 

/^iEtcrum nclocus fupcrftes hujuspaginac vacuus relinquere- 
^^tur, vifum fuit hoc loco fimul indicarc fphalmata, .qux in 
Excrcitationibus noftris Mathematicis, quas anno 1 6*5 7 in luccm 
emifimus,fucrunt commi(Ta,ac poftmodum a nobis recognita : ut, 
iisfcqucnti modo corrcdtis , Le&oris ftudium inconlirailiargu- 
mentoabfque moraoccuparctur. 

Pag.tf. l.i lcge^rrt/*>».p.7.1.8 Icgc^/^w.p.i^j.l.pcnult. lcge 
qHtfivertm 3 .1.i2.1ege nulU ommno.^.i 2 8.1. }lcge hu.?. — laa. 
ibid. l.pcnult. lcgc in ctrcnmferentia. p. 295. 1. 28 \egedejcriptu>. 
p.3 17. 1.22 lcgc cjuodcflreUum. p.3 27. I.4 lcgc 0/?^«/S.ibid.l.an- 
tcp. \egeipfactrca. p. 329.I. ioproE GlcgcE C. p. 347.I. 5 pro 
E C,E Flcgee C,eF.p.36'i.l. i.\egead EjtantA EJit aejualis AU. 
p. 3 72.I. antcp. poft Qteod, cV p. 39*. 1. 9 poft Qnodeo tollc vir- 
gulas. p. 423. 1. 15 pro 69 lcgc 63 9. p. 432. 1. 7 lcge io^. 
p.434. l.ult. & p.462. 1.3o,ut& p. 480. 1. 24. kgeahre. p. 471. 
I.22 legc in locnm x x. p. <2 5.1inc3e6',7,8, 9, 1 o in locum linea- 
rum 2, 3,4, 5 funtfubftituendx, & vicevcrsa. p. 5 27. L 21 lcge 
Ha antcm. 
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Vod jam pridem in votis 
erat,ftudii & pietatis mese 
experimentum Tibi pro- 
bari, idrecentiffima Mu- 
farum Algebra interpre- 
tabitur. Etfi enim, beneficia maxima, 
quibus me totamque domum noftram 
onerafti,qukm grato animo exceperim, 
mihi ipfe fim teftisjtamen miferam eam 
vitam putavi , cui efle gratam probare 
antea non licuit : id aliquo obfcquio , 
tum ipfi Tibi, tum cxteris omnibus in- 
dicatum , maximeque perfpicuum efle 
defideravi. Neque aequum eft, virtutis 
depraadicationem privatis tantum pa- 
rietibus claudi. Inter ingratos etiam 
annumerantur ii ; qui beneficia accepta 
paucis commemorant ; totus Orbis, 
adhibendus eft,pietatis noftras teftis & 
confcius. Quoniam verb monimen- 
tum Tuarum virtutum nulla unquam 
obfcurabit oblivio ; nullum erit tali 
Heroi digniusgcnusobfequii, qu^m 

G 2. quod 




quod nulla temporis circumfcriptione 
terminatur. Quocirca hoc opufculum 
Algebraicum opportuniffimumexifti- 
mavi , quod mese perpetuae obfervan- 
tix teftem fempiternum conftituerem ; 
in quod haud obfcure conjicio , nihil 
fene6tuti , nihil fucceflbribus licere. 
Mirandam Algebras vim multis verbis 
exponere fupervacuum eft , quippe fe- 
cura demonftrationis fuas , femper & 
pacis & belliferviitartibus ; in qua hoc 
eximium eft , qubd abundantias defe- 
dlusque pari momento ceftimet, neque 
illi, quse plus habent , magis neceflaria 
funt , quam quae minus ; atque hmc fuae 
fcientiae habet monimentum , quod 
mortalesfaciuntVirtntis. Verum, ar- 
tium & fcientiarumincrementa, non in 
ipfarum modo ingenio, fed etiajn in fu- 
periorum clementia fita funt ; aeftiman- 
tur quoque pleraque mortalium pre- 
tio , quod libido calumniandi confti- 
tuit ; & quis neget, eximium decus, fae- 
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pius favoris , quhm virtutis efle bcnefi- 
cium ? unde patrono & defenfore iis 
opus eft , fub cujus aufpiciis floreant. 
Algebne nihil adaugendumfaftigium 
•fupereft,hoc tamen uno modo crefcere 
poteft. Tc ergo pnvfertim invocat,cu- 
jus cepimus & affedtus & judicii expe- 
rimentum, quantummaximumMufe 
capere potuerunt. Indulgentice Tux 
propinquum exemplum eft Aftrono- 
mia, quam in Tuo gremio fufcepifti, 
cum naufragium illud oWervationum 
Tychonicarum , quas invidiosa tran- 
quillitate provedlas improvifus turbo 
abftulerat , Tua benignitate refarcires. 
Tuo beneficiopatriam receperunt. Ta- 
ceo literas Grxcas,quas majoribus fuis 
ita reddidifti,u t illx utrum plus Tibi,an 
Tu illis debeas ambigi poflit. Et ut ver- 
bo abfolvam,Tuae benevolentice ufum 
nec litteris nec hominibus unquam de- 
negafti. Quare illud extremum oro, ut 
eidem Generofitati,cui tribuifti hocut 



literas fufcipcres , attribuas , ut fufce- 
ptas tuearis ac foveas : atque hoc grati 
animi, non omnino quale velim, fed 
quale pofliim hoc tempore monimen- 
tum , favore excipere digneris. Cele- 
bratum eft fama & acclamatione quan- 
tum Aftronomiam amplificaverit Da- 
nia, Tibi verb renafcentis Aftronomias 
gratia debetur. Et fipropofito annue- 
ris, non tam patrias qu^m Tibi debito- 
jcern conftitues etiam Algebram , hoc 
eft,Mathefin Vniverfalem. Ego floren- 
tem virtutis Tuas gloriam asternam o- 
pto, Tibique feliciflimos annos preca- 
tus,in clientelam Tuam receptum efle, 
fupra humanum folatium recreabor. . 
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ErasmI Bartholini 

AdTrac"htum de Natura & Conftitutione 
i€quationum 

EPISTOLA PR^LIMINARIS 

K_Ad ClariJfimumVirum 

CLAVDIVM HARDY, 

Regis Galli^ Confiliarium. 

V amvis/ittiftrahujus feculi judiciaparum 
apud me valeant , tamen a divulgandis e- 
jufmodi quemlibet jure abfterrerent , qua 
dtverfas hominum cenfuras vitare ne- 
queunt. Verumegoalto fuperctlio fpretis calumniis y 
aquitatis amanttor & publicat utilttatis , propofito 
dejiftere nolui, tibique, Vir Clariffime, exponere con- 
ftitut^ea^qua ad prafationem utilia effc putavi, eb \i- 
bentius, qub cognoverim amicijftmumtihifuijfe , dum 
invivis ej]et,D.De Beaunejn Curia Biefcnji Cofiji- 
liarium Regium. Nam etjivir hic fuerit pereieganti 
ingenio^ff in tantum laudandusjn quantum intelli- 
gi 'virtus poteft ; tamen hoc in eo maximumfuit, qubd 
Adathemata doftifftmus , ut tempore rtqualis Viro 
fummo D. Des-Cartes,ita Anatjtices fpeciofa peri- 
tia proximus. G[uo momento impulfus , dum Blejiis 
lingua Gallica exercenda gratia degerem,amicitiam 
tanti Viri colui , diligenterque ea familiartfate ujus 
fum , qua ipfe me comiter ampie&ebatur. Interea de 
rebus Mathematicis omnis fere fermo , &* quoties 

alter- 




alterutri de Analyticis fermocinari volupe j toties 
noftra conferrt coltoqma neceffe erat. V nde non ob- 
fcnrc intellexi , quantis fuerat tngenit dottbus ac ftu- ' 
diorum emincns , a quo , Jipublica ncgottapermitte- 
rent , perfe&io Algebrd maxime fperari poffet. 
Gjuare variis precibus hortatus fttm } ut^quai medtta- 
tus erat , publtcisdcfttnaret ufibus. l^erum tlle muL 
taftbt obftare , occupationes tam publicas quampru 
vatas jValetndtnem j operas amicorum , eadcntque 
prtnciptaj quxad intelle£}umfuarummeditattonum 
neceffaria erant y defiderari innuebat. Tum ego , 
meam operam tpfipolliceriparattffmam ccfpt , &*fi- 
gnificare confcrtptam effe a me Ifitgogen Cartefia- 
nam , quorum neutrum propojito moram afferre diu^ 
tiits poffct. Quibrts valde recreatus , de edend is ope- 
ribas ftiis ferib cogitabat. Sed , citm Arthrtticts do- 
loribns plusfolito , lech detineretur , omnem d Ma- 
tbematicis , ad corporis valetudinem , curam trans- 
ferre cogebatnr. Ego tnterim ad perluftrandas reti- 
quas Galliit prozincias avocatus , per aliqnod 
tempus fnhftttt Flexiai j unde , cum varia negotia, 
revertt Lntetiam fuaderent , placuit Caftrum B&e- 
fcnfe tranjire, ut de fanitate amtct certior fierem. 
Qjfem in pi\cdto fito , cum dolonbus Colicis acriter 
conflicLwtcm , cum deprehendtffcm , ajfirman- 
tcmparum profpera valetudi/ie exeotcmpore fe u- 
fum ftti(fe\ non rnediocriter dolut , egre»its inventis 
fortunam tam ejfe adverfam : mva vero ftudia ite- 

ratb 



rath obtuli, promittensjne bonopublico, ejufquegra- 
tia, quafdts Jubiturummolefttas. Scdpoftquamre- 
laxationts morbi nulla affulgeret fpes , fufpirans va~ 
ledixi , iterque fufceptum ingrefjus , Lutetiam redii. 
Vtxibt confueta ftudia revocazrram^ cum liter^ mt- 
hi redderentur ab hojpite meo , l tro humainffimo, 
D. sintonio Marcbats , inurbe Blejenje tunc itngu.c 
GalliCiZ Profefjbre , nuncvero Serenijjimi Principis 
Gaftonisy Ducts Aurehancnfium , Mathematico> 
quibus nunttabatur , ^gra/H noflrum, oculorumufn 
prrvatum fuifje , temporibus folftitii Brumafts , 
acrtmonia defluxionis Arthnticjt - y exoptaffe verb 
meampr^Jentiam tantodefidcrio , ut de edttione co- 
gttationum fuarum defperaret , ;;/// w<?<S 0/w<i «fi 
f 0//^ _,■ adeoque rogajje, mfi grave nimis ejfet , o/>£- 
gw^w pollictttis eram accommodarem. Exarfe- 
rat ea tempeftate bellum civile tnter Regem Gallta 
& Principes confangutneos , fedefque exercttus 
Principumerat Stampa , quamobfidwne aggredte- 
batur Dux exercitus Regit. Hac cum tranjeundem 
effet tis , gr«i Comitatum Blefenfempergunt ; an- 
cipitt cura dtftraclus , conftttueram tamen longijjimis 
uiarum ambagibus , per Normanntam & Ducatum 
ndegavenfem potius tter moltri , quam fpes ami- 
ct deferere. §^uippe ea pars terrttorit Partfienfis , 
Rotbomagtm versus , tantum militibus vacavit. 
Qum inexfpe&ato , propter adventum exercitus 
Lotharingici , foluta objiaione StampA , 4jg*r Gaftu 
Pars II. H 
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nenfis,milite utriufque fartis liberaretur \fradonu 
bus tamen infeflari vias jignijicatum eft. G^uare ar+ 
refta occafione,diJfuadentibus amicisjtineri me com~> 
mifi\ farvi <zftimans,unofericulo& amico frodejfe, 
fraclara inventa redimere. Nequefrimas Jpes 
fortuna deftituit yquiffe emenfofericulofijftmo itinc* 
re ,Jalvus revifi amicumjorfore fatis fanum, nifilu* 
men oculorum rafuijfet agritudo. Seddubiumitine- 
ris eventum deterior fortunaexcefit j cum infrimor* 
dio noftrorum oferum,forJan qubd diligentius^quam 
fermitteret annitemfus , Algebraicis fubtilitatibm 
incumberem y aftate media^Jummis caloribu$>fub Ca~ 
niculam, ingraviffimum morbum exfebrifynochoin- 
ciderem. Et jam de mea falute defj>erantibus Medu 
cis , inofinatb animam efflavit ffir Amfliffimus 
D.DeBeaune. Nam, cum amico aliquo , quile&o 
ejus ajjideraty de rebus Analyticis differentem^fubitb 
defiituit voxy deinde totum corfus vitalis calorre- 
liquit , atque evafit ferfetuam valetudinem die 
19 Augufti y Anno i6yi, natus Anno 1601 die 
17 Seft. Sic frtecifitantibus fatis , fefellit ffes 
omnium mortalitas. Ego, cummihi indicariincon- 
fultum ducerent noftri^ dum morbusnondum declina- 
ret , ne agritudinem aggravarent , non nififoft muU 
tum temfus id refcivi. Tum nibil cun&atus, oferam 
dedi , ut fidei mea committerentur , qua reli&a fue- 
rant adverfaria, nullam curam mortuo detre&ans, . 
quam vivo deftinaveram , fublic* utilitatis ratio- 
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nemhabiturus. ReluBantibus verb haredibus , cum 
alius pecunia folicitajfet animos eorum ; parum ab- 
fuit , quin idem fcripta , qui auclorem , ca/us traxif 
fit. Ergoomni ftudio demonftrare occoepi , perituros 
omnes defunBi conatus ntfi mihitraderentur \ fpar- 
fas chartM,fine ordine ,fine numero y fine explicatio- 
ne> notis & ' charaBeribus exaratas fitf>putationes y 
non ab alio intelligi pojfe , quam qui aTiquo tempore 
cum ipfo familiariter vixiffet. Qvibus perpenfis, 
tandem obtinuipropofitum , fed majori labore, qudm 
fuccejfu. Quippe omnia diligentius infpiciens , amm- 
advertiplura affeBata quameffeBa. Intertotad- 
verfaria folummodo abfolutum inveniopus de An- 
gulo Solido , quod jam pridem in publicum edidiffem^ 
mfifumptus , propter copiamfigurarum , EibliopoU 
faflidiviffent.^TraBatus de Natura & Conftitutio- 
ne jEquationum ne litera quidem extabat , menti 
tamen DJe Beaune pleraque conformia effe differen- 
4o dum licuit cum vivo comperi. Ex iis , qua de Li- 
mitibus jEquationum confcripfi, qudtdam reperta 
fimt in adverfariis , quibus , cum multa defideraren- 
tur^ ultimam mammimponere neceffe habui. Pra- 
fationem denique , quam Author huic operi pra- 
mittendam duxit , nerelmo effet omittere y addidi. 
Non ignoraSy Vir Clartjfime, merogatu Authork 
omnia Galliceprius confcripfiffejihique aliisper- 
legenda dediffe Q}° corrigenda ; tamen nunc Latine 
edere coaBus fum , nediutiuslaterent. Nametfitibi 
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dum in Italia degerem , adeb cordifuerit horum fcri- 
ftorum d me tibi reliBorum editio , ut fumptibus pro- 
priis excudi parares , quo nomine multum tibi debe- 
buntpofteri y tamen ne in Gattia quidem votum affe- 
cutuses. G^uocirca^ cumAmftetodamiiteratopra- 
lo fubjiceretur Geometria Renati Des-Cartes , id 
operam dedi , ut hac und imprimerentur. Con- 
fentiente verb 'Tyfographo modb Latine exta- 
rent , placuit Latinam interpretationem in confi- 
lium adhibere , & potius authoris precibus inobe- 
diens , qudm publici negligentior reputari. Quod 
perpendendum relinquo iis , qui me violata fidei 
tacite accufabunt. Subjunxilfem alia , quorum w- 
ftigia adhuc fuperfunt in adverfariis , fed quadam 
tantiindigent laboris , ut de reftitutione quafidefpe- 
rem , alia remoratur multitudo Jigurarum : cun- 
Ba tamen brevi videbit benevolus LeBor , JiTy* 
pograpbi obedierint. Interea bifcefruert, tuque Vit 
Cfartffime , judica quid ex meis curis , aifficiilu 
mis itineribus , fruBus colligt poffit , tuum namque 
judicium erit inftar omnium. Quod fi tamen alii 
Lfiteantur , Lc non exigut» eUumentum * 
omnes redundare , rogo ut id Adanibus Viri Cla~ 
riffimi Florimondi de Beaune acceptum referant ; 
errores verbfi offenderint , benigne corrigant , me<t- 
quehumanitatiafcribant. Vale. 

» • • 
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FLORIMONDI DE BEAVNE 



PR&FATIO. 

Ecreveram in publicum edere hofce 
tra&atus , multo prolixiores atque 
perfe&iores , proximo infequente an- 
no. Veriim anni hujus initio confli- 
ftatus cumgraviflimo adoculosdefluxu, ocu- 
lorum ufu privatus fui. Vnde propofito plane 
deftitiffem, nifi D.Erafmius Bartholinus ope- 
ram mihi fuam , ne mea circa hanc artem in- 
venta oblivione fepulta jacerent , obtuliffct. 
Ejus igitur auxilio hoc opus compofui , ad quod 
intelligendum fuppono Le&ores jam in Geo- 
metria Renati Des-Cartes verfatos , additisque 
in eam Notis, inobis olim (non quidem ani- 
mo ilias in publicum edendi ) concinnatis j ut & 
dodiflimis Francifci & Schooten Commenta- 
riis - 7 nec non Principiis Mathefeos Vniverfalis, 
feu Introdudione ad Methodum Geometri* 
Renati Des-Cartes, ab eodem Bartholino edid. 
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D E . 

NATVRA AQVATIONVM. 

C A P V T I. 

VltofcciHusinveniemusNaturam & Con- 
ftitutionem iEquationum cx carum gcnc- 
ratione & comparationccum fimilibusfcu 
ejufdem formz , quam confcrendo earum 
radiccscumcertismediis Gcomctricc pro- 
portionalibus , utprzftitit Vieu. 

j£quationes autem facilitatis gratia iu 
difponerc libet, ut omnes tcrminiabuna 
parte reperiantur zquales nihilo , ponendo ipfos ordine, prout 
gradatim per incognitz quantitatis dimcnfioncs defcendunt. Pri- 
mum enim tcrminum vocabiraus, ipfam quantitatcm tncognitara, 
quz plurimarum dimenfionumcxiftcns nullis aliisquantitatibus 
adficitur ; fccundum vero, in quo incogniuqnantius una dimen- 
fionc minor cft ; tertium in quo duabus ; & fic deinceps, ufquc ad 
tcrminum omnino cognitum , qucmproultiinohabemus. Dein- 
dc, loca, ubiterminorum aliqui dchciunt , afterifco complebi- 
mus, quz tumfubnumcro tcrminorum comprehcndcntur. Hzc 
omnia beneficio tranfpofitionis facile peraguntur. 

Ex iis , quz fcripta & commentata funt in Geomctriam Renati 
des Cartes , nota eft mcthodus cognofccndi , quot habcri pofiinc 
radices in qualibet iCquatione : nirairum , pofle iEquationem tot 
habere veras radices, quot mutationes fignorum continuz adfue- 
rint, & quoties eadem figna (e invicera lcquuntur immutata , tot 
pofle reperiri faflas radices : modo in numerum terminorum ii 
numerentur, qui dcficiunt. 

Porrd, duas jEquationes fimilcscflTedicimus feu cjufdcm for- 
mz, quando in utraquc idcm eft primus tcrminus , & rcliqui tcr- 
mini in utraque fimiliter funt afrec^i; &fi in una terminusali- 
quis abfuerit , ut is quoque abfit in altenu Nam cum fimiles funt 
itquationes, eandem habebunt conftitutionem & naturam, & 
fteri poterit comparatio feu collatio fingulorum tcrminorumu- 
~ fingulii tcrminis corrcfpondcntibusaltcrius. 
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64 DeNatvra 

C a p v t II. 

^De naiura tS conflituttone ^yEqnationum Quadra- 
tarum.feuduarumdimenfionum. 

r\ Vando aequationes harTunt affcdx , rcducuntur omncs ai 
^trcifoniusfequcntcs: * 

.. T> , fTfno-; xx + lx — mmCD O 
xx — Ix — wwOOo 
xx — Ix + mmZD o. 

' 1 y vv i Tropofaio. 

• Ad intclligcndam naturam & conftitutionem prioris arquat io- 
nis, formctur pcr multiplicationem harum duarum x — bzDodc 
x + cZDo fequens acquatio : xx — bx — bcZDo. Supponcndo 

igitur c majorem quam b, eandcmhabcbitformamatqueprima 
propofitarum xx+lx — *» a» oo o . & pcr confcqucns , binx hx 
aequationcs cruntcjufdem naturac & conftitutionis. Fiatcollatio 
untus cum altcraj &pcr comparationcm tcrminorum fecundo- 
rumhabcbimust — bcol Vnde difcimus , /efledifFerentiamin- 
tcrfalfam radicem c & veram^; & , cognita falsac, veram^cflc 
xqualcm ipu* c— 1\ & , cogniu vcra b , falfam c eflc arqualcm ipfi 
b+L 

' Praetcrea , cx comparationc poftremorum tcrminorum habe- 
bimus m m arqualem bc. Vndefcquitur mm eflearquale rectan- 
gulo fub vera & falfa radice ; & , cognita falsa c , veram b arqualcm 

cflc ; &, cognita vcra b, falfam c arqualem eflc ^ . 

% Tropofitio. 

Pro fecunda arquationc propofita formetur rurfus per multipli- 
cationcm duarum x — bZD o&x+caoo,arquatio.*x — bx — bc 3Do. 

*¥c 

In qua fi fupponamus b majorcm quamc, crit ipfa ejufdcm for- 
mar cum fccunda propofita xx—lx — mmZDo. Etpcrconfe- 
quens duar illar acquationes erunt ejufdcm naturae & conftitutio- 
nis. Factacrgo collatione uniuscum altcra, habcbimusexcol- 
6 lario- 
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jEq^vationvm. 65- 

lationefecundorumterminorumc — bzD — />veI/oo£— ■ -c. Vn- 
dc difcimus , quod / c&dirfcrcntia intcr vcram radiccm b & falfam 
c ; & ficognita fucrittalfa c, crit vera£*qualis/ + c; & iifucrit 
cognita vcra b, falfa c erit aequalis b — /. 

Porro, per comparationem poftremorum terminorum , ha- 
betymus mmZDbc. Vndc fequitur mm cffc arqualeredangulo 
fub vera & falfa radicc j & , cognita falsa c , vcram b cflc arqualcm 

"^; &,cognita vera£, falfam ccflc 00 -^. 

3 Tropojitio. 

Pro tcrtia fupra pofita arquatione , formcmus , per multiplica- 
tionem duarum.v — bZDo &x — cooo, atquationem fequcntem 
xx — bx + bcZD o, &habcbiteandemformam atquepropofita 

— c • 

tertia*.v — /* + mmZOo t 8c confcquentcr hxbinararquationes 
erant cjufdem natura? & conftitutionis. Comparcmus ergo unam 
cumaltcra, atqueex coliatione fecundorum tcrminorumhabe- 
bimus b c 30 1. Vndc difcimus, quod /eft fumma duarum vera- 
rum radicum , & fi una earum, cxempli gratia, c, eft cognita, rc- 
liqua b acquabitur / — c. 

Praeterea ex comparatione ultimorum tcrminorum*habebi- 
mus mmzobc, hoc cft , m m zqualc rc&angulo fub duabus veris 
radicibus, quarum fi altcratra eft nota , cxcmpli gratia , c , altcra b 

acquabitur -JS? 

Qiiantum ad arquarioncm quadratam xx — mmZD o , quar 
noncftarfec"t.a,ipfaoriturexduabusfcqueniibusA: — m 00* o , & 
x+mZDo. Vndefequitur ipfam duas poffidcre radiccs, unam 
vcram, altcram falfam, quarum utracme arquatur ipfi m. 

C A P V T III. 

7)e natura$$ conftitutione ^Equationum Cubicarum 
feu tertia dimeufonus,fecundo termino carentium. 

^JMncshac asquationcs reducuntur ad tresfcqucntcs formas: 
x** -\~mm x — »' 00 o. 
x l * — mmx — n l ZD o. 
,v J * — mmx-\- » } oo o. 
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A J cognofcendam naturam & conftitutionem priorts arqua- 
tionis propofttz , formemus per multiplicationem harum dua- 
rum xx + bx + cc0&o8cx — toDo hanc zquationcm 
x 1 * — bbx — bcczQo- Suppoiito aotem cc majori cjuara^, 
Hhcc 

ipfa eandem habebit formam atque prima propofita x** + mmx 
— »* 30 o. & per confequens ejufdem erunt naturz 8c confticu- 
tionis. Fiat igitur illarum coHatio , & per comparationem tcrtio- 
rum terminorum habcbimus cc — bbzo ntm. Vndeconftat, C\ 
vera radix b cognofcitur, cc forcarqualc mm-\-bb, & confc- 
quentcr xx+bx -f- m m-\-b b X) o. quzzquatioduasreliquas 
radices refpkit, ac cumvera radicc b concurrit ad formandam 
zquatiodem propofi tam. 

Prztcrca, fafla comparationeultimorum tcrminorum, habe- 

bimus»' CO bcc. Vndc fcquiturccefiezquaJe^ ; & , cogniti 
vcra radice^, hanc zquatioaem x x -f- b x -f- -g co o fimiliter 

duasrejiquas radices refpicere, & cum verapconcurrereadfbr* 
mationem propoGtz zquationis. 

% Tropojaio* 

Pro fecunda zquattonc propofita formetur rurfusper multi- 
plicationcm duarum xx-\-bx-\-ccZD o & .v — b X» o a:quatio 
x^* — b b x — bc cooo. Suppofuo autcm £ />ma;ori quam c c,ha- 

bcbit illa candcm formam atqucfccundax 1 * — mmjt — »* xo, 
& pcr confcquenshabcbunteandem naturam & conftitutionem. 
Fiat igitur coIlatio,& cx comparationc tertiorum tcrminorum ha- 
bcbimus bb — ccZOmm. Vndc conftat, c c efte zquale bb — mm\ cV, 
cognita vcra radice £,a?qu at ioncm hanc xx + bx+b b — m mZDo 
duasreliquas radiccsconcernere. Porr6,cxcomparationeduo- 
rumpoftremorum tcrminorum , habcbimus»* x bcc, undefc- 

quitur c c c fle zqualc j ; &, cognita vcra radice b, hanc zquatio- 
ncm .v ,v -f- £ .v -f- -j funil itcr ad duas rciiquas rcfpiccrc. 

3 fro* 
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3 Trofofttio. 

Ad in vcn icndam naturam & conftitutionem tertiar cquationis 
p r o po 1 1 tx , fiat ex duabus hifce -v .v -f- £ x — c c 30 o & x — b zo o 
rquatio at 1 * — ££x-|-£**aoo, eandem habcns formam cum 
— cc 

tertia propofita x 1 * — m m x 00 o. Vnde & ipfzeandem 
habebunc naturam atque conftitutionem. Fiatergocollatio, & 
per comparationem tertiorum terminorum habebimus bb -f- 
ccODmm. Vnde conftat , c r scquale e(Tcww--^j&, cogni- 
taveraradicc srquationcm hanc ^+h+^-wwooo 
ad duas rcliquas radiccs rcfpicerc. 

Prztcrea, excomparationcpoftremorum tcrminorum, habe- 

bimusi^OO^c, & pcrconfcqucns* cOO * . Quare,cognita vc- 

raradice£,hzc*quatio + 000 fimilitcr duas reli- 

quasradices conccrnct. 



C A P V T IV. 



De natura conftitutione <^y£quationum Cubicarum 
feu trium dimenjionum, tertio termino carentium. 

TT /B. xquationcs rcducuntur ad trcs formas fcqucntes: 
IX x*+lxx* — »*ooo. 

*.! /*.*•*_!_„] ^ « 



1 Tropojitio. 

Pro natura & conftitutione prim* propofitionis , fiat per mul- 
tiplicationem harum duarum xx-\-c x-\-bcZD o& x — bzo o 
hzc xquatio *» — £*** — bbcZDo. Et fuppofiu c majorc 

quam b , habebit ipfa eandem formam cum prima propofita 
x^ + lx x* — n l 00 o,& pcr confcqucns eruntejufdcmnaturx. 
Fa6kacrgo collationc, habebimusex comparationefccundorum 
tcrminorum c — £oo/, hoccft, cZDl+b. Vndcconftat, co- 

I 1 gniu 
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gnita vcra radicc £,a:quationcm xx+bx + bb + blZQo duas 

rcliquas radices refpiccrc. ' 
I-Tattcrea, ex comparatione duorum ultimorum terminorurny 

habebitur n ^ZQbbc. unde fcquitur c cflc arqualcm ^ ; & , cogniti 

radice£,xquationem*x-f- ^ x-f- j 30 o duas rcliquas radi- 
ccs concerncre. 

z Tropojit/o. 

Pro fecunda propofitionc fiatex multiplicationc harum dua- 
rum xx-^-cx-^-bcZQo8cx — b ZQ o harc zquatio 
x* — b x x * — bbcZQo. Et fuppofita b majorc quim c crit cjuf- 

+ c 

dcmforraae cum fccunda propofitarum x* — Ixx* — n> ZO ol 

adcoque erunt ejufdcm naturx Sc conftitutionis. Fada igitur 

collationc, cx comparationc fccundorum tcrminorum habcbi- 

mus£ — cZQl. Vndeconftat, c dVe aequalem £ — /; &, cogniti 

vera radicc b, aeqtiationem hanc xx + bx + bb — blZQo duas 

— — / ' 

reliquas radiccs rcfpicerc. 
Porro pcr comparationcm poftrcmorum tcrminorum habe* 

bimus »' ZD b b c. Vndc fcquitur c cflfe aequalem ; & , fi vcra 

radix fucrit cognita, hanc zquationem 03 o 

duasrcliquas radiccsconccrncrc. 

3 Tropojitio. 

Protmia propofitione formemuscxduabus.*# — cx — bcZQO 
&a* — bzQo hanc aequationem x* — cxx * -{-bbcZQ o, quae 

— b 

habebit eandemformam atquetertiaaequationum propofitarum 
.v J — Ixx* -f-» 1 ZQ o , & pcr confequcns eruntejufdemnaturae 
& conftitutionis. Quare fa<5ti collatione, per comparationcra 
fccundorum terminorum habcbimus c -|- bzol- Vndcdifcimus^ 
quodcarquctur / — b; &, fi vcraradix bC\t cognita , qu6d acqua- 
tio * * — bx — bb — £ / 33 o ad duas rcliquas radiccs invefligaa- 

dasrefcrridcbcat. Prae* 
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Prarterea, comparatisuhimis terminis,habcbimus»* 00 bbc 9 
undc fequiturracquari £ b ; & , cognita vcraradice b y hanc acqua- 

tioncm* * — n x — j 00 o rcliquis duabus invcnicndis infcr- 
rirc. 

C A* P V T V. 

*De natura SJ conftitutione zyEquationum Cubicarum 
feu trium dimenjionum, in quibus omnes ter- 
mini extant. 
Zp Quationes har reducuntur ad feptem formas fequentes : 
+ x* — Ixx^mmx — n l 00 o. 

X l -{-lxx — mmx — w*00 o. 
#' — lx x — mmx — co o. 
x* + lxx + mmx—n % 00 o. 
xi — lx*-i. mm x + n i ?Do. 
xi + fxx — mmx + n 1 00 o. 
x>—lxx-—mmx+ »» zo o. 

i Trofojitio. 

Ad cognofccndam naturam & conftitutioncm primar propo- 
fitionis,rut cx multiplicatione xx — cx+ddODO per# — 4> O0O, 
aequatio fequens — -bxx+dd x—b d </30o.atquc candem ha- 

— c + bc 

bcbunt naturam & conftitutioncm. Fa&a crgocomparatione, 
cx collatione fecundorum terminorum habebimus b + c 00 / , vel 
*00 / — b. Dcindcexcollatione tertiorum terminorum habebi- 
mus<^ + £cOO wiw,hoc ci^ddzomm + bb — Hquoniam e 
eft inventa aequari / — b. Vndc apparet, cognita vcra radicc b 9 
aequationem hanc xx—k+mm+bb—bhoo duas rcliquas radices 

rcfpiccre. Dcnique ex collationc poftremorum tcrminorum ha- 
bcbimusb dd 00 n\ undcconftat ,</</aequari £ j &,cognita vera 

radice b, acquationem hanc xx — /* + r OOoduas rcliquas ra- 

+ b 

4icesconccrncrc. 

I J a Pn- 
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x Trofofitio. 

Pro fccunda propofitarum fiat ex multiplicatiene xx + cx + 
ddZDovzzx — 1 ODoxquatiohxc*' — bxx—bcx—bddzDo. 

+ c + dd 

& fuppofita c majorc quim b t & b c majore quam d dy habcbit can- 
dcm tormam , quam propofitio fccunda x* + lxx — mmx—~ 
n l 00 o , & conlequcntcr cruntejuldem naturx & conftitutionis. 
Fafta ergo adxquatione , ex comparationc fecundorum tcrmi- 
' norumhabebimus*--*X/,hoceft,cOO/+*. Dcinde excol- 
latione teniorum terminorum habebimus dd — bczo — mm, 
hoccft, reftituto valoreipfius cinvento, habebitur</^ ZDbl+bb 

mm. Vndeconftat, cognita vcra radice£, hanc xquationem 

x x + / x + b b+bl — m mZD o duabus reliquis radicibus invefti- 

gandis eflfc utilem. Dcnique , ex comparatione poftrcmorum 
termmorura,habebimus*</</00 n\ Vndefcquitar^rorexqua- 

lem £ ; & , cogniti vera* radicc b , xquationcm hanc 

xx + bx+^ ZDO rcliquis duabus mfervituram. 
+ / 

3 Trofofitio. 

Pro tcrtia propofitione,fiat ex multiplicitione xx+cx+ddzoo 
per x — bZDo eadem xquatio x* — bxx — bcx — bddzDo. 
r +e +dd 

EtfuppofitaJmajorequam e y & majorequam dd, eritcjuf- 
dcm formx cum tertiapropofitarum x 1 — Ixx — mmx — n)ZDo* 
& confequenter ejufdem erunt naturx & conftitutionis. Fa&l 
crgo adarquatione , cx collatione fecundorum terminorum habe- 
bimusr— bZD — l* hoccft, cZDb—L Deinde ex collatione 
tertiorum tcrminorum habebimus dd—bcZDmm, hoc eft,fub- 
ftituto valoreinycnto ipfius* ,crit^^OO bb~ */— mm Vnde 
conftat,qudd,cognita vcra radicc b, hxc xquatio*x+**+^00o 

— / — bl 

uas adhibcri poflit. Dcniquc , ex col- 

latione 



)igitized by Google 



jEq_yationvm. yt 

lationepoftrcmorum tcrminorum , hibebitar bddconK Vndc 
fequitur,</</a;quari.j. ; &,cognitivcra^dice£ , hanczquatio- 

ocmxx + bx + ^ oooadduasrcliquas qu«rcndase(fc utilenv 

4 Tropofitio. 

Pro quarta propofitarum fia t ex /nultiplicatione xx+cx+ddooo 
per* — *30oeadem*quatio* , ~- bxx — bcx—bddzo o. Et 

+ c +dd 

fuppofitar majorequam*, & dd majorequam** , eruntcjuf- 
«iem rormae ac quarta propofi tio x*+lxx + mmx— » 3 30 o, & 
confcqucnter ejufdem naturac & conftitutionis. Fada ereoad- 
zquatione , ex collatione fecundorum terminorum habebimus 
€ — - b 00 /| feu c 00 / + b. Deindc , ex comparatione tert iorura 
tcrminorum,habebimus dd — b c 30 m m, hoc cft, reftituto valo- 
re ipfius c in vento , erit ddzD bb + bi+mm. Vnde conftat,co- 
gnitavcraradice^, hanc atquauonem xx+bx+bb+bl+mmZDo 

duas reliquas radiccs refpiccre. Denique ex collatione poftre- 
morum tcrminorum habcbimus bddzo»*. Vndc fequitur,</</ fo- 

rc*quale«£ ; & , cognita vcra radice hanc zquationem 
x x + b x + -g oooad indagandas duas reliquas adhibcri pofie. 

j Tropofitio. 

Pro qutnta propofitione fiat ex multiplicatione xx — 4&/300 
pcr *— -too xquatio x* — cxx — ddx+ddbCDo. Etfuppofito bc 

— b +bc 

majorequam</</, eritcjufdcm formz cum quinta propofitarura 
* J — txx+mmx+n* 00 o»8c confequenter ejufaem natu rx & 
conftitutionis erunc. Fa&aergoadacquarione, ex comparationc 
fecundorumterminorum, babebimus /30 c+b, vel c 33 /— k 
Deinde, ex comparatione tertiorum terminorum , habebimua 
bc~dd3Q mm, hoceft , rcftituto valorcipfiusr invento, erit 
dd&bi—b b — mm. Vndc djfcimus , coguita radice vera b, 

zqua- 
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arquationcm hanc xx — Ix — bl+bb + mmooo duabusreli- 

quis invcniendis eflc ufui. Dcnique cx collationepoftrcmorum 
terminorum habcbimus « } 00 bdd. Vndc colligitur dd atquaci 

•r ;&,cognita^adicevcra^,hanczquationcm*A: — U — ^ C0o 
duabus rcliquis invcnicndis infcrvire. 

6* Trofofiio. 

Profextapropofitioneformeturex duabus xx + cx — ddooo 
&x — bZQo arquatio x 1 + c x x — d dx + ddboOo.Et> fuppouu 

— b — bc 

c majoriquam^, habcbit ipfa candemformam atquefcxta pro- 
pofiurum x^ + Ixx—mmx + n* 00 o,& pcr confequenscrunt 
cjufdcm naturac & conftitutionis. Fiat jamcomparatio*& cxcol- 
Iatione fecundorum tcrminorura habcbimus / 00 c — b , feu 
cOOl+b. Deindc cx collationc tcrtiorum tcrminorum crit mmoo 
dd+bc, hoc eft,fubftituto valorc c in vcnto, habcbitu r d doo m m 
— bl — bb. Vndcconftat, (ivcraradix^fitcognita , hancarqua- 
tioncm x x+ l x — mm 00 o } pro duabus reliquis invcnicndis 
+ b +bl 
+ bb 

ufuifuturam. Deniquc, comparandoultimosterminos, habebi- 
mus ddb 00 n u . & per confequens^^DD -r ; adcoquc , cognita 

vera radicc b , hzc xquatio xx+lx— ~ cooad inveftigandas 

+ k 

duas reliquasutiliserit. 

* 

7 Trtfojitio. 

Pro feptima propofitionc formctur cx duabus -b 00 o & 
X x + c x — d d 00 o xquatio x> + c x dd x+dd booo. Sup- 

— b —bc 

pofita autem b majorc quam c , habebit ipfa eandcm formam 
cumfcptimapropofltarumA: , — ixx — mmx + n* O0o t & con- 
fcqucnter crunt ejufdcm naturae & conftitutionis. Fa&a igitur 
comparationc, prictur cxcollatione fccundorum tcrminorum, 

loob— 
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/30^— c,fcucOO £ — /• Dcindc , confercndo tertios terminos, 
crit mmZD bc + dd y hoc eft , fubftituendo valorem c invcntum, 
habebitur d d CD** m — bb + bl. Vnde difcimus,cognita vera ra- 
dicc b , hanc xquationem xx+bx — mm + bb — b /30 o ad in- 

veniendas duas rcliquas infcrvire. Poftrcmo, collatis ultimis tcr- 
minis, habcbimus*/d£oo » J , undcerit^scquale j cV, cum 

cognofcitur vcra radix £,haec arquatio * * + b x— ^ xe ad duas 
rcliquas inveniendas adhibcri poterit. 

C A P V T V I. 

2> natura K conftitutione ^JEquationum quatuor di- 
menfionum,fecundo ® tertio termino carentium. 

HVjus gcncris arquationes ad tres formas fcqucntcs redu- 
cuntur: 

x 4 * * 4-» 1 * — p 4 0DO. 
x* * * — H l x — p 4 OD o. 

X 4 * * — H*X+p 4 CDQ. 

1 Tropjitio. 

Pro natura & conftitutioneprioris propofitionis formemusex 
duabus x^ + bxx + bbx + c* 00 o &'* — b 000 hanc arquatio- 
nemx 4 * * -4- — £c'00o.Suppofito vcro^majorcquamP, 

habebit ca eandem formam atque prima propofitio x 4 * * + » J x 
s— f 00 o , & per confcquens erit ejuldem naturae & conftitu- 
tionis. Fiat crgo comparatio , & ex collatione quartorum tcr- 
minorum habeoitur c J — b s 00 w 1 , hoc cft, r*00 » 3 + b l . undc co- 
gnofcimus, quando innotefcit vcra radix b, zquationem hanc 
x l +bxx+bbx + n i +b*ZDo fpcttarcadmvcftigationcmtrium 
rcliquarum radicum. 

Prarterca , collatis ultimis terminis j fit p 4 00 b c l : undc fcqui- 

tur, c* acquari £ j & , cognita vera radice^, xquationcm hanc 

farsll. K * J + 
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bxx -{-bbx+r 30 ° ad trc5 rclic l uas invcftigandas 
poflc ufurpari. 

i Trofojitio. 

Pro fecunda propofitionc fiatcx duabus * , +£*.y+*£v+c , ooo 
& *— ■ * Opo hxc aequatio .y 4 * * + .v— > 00 o. £t , fi pona- 

— b* 

tur raajor quam r 1 , habcbit illa candcraformam atquefecunda 
propofitarum * 4 ** — n*x — p 4 00 o , & confcquenter crunt 
ejuldcm naturac & conftitutionis. Fiat jara comparatio , &ex 
collationc quartorum tcrminorura habebimus — b* 00 — n\ 
hoceft,^ ZOb 1 — »*• Vndecognofcimus, inventa vcraradice^, 
hanc arquationem x* + bxx + bbx+b* — X o , ad trcs reli- 
quas radices refpiccre. Porrd , comparatis inter fe terminis ulti- 

mis,habebimus/> 4 ZDbc\ Vndcfequitur, c J arquari £ ; &,cogni- 

taveraradice£, hancaequationcmv J + *.YA' + bbx+Z> 00 o 
trcs rcliquas radiccsconccrncrc. 

3 Tropojttio. 

Pro tertia propofitione flat cx duabu s x } +bxx+b b x — c^OO o 
& y — £ 00 o xquatio* 4 * * —c , Y+£r , 00o,& habcbit eandcm 



formam atquetcrtia propofitarum x 4 * * — -» J x+p 4 00o,ac per 
confequcns crunt cjufdem naturae & conftitutionis. Fiat jam 
comparatio, & cx collationequartorumtcrminorumhabebimus 
+ b* 00 »*, hoc cft, c x 00 w 1 — bK Vnde conftat , cognita veral 
radice£, aequationem hanc x l + bxx+bbx — »'+4' 00 o ad 
trcsrcliquas mvcftigandas adhibcri pofic. Pnetereacxcollatioiie 

ultimorumhabebitur/) 4 00^^. Vnde fequitur , c 1 arquari ^ ;&, 

cognita vera radicc £,a:quationem hanc x*+bxx+bbx— ^ 00 o 
ad trcs reliquas quaercndas dfc utilem. 

Ca- 
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■ • 

Capvt VII. 

*De natura ® tonftitutione zyEquationum quafuordi* 
menfionum % tertio & quarto termino carentitm. 

IC Quationes hae ad fequcntes tres formas reducuntur : 
JULs *«4-/* j **— />«000. 

x 4 — ix 1 ** — P 4 00o. 

1 Trofofitio. 

Ad cognofcendam naturam & conftitntioncm prim* propo- 
fitionis, fiat cx multiplicationeharum duarum •v , -fc**- r -£cA-|- 
bbc 00 o&*— bzoo hxc arquatio x* + cx* ** —bUzQ o. 

SuppoGta vcro c majore quam b , habcbit illacandem formam 
atquc priraa projpofitio /** * * — /> 4 00 o, acpcr confc- 
qucns erunt ejuldem naturae & conftitutionis. Fiat igituradae- 
quatio, & comparandofecundosterminoshabcbirausc. — b 00 4 
hoc cft, c 00 /-f- b. Vnde difcimus , cognita vcra radicc b , hanc 
acquat ioncm -#-£xA:-4-'£/.x+£ } -f'^/00O tribus reliquis 
+ / + 

invcftigandis infcrvirc. Deinde , collatis ultimis tctminis , habe- 
bitur^oo^ c. undefcquiwr,cxquari£ ; 8c , cogniti veraradi- 

ce*,hanca?quationemA: J -f-^ 7* 30 0 a( * **** 

rcliquas indagandas adhiberipoffc. 



Trofofitio, 



Pro fecunda propofitione fiat exduabus x* + <: xx+bcx + 
bbc&ottx — £ 00 o hacc arquatio x 4 + c x* * * — b* COO o. Et 

■ — b 

fupponendo b fuperare ipfam c , habebit illa eandcm formam at- 
quc fecunda propofitio x 4 — /x'**— ^ 4 O0o,& confcqucnter 
erunt«jufdemnatura: & conftitutionis. Fiat crgo adarquatio , Sc 
«ollatis fecundis tcrminorum habebimus — £ + *00 — /> hoc 

K 2 cft, 
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cft, cZDb—L Vndc difci mus , cognita vera radice £,acquationem 
hanc ,v» b x x + b b x + £ J — b bl 00 o ad trcs rcliquas invefti- 
— / — bl 

gandas ufurpari poffc. Prxtcrca, comparando poftrcmos termi- 
norum,habebimusp 4 00 f. Vndefequitur,tacquari rj ; &:, co- 

4 

gnita vera radice*,xquauoflonhanc;c , -f-^ + 30 o *rj~ 
bus reliquis infcrvire. 

3 Tropofith. 

Pro tcrtia propofitionc formetur ex duabus x ] — cxx — bcx~' 
— bbcZD oScx — bzoo xquatio hacc x* — c x y * * + b l c 00 o 

— b 

& eritcjufdcm formac atque tcrtia propofitarum x* — lx l * ■ * 
p 00 o , ac pcr confcquens candcm habcbunt naturam & confti- 
tutionem. Fiat ergo adacquatio , & cx collationc fecundorum 
tcrminorum habebimus / 00 c + b % hoc cft, cOO/— b. Vndc 
conftat, cognita vcra radice b, hanc acquationcm 
x 5 — Ixx—blx — bbl+b l zoo tribus rcliquis infcrvirc. Por- 
+ b +bb 

ro, comparandopoftrcmostCTminos.habcbimus^ 4 00 b l c, cVpcr 
confcqucns c 00 ; adcoqoe , cognita vcra radicc b 9 potcrit x- 

quatio x* — £ xx — ^ x — ^ 00 o ad tres reliquas radiccs in- 

vcft igandas adhiberi. 

Non operac pretium duximus meminuTc acquationum quatuor 
dimenfionum , inquibus fccundus & quartus tcrminus dcfunt : 
quia illac omnes reducuntur ad Quadratas , ac idcirco carum na- 
tura & conftitutio codcm modo habctur. 
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C A P V T VIII. 

^De natura ® cmflitutione <^£qimtionum quatuor di- 
menfionum,fecundo termine carentium. 

Qiiationes hx reducuntur ad feptem formas fcquentcs : 
x 4 * — mmxx-i-n^x — /> 4 0Oo. 
x** + mmxx. — n*x — ^ 4 00o. 
• x** — mmxx — n l x — p*ZD o. 
x 4 * + mmxx-\-n l x — ^ 4 00o. 
* 4 * — mm xx-i-nix+p+CDo. 
x** + mmxx — «^jc-f-^oo o. 
% x** + mmxx — i^x-j-^OOo. 

i Tropofitio. 

• 

Ad cognofcendam naturam & conftitutionem priraa? propo- 
fitionis , hat cx multiplicatione duarum + b x x — c c x+d l 33o 
& x— toohzcarquatio* 4 * — ccxx+d*x — b ^ooo. quarcan- 

— bb +bcc 

dem habebit formam atqueprima propofitarum,*: 4 * — mmxx 
+ n* x — ^ 4 00o,ac perconicquenseruntejufdem naturae & con- 
ftitutionis. Fiatergo adarquatio, & cx collatione tertiorum ter- 
minorum habebimus m mZD cc + bb, hoc eft, c c 00 m m — b b. 
Deinde, comparando terminos quartos,erit » } 00 d> + b c c , hoc 
eft , rcfthuendo valorem ec iuventum, habebitur d l 00 
— bmm. Vndecompcrimus, cognitiveraradiccJ, hanc acquar 
tionemxt+bxx+n* ooo tribus reltquis indagandis infcrvirc. 
-m +V 



Prartcrea , conferendo inter fc terminos ultimos , habebimus 
p*3)bd\ Vndefequitur,^ l zquariC ; &,inventaveraradicc£, 



hanc arquationem x^ + bxx — mmx+^ cooadtres reliquas 

+ b4f 

quzrendas adhiberi pofle. 

K 3 2 Pn* 
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% Tropofuio. 

Pro fecunda fiat cx mulciplicatione x l + bxx + ccx + d ] zoo 
per x — bzoo hxc asquatio x** + c cx x+d*x — d ] bzoo. 

— b b — ccb 

Suppofitover6c*mijottquam££, & ccb majorequam^ 3 , ha- 
bebit illa eandem formam cum fecuoda propoiitarum x** + mm 
xx — n*x — f* 00 o, ac per confequens erunt ejufdcm natura? 8c 
conftitutionis. Fiat igitur adbequatio, & ex comparacionc tertio- 
rum terminorum habcbimus mmZDcc — bb t hoc ci\,ccZOmm+bb. 
Deindc, collatis quartis terminis , erit— -c b *+d ] ZD — n ! , hoc cft, 
reftituendo valorcm cc inventum , habebitur d> ZO bmm -f- 
y\ — »». Vndc difcimus, cognita ve/a radice b , zquationem 
x^+bxx+mmx+bmmzoo, tribus rcltquis invcftigandis infervire. 
+ bb +*■ 
—»» 

Prarterea, comparandooltimos terminos,habebimus/> 4 zod* b. 
undc fcquitur, d* arquari £ j & , cognita vera radicc b , arquatio- 

nem hanc x^ + bxx+mmx+^ 00 o ad trcs reliquas indagan- 

+ bb 

das poflcufurpari. 

3 Tropojitio. 

. , ■ • « 

Pro tcrtia, fiat ex duabus his x*+bxx+ccx+d* ZOoSc 
x—tZDoz<\vuiW)x<* + ccxx+dix~d i bzoo. Et,fuppofi- 

— bb — ccb 

to b b ma jore quam c c,Sc ccb majore quam ^habcbtt ipfa candem 
formam atque tcrtia propofitio x**— mmxx— n*x — p*ooo,ac per 
confcquens ejufdem erunt natura? & conftitutionis. Vndcfa&a 
adarquationc , ex collationc tertiorura terrainorum habebimus 
— mmZO — bb+cc^lxoc cft,crOD^ b — mm. Deinde,collatis quartis 
terminis, habebimus — » J 00 — ccb+d\\%oc eft, lubftiuicndo 
valoremccinvcntum.erit^ 1 ZD b> + bmm — n\ undcpatet, fi 
cognita fit radix vera b, hanc xquationcm x^+bxx+bbx+b* ZO o 



—» J 

tri- 



uigm 
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tribus reliquis invcftigandis infcrvire. Poftrcmo,comparando ul- 
tirnosterminos,habebimus/>< 30 ^^^acproindc^x^ ; &,co- 

gnita vcra radicc £,potcrit arquatio + bxx+b bx-\-^ 30 o 

— m m 

ad reliquas trcs inveftigandas ufurpari. 

4 Trofofitto. % 

Pro quarta propofitarum formemus ex duabus x* — b x x+ccx 
-H^ooo & x — £000 hanc arquationcm x**+cc xx+d x x — d^bzoo. 

—bb —ccb 

Etfuppofitoccmajorequam^, ac^* majorcquamc cb, habcbit 
ipfa candem formam atque quarta propofitio x 4 * + mmxx+n^x 
— p 4 30 o , ac per confequcns crunt ejufdcm naturae & conftitu- 
tionis. Fiat ergo adzquatio , & comparando tertios terminos 
habcbimusmmOOf c — bb,hoc eft, ccZDmm+bb. Dcindc,con- 
ferendo quartos terminos , habcbimus »' 30 d> — ccb, hoceft, 
rcftitucndo valorem rcinventum,erit^' 30 b^+bmm+n*. Vndc 
difcimus, cognita vera radicc £,zquationcm hanc x l +bxx+mmx 

+ bb 

+ b l 30 o tribus rcliquis quatrcndis infcryirc. Dcnique,collatis 

+ bmm 

+» J 

ultimis terminis, erit d l bcop 4 ; & pcr confcquens</ J 30 C . unde, 

cognita vcra radicc b,hxc xquatio x*+b x x+m m x -+» *g 30 o 

-\"bb 

ad reliquas tres indagandas crit adhibenda. 

c Trofojitio. 

Pro quintapropofitione, fiat ex duabus xi+bxx—ccx—d*ZDo 
&*— Jooohaccsquatio* 4 * — c cxx—d>x+# £30 o. Et 

_ bb +bcc 

fuppofito bcc majore quam d> , habebit ipfa eandem formam at- 
quc quinta propofitarum x 4 * — m m x #-|-» , x ■+ ^ 4 30 o, ac pcr 
confequensejuldem erunt naturae & conftitutionis. Fiatjamad- 
4?quatio,& comparando tcrtios tcrminosbabcbimus mmzocc+bb, 

hoc 
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h-jc ciT, c t 30 — £ Deinde, confcrcndo quartos terminos, 
hubcbimusw'30^ — d* ; idcoque,rcftituendo valoremcr inven- 
tum ,crit^ J 00 bm m — £ J — n*. Vndcpatct, cogniu vera radi- 
cc b f hanc arquationem x* + bxx — mm x — b vtmzQo reliquis 

+bb + b> 

tribus quacrendis infervituram. Dcniquc, comparatis ultimis ter- 
minis,habebimus d> b 00 /> 4 . Vndc fcquitur , d> Jtquari £ j &Y,co- 

gnita vcra radicc b 9 hanc aequationcm x*+bxx— mmx-- £ 00O 
ad tres rcliquas inveftigandas pofle adhibcri. 

6 Tropofitio. 

Pro fcxta propofitionc forraemus ex duabus x^ + b xx + ccx 
— 4'00o&.*— ^ooo hanc acquationem x 4 * c c x * — x 

—bb —ccb 

-f- d> bzo o. & fupponendo r c majus qnam habebit ipft 
eandem formam cum fcx ta propofitarum x+* + mmx x — n l x 
-f-/>* 00 o, ac per confcqucns crit utraque cjufdem naturae & con- 
ftitutionis. Fiatergoadarquatio & pcr comparationem fccundo- 
rum terminorum habebimus mmZDcc — bb, hoc cft,ccZDmm-i-bb. 
Dcindccollatistcrtiisterminis^habcbimusw^oo^ 1 -!- bcc y hoc 
cft, rcftituendo valoremrfinvcntum, crit^ J 00 n* — bmm — b*. 
Vndc patct , data vcra radice b , arquationcm x ' -f- b x x • -f- m m x 

+ bb 

— n 1 00 o ad trium rcliquarum in veftigationem pofle ufurpari. 

+ bmm 

Poftrcmo, comparando ultimos tcrminos, erit/> 4 00 <^ £. undc 
fequitur , d> axjuari ^ ; & , cognita veraradice £, hanc arquatio- 

ncm + *-f- ooo adrcliquas trcs quaerendas 

+ bb b 
eflcadhibendam. 

7 Pr$- 
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7 Tropqfitio. 

Pro feptima propofitarum fiat cx duabus x*+bxx+c cx — 4 3 cco 
& x — topbxc aequatio* 4 * + ccxx — ^ , * + ^ , 33o.Edup- 

— bb — bcc 

pofito bb majore quara cc 9 habcbit ipfaeandem formamatque 
icptirna propofitio x 4 * — mmxx — n*x +/> 4 33o,& pcr conic- 
qucnsejufdem crunt naturae & conftitutionis. Fiatcrgoadaequa- 
tio, & comparando tertios tcrminos habcbimus — mmOD — b b 
+ cc t hoc e& t cc3Dbb — mm. Deinde , collatis quartis termi- 
nis,erit n J ZDdi + bcc, hoc cft,reftitucndo valorcm c c invcntum, 
erit^OO»* — b l + bm m. unde conftat, cognitavera radicc^, 
hanc aequationcm x* + bxx + bbx — 33 o ad reliquas trcs 

— mm -i-b 1 

— bmm 

invcftigandas utilem e(Tc. Poftremo, comparando ultimoster- 
minos,habcbimus p 4 33 b d x . unde difcimus,d*aequari£. j &,co- 

gniuvcraradicc^hancaequationcm^ , +^A-A^-f-^ , ^— j 33 o 
ad reliquas trcs quxrendas adhiberi poffe. 

C A P V T IX. 

<De ttatura ® conftitutione ^y£quationum quatuor 
dimenjionum, quartoterminocarentium. 

HM aequationes rcducuntur omnes ad feptcra fcquentcs for- 
mulas : 

x 4 — lx* + mmxx * — p 4 ZO o. 
A^-f-/*** — mmxx* — ^ 4 33 o. 
x* — lx> — mmxx* — p 4 33 o. 
x 4 — Ix^ + mmxx* — p 4 33 o. 

_ /a:J 4- m m x x * -f-/> 4 33 o. 
*4 — mmxx* +p 4 ZD o. 
x 4 — Ix* — mm xx*+p 4 30 ®. 

ParsIL L iPro* 
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i Tropofitio. 

Ad inveftigandam naturam & conftitutionem primz propofi- 
tionis, formcmus cx duabus x* — cxx+ ddx + b dd ZO o & 
at *— • b ZO o arquationem Hanc x 4 — cx* + ddxx* — bbddzoo; 

— b + bc 

habebitque ipfa candcm formam atquc prima propofitio x 4 — 
Ix^ + mmxx* — /> 4 00 o, & per confequens duar ill* acquationcs 
ejufdcm crunt natursc 6c conftitutionis. Fiatjam adarquatio, & 
ex comparatione fecundorum tcrminorum habcbimus Izoc — b t 
feu c zo i + b. Deindc,comparando tertios terminos, erit mmzo 
dd+b c,hoc cft,reftituendo valorcm c inventum,habcbitur ddzo 
mm — bl — bb. undeconftat,ficognofciturveraradix£, hanc 
acquationcm x* — ixx+mmx + bmmZOozd reliquas tres in- 
— b —bl —bbl 
—bb — 

veftigandas infervire. 

x Trofofitio. 

Pro fccunda propofitione formemus ex duabus x 1 + c x x + 
ddx — b d dzoo & x — bZD o hanc ar quationem x*+ cx l + ddxx 

—b —bc 

* — ddbbzoo. Suppofitaverof majorc quam^, & bc majore 
quam<^, habebkillaeandemformamatqucfecunda propofita- 
rum x 4 + /x* — m m x x * — f 4 30 o, & pcr confcqucns qufdem 
crunt naturac & conftitutionis. Fiat ergo adarquatio , & cxcolla- 
tione fccundorum terminorum habebimus /00 c — hoc eft, 
czol+b. Dci ndc,comparatis tertiis ter minis, eri t — mmzodd 
—bc, hoc eft, reftitucndo valorcm c inventum, habebitur dd ZO 
bl+bb — mm. Vnde difcimus,cognit& vcri radice £,hanc arqua- 
tionem x l + ixx + bix+b blzo o adrcliquas trcs quacrendas 
+b +bb +b* 
— «* -^» 1 

pofieadhiberi. 

Denique, comparando ultimos tcrminos, habebimus p 4 ZO 
tbdd. unde fequitur , d d acquari ^ ; & , cum cognofcitur vcra 

radiz 
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radix b, hanc xquationem x 1 + lxx + blx + £ 00 o trcs rcli- 

+ b + bb * 
— mm 

quas radices conccrnere. 

3 Tropojitio. 

Pro tcrtia propofitione,fiat ex duabus x x +cxx+ddx+bddzoo 
& a- — bzo o hxc aequatio x 4 + c jc 1 + </ ^ .v * * — £ £ d dzo o . S up- 

— b — b c 

pofitisautem b majorequamr , & bc majorcquam*/*/, habebit 
ipfa candem formam atquc tcrtia propofitio x 4 — lx* — mmx x* 
— p*ZD o, & pcrconfequenscjufdcmcruntnaturae &conftitu- 
tionis. Fiat jam adarquatio, & comparando fccundos terminos 
habebimus — /00 c — £,hoceft,c00 b — /. Dcindc, conferendo 
tertios terminos, erit — mmzodd — bc> hoc eft,rcft ituendo va- 
lorem c inventum,habebitur ddzobb+bl — m m. Vndc difcimus, 
cognita vera radice £,hanc arquationcm x ] +b x x+b b x+bblzoo 

— I +bl + b* 
—m l —bm 1 

tribus reliquis infervire. 
Poftremo, comparatis ultimis tcrminis, habcbimus p*zobbdd. 

undefequitur,^a:quari^ ; &, cognitavcra radicc£,hanc zqua- 

tioncm x x + bx x + bbx + ^r pro tribus rcliquis ufurpari. 
— / + bl 
— mm 

4 Tropofitio. 

Pro quarta propofitionc fiat cx duabus x l +cxx+ddx+bddzoo 
& .v — ^xohxcarquatiox 4 +ddxx* — bbdd ZOo. Sup- 

— b —bc 

pofitis autemcmajorcquam b, & dd majorequam bc> habebit 
ipfa candcm formam atque tertia propofitio x*+lx*+mmxx * — 
p A 00 o, ac per confequens duar illae acquationes eandcm habebunt 
naturam&conftitutionem. Fiatjamadzquatio, comparatisque 
fecundis tcrminis habcbimus iZDc — b, hoc cft,c ZOl+b. Dcin- 

L z dc, 
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dc, conferendo rcrtios terminos,habcbimus m m 00 dd — bc t hoc 
eft,reftitucndovalorcmtf inventum , ctitdd 00 mm + bl+bb» 
undc conftat , cognita vera radice b t hanc arquationem 
.v' / .v x + m m x + b m m 00 o ad tres rchquas adhibcri. 
+ * +bl +bbl 
+ bb +b* 

Dcnique , comparando ultimos tcrminos, habebimus f* 00 
^«/rf/.undefequitur^^arquari^; &, cognita vcra radicc b y 

hanc arquationera x*+b x x+m m x + r 00 o ad rcliquas trcs 

+ / 

quatrendas eflc utilem. 

c 'Progofitio. 

Pro quintapropofitionc,fiatex duabus,*» — cxx—ddx—bddooo 
&*-Uooo, hasc acquatio** — cx 1 — ddxx*+bb'dd2Qo.Lt 

—b +bc 

fupponcndo bc rhajus quam erit ipfa ejufdcm formaecum 
quinta propoiitionc x 4 — lx* + mmxx* +p A Ddo, ac per cort- 
(equens eandem habebunt naturam & conftitutioncm. Fiat jam 
ada?quatio,& comparatis fecundis tcrminis,habcbimus/oo b+c f 
hoc cft, c 00 / — b. Deindc,ex comparatione tertiorum termino- 
rum, habcbimus m m oo bc—dd, hoc cft , reftituendo valorem 
inventumc,erit4^0O bl — bb — m m. undcpatet,cognitavcra 
radicc b , hanc aiquationcm x* — Ixx — blx — bb/zo ozd rcli- 

+ b +bb + bmm 
+mm + b> 

quas trcs quacrendas adhiberi pofle. 

Poftremo, comparandoultimostcrminos,habebimus bbdd 

C0/> 4 ,acpcrconfequcns</<i00^. undc, cognita vcra radiccJ, 

harcarquatio*» — Ixx— btx— C 00 o protribus rcliquis in- 
+ b +bb 

_£_ • 
-f-mm 

Ycftigandis infcrvirc poterit. 

6 Pro- 
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6 Tropoftio. 

Pro fcxta propofitarum,fiatex duabus xi+cxx—ddx—bddcoo 
9cx—bZQo hzczauuio x^ + cxi—ddxx* + 6 bddtea. 

Supponcndo autern c majorem quam b % habcbit ipfa candcm for- 
mam atque fcxta propofitio , ac pcr confcquens cjufdem criint na- 
turar & conftitutionis. Fiatergo adzquatio, Sccbmpafando fe- 
cundos tcrminos habebimus / 00 c — £,hoc cft, c 00 /+ b. Dcin- 
dc,ex collatione tertiorum terminorum,habcbimus mmoodd+bc 9 
hoc eft,rcftitucndo valorem c inventum, cnt ddzom m — b l—b b. 
Vndc difcimus , cognita vcra radice b 9 hanc arquationcm 
x*+txx— mmx—bmmZQ oxxvs reliquas radices refpicere, 
+b + bl + bbt * * 

+ bb + b> 

Poftremd , ex comparatione ultimoram tcrminbrum , habcbi- 
mus/>«oo££^acperconfcquens</</oo^ ; adeoquc, cognita, 

▼cra^adicc^hatcarquatio** +/*■*■ — mmx — V 00 o adtres 

+ b +bl b 
+ bb 

reliquas invcftigandas crit adhibenda. 

• 

7 Trofoftio. 

^ro feptima propofitione, fiat ex duabus, x^ + cxx — ddx — 
bddZQ o & x — *0D o,ha:c acquatio x*+ cx* — d d x x*+bbddZQo. 

— b —bc 

Suppofita autcm b majore quam c , habebit ipfa eandcm formam 
atquefcptimapropofitarum.* 4 — /*» — mm xx* +p 4 00 o, ac 
per confequens ejufdem erunt naturfc & conftitutionis. Fiat ergo 
adzquatio , & per comparationcm fecundorum tcrminorum ha- 
bebimus c — bZQ — /,hoceft,cOD b— i Dcindc, confcrcnio 
tertiosterminos,habebimus»;»»x dd + bc, iioe eft, fubftiruto 
▼alorecinvento, erit ddZQmm — bb + bt unde diicimus, co*« 
gnita vcra radicc £,hanc acquationem x* +bxx — mmx — bmm ZQ o 

— / —bl —bU 
+ bb +b> 
L j tribus 
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tribus rcliquis infcrvirc. Denique , comparando poftremos tcr- 

minos,habcbimus/ 4 C0^^^^j acperconfcqucns^^x^ ; 8c 9 

cognita vcra radicc £,hacc acquatio x l 4- b x x — m mx — C x O 

— / — kl * 

ad trcs rcliquas crit refcrenda. 

C A P V T X. 

TDe natura cj£ cimjiitutione ^Eauationum-quatuor 
Mmenjanum, tertid termino carentium. 

REducuntur autcmhac acquationes ad feptcm fcquentcs for- 
mulas : 

*4 _ l X \ * + H i x Q> 

x* + /x» * — »* x — p* oo o. 

/*i * — „J x _ p aQ o. 
*« + /** * -f. »1 * — /OO o. 

-|- /* * * _ n \ x «|^4 00 o. 
*«—/** * — * 4-^ 00 o. 

1 Tropqfitio. 

Pro natura & conftitutionc primx propofitionis , formemij^ 
ex dllabus* , ~ c*x — bcx+ d>zoo & ar-^xo, hanc *qff 
tioneni** — *-i-</i*_ ^>ooo, &habebit ipfceandei» 
-b +bbc 

formam atque prima propofitio* 4 — /** * + n x — p 4 00 o , ac 
pcr confcqucns ejufdem crunt naturae & conftitutionis. Fiat crgo 
adarquatio , & cx comparatibne fecondorum terminorum habe- 
bimus / 00 e + b , hoc cft , c 00 / — b. Dcinde , confercndo quar- 
tfcstermmosjhabebimus^oo ^+^Cjhoccft, rcftituendov*- 
lo^emraventumc,c^it^ , 00 » J — bbl+b\ Vndedifcimus,co- 
gnita vcci radice b 9 hanc acquationera x» — Ix x — blx + n* 00« 

+ b + bb 

— bbl 

td tres rcliquasquatrcndas adhibcri poflc. Dcnique, comparando 

ultt- 
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nltimos terminos , habebimus p 4 oo b d*. unde fequitur, d} arqua- 

ri£ j&,cognitivcwradice^,h*c*quatioA: , --^^-^Zr+^ 3)0 
adrcliquastrescrit referenda. 

1 Trojpqfitio. 

• 

Pro fccunda propofitionc,fiat cx duabus^-K**-f-*c*-f ^ooo 
& x ■ — too, harc arquatio x* + c x > * + 4» * «"» *ooo. Suppo- 

— £ — 

fitis autcm c majore quam b,8cbbc majore quam </* , habebit ipfa 

candem formam atque fecunda propofitioA^-Hic 1 * — n*x ^ 4 ooo, 

ac per confcquens ejufdem erunt natura: & conftitutionis. Fiat 
crgo adaequatio , & pcr comparationcra fecundorum tcrmino- 
rum habebimus , / 00 c — b y hoc cft , c 00 /+ b. Deinde, collatia . 
cjuartis terminis , habcbimus d* — b b c 00 — »* , hoc eft , fubfti- 
tuendovalo^cmcinventum,e^lt<^ , 00 bbl+b l — n\ Vndepa- 
tetjcognita vera radicc b, hanc aequationcm x*+lxx+b/x+bblobo 

+b +bb+b> , 
— »» 

Ww 

tribus rdiquis infcrvirc. Poftremd , pcr comparationcm ultimo- 
fum tcrminorum, habcbimus p 4 3)bd*,*c pcr confequcns ^oof . 

&,cognitavcraradice^,hxcacquatio*J-f/xx+^/*+C 00 o 

+* +# 

ad tres rcliquas invcftigandas erit utilis. 

3 Tropojitio. 

Pro tertia propofitione fiat ex duabus,* +cx x+bcx+d l CD9 
& x — ■ to o,hacc xquatio *« + c x J * -f ^ * — <^ * 00 o. Suppo- 

—b ■ —bbc 

fitis autcm b majore quara c, & b b c majore quam d> , habebit ipfa 
candem formam atque tcrtia propofitio x*+lx * — » J jc— p 4 oo o, 
ac per confcqucns ejufdcm crunt naturar & conftitutionis. Fiat 
xtaque carum adarquatio, & per comparationemfecundorum ter- 
minorum habebimus/00 c — b> hoc eft, c 00 1+ b. Deindc, con- 
fcrendo quartos tcrIDinos > habebimul4 , — b b c 00 — «^hoc cft, 

rcfti- 
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^cftituendovaloremrinventum,e^it</ , 0O/££+£ J — n\ Vndc 
difcimus, cognita vera radicc b, hanc arquationem 
x^+lxx + blx+lb too ad reliquas tres quxrendas efle u«- 

+ * + " + * 1 

lcm. Dcniquc, collatis ultimis terminis,habebimus/00 J, ac 
pcr confequens d* 00 ^ ; & , cognita vera radice b, hxc xquatio 

1 v)-4-/a-.v-|-^/a-+^ 00 o adtrcsreliquascricrcfcrcnda. 

+* +** 

4 Tropojitio. 

Pro quartapropofitioncfiatcxduabus A^+rAT^^rA+^aoo 
& x — b 00 o hxc * quatio ^ + ^^ + ^A' — d x bzDo. Sup- 

pofitis autcm c majore quam b, & majorc quam bb c , habc- 
bit ipfacandem formamatquc quartapropofitarum x 4 -f-/* 1 * 
— 33 o, ac pcr confequcns crunt cjufdcm natura? & 
conftitutionis. Fiat ergo adacquatio , collatisquc fccundis tcrmi- 
nis habebimus /00 c — b> hoc cft, c 00 b + /. Dcinde , comparan- 
do quartosterminos,habcbimusw 1 00^ } — bbc, hoccft, rcfti- 
tucndo valorcm c invcntum,fict d* 00 »' + b*+b b /. Vndc difci- 
mus» cognita vcra radice£, hancxquationcm 
x^-t-bxx + bb 00 o ad tres reliquas effc rcfcrendam. ' 

+ / + */ +** 

+bbl 

Deniquc,confercndoultimos terminos,habebimus/> 4 33 d*b 9 
acpcrconfcquens^OO^ • unde, cognitaveraradice^, hxcac- 

quatio x^ +• b x x^- b b •^H™ t 00 o tribusrcliquis inferviet. 

y Tropqfitio.' 

Pro quintapropofitionc,fiatex duabus,*»— £ca— <^00o 
& x — too,haec xquatio a- 4 — a>* — d* A-f- b </ J 00o. fuppo- 

— b -{-bbc 

ncndo autem bbc majus quam habcbit ipfa candera formam 

quinta 
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atquequinta propofitio x 4 — /^^+B^+^ooo^ac per con- 
fequcns erunt.cjufdcm naturx & conftitutionis. Fiat crgo ad- 
aequacio , comparandoquc fccundos terminos habcbimus /oo* 
+ b , hoc cft , c 00 / — b. Deinde , ex coliationc quartorum tcr- 
rninorum, habcbimus » } 00 bbc — ^ J ,hoc cft, d 1 OQbbl—b 1 — n\ 
fubftituto nempe valore c invento. Vndcpatct,cum innotefcit 
vera radix b , hanc aequationcm x } — Ixx — b Ix — b b l ooo tri- 

+ b + bb 

+» J 

bus rcliquis infervirc. 

Poftrcmo, excollationeultimorumterminorum, habcbimus 
/^OO^.undcfcquitur^xquarit. ; cognita vcra radice£, 

hanc xquationem .v* — 4xx — b l .v— • ~ ZO o ad trcs rcliquas in- 
veftigandas e(Te adhibendam. 

6 Trofojitio. 

Pro fexta propofitionc,rlat cx duabus,*'-^ x x+b c x — ^ } oo o 
&.v — ^OOo , asquatioA: 4 — cx> * + d* x + bd l 00 o. Suppo- 

— b — bbc 

fita autem c majorc quam£, habebitipfaeandcmformamatque 
fexta propofitarum x 4 -f*/* } * — » } .v 4^*00 o,ac per confcquens 
cjufdem erunt naturx & conftitutionis. Fiat crgo adacquatio, 
comparandoquc fecundos terminos habebimus / 00 c — £,hoc eft, 
c 00 1+ b. Deinde, ex collationequartorum terminorum , habe- 
bimus n^OOd^ + bbcy hoc eft , reftituendo valorcm c inventum , 
fict d> 00 « } — b b l — b 1 . Vnde patct, cognita vcra radicc b , hanc 
aequationcm.v } +lxx + blx — » } 00 o tribus rcliquis infervire. 
+ b + bb +bbl 

Denique, confcrendo ultimos termtnos,habebimus p 4 00 bd\ 
unde fequitur, d J aequari tg ; &, cognita vera radice £,hanc aequa- 

tionem x*+lx x+blx — t- OOo ad reliquas trcs c(Te rcfcrendam. 
<Pm II. M 7 Pro- 
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7 Trofofitio. 

Pro feptima propoftttone,fiatex duabus,* 1 +cxx+bcx — ^obo 
& <v — *00o, haec scqqatio x* + cx l * — d* x + b d* 00 o. Suppo- 



ncndo autem b majorem quam r, habebit ipfa candem formam at- 
quc fcptima propofitarum x* — /* J * — »**+/> 4 00o , ac per confe- 
cjuens cjufdcm erunt naturar & conftitutionts. Fiat ergo adarqua- 
tto,comparandoquc fecundos tcrminos habebimus c — b 00 — 4 
hoceft , czo b — /. Deindc, cxcollattone quartorum termino- 
rum, habcbimus » } 00 d* + b b c , hoc eft , rcftituendo valorem c 
inventum, fict^* 00 n x — b* + bbl. undc fcquitur, cognit&vera 
radtcc b y hancaequationcm.v , + £.x.* + /'^# — »' 00 oreliquis 

— / —bl —bbl 
+ *' 

tribusinfervire. 

Poft remo , comparatis ultimis terminis , habcbimus p 4 00 d* b. 

unde conftat , d } aequari £ ; &, cognita vcra radicc £,afquationem 

hanc x 1 + b xx+b bx — C 00 o ad trcs reliquas cflc rcfcrcndam, 
-bl b 

C A P V T XI. 

^De natura K conftitutione (^yEquationum quatuor di- 
menfionum , in quibus nullus terminus deeft. 

T% Educuntur hae atquationcs omnes ad quindccim fequentcs 
f ormas : 

x 4 — /x*-\-mmxx — » 3 *-+-^ 4 00 o. 
x 4 — lx*-+mmxx + n^ *-+-/> 4 00 o. 
x* — /** — mm xx — n } x-\-p* 00 o. 
#4 — ix* — mmxx -f-»'^4-/> 4 00 o. 
* 4 -4" / Sf' "4" nt tnx x — » 3 *-j-/> 4 00 o. 
x* -j- Ix > — ft» m x x — » 3 * -+-/> 4 00 o. 
* 4 /x 1 — ;» m x jc-H »* * -j-^ 4 00 o. 
x* — /** -f- mmx x — » J ^ "~~/ 4 00 o. 
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x 4 — lx*-\-mmxx + n* x — f 4 0O o. 
x* — lx* — mmxx — nKx — p+ 00 o. 
x 4 — /#* — mmxx+-n* x — p 4 00 o. 
x 4 +lx l + mmxx — n l x — p* OO o. 
x 4 -+lx*-\-mmxx+n*x — ^ 4 00 o. 
x*+lx* — mmxx — n* x — /> 4 00 o. 
.v 4 + / x l — m m x x -f »>« — p 4 00 o. 

1 Trofofitlo. 

pro natura & conftitutione primar propofttionis, dtgnofcenda 
fiatcxduabushifce, x 1 — c xx + ddx — p 00 o & * — *00 o, 
hxc zquatio x 4 — cx^ + ddxx — / J x+bpzo o,ouae eandem 

— b + bc —bdd 
habebit formam atque prima propofitarum x 4 — / x*+m m x x — 
»*x+/> 4 Xo,acpcrconfequensejufdemerunt naturac & confti- 
tutionis. Fiatergo adaequatio, undc comparando fccundos ter- 
minoshabcbimus/OO c + b ,hoc eft ,c 00 / — b. Deinde,confe- 
rcndo tcrtios tcrminos , habcbimus mmZQ dd + bc, hoc eft, 
reftituendo valorem c inventum,fict ddcomm — bl + bb. Tum 
pcr collationcm quartorum terminorum habebimus n^f+bdd^ 
hoc cftjfubftttucndo valorem invcntum, fict/ 1 00 ri* + bbl — 
y mm — b\ Vnde conftat , cura innotefcit vera radtx b , hanc ar- 
quationcm* 1 — Ixx+m mx— »* 00 o tribus rcliquis infcrvire. 
+ +bb —bbl 
—bl + bm % 
+» 

Poftremd, confcrcndo ultimos tcrminos, habebimus/> 4 00 bfh 
undcfcquiturj/^apquari^ ; &, cognita vcri radicc b , hanca?- 

quationcm * J —Ixx+m m x — ? 00 o ad trcs rdiquas efle rc- 
+ b + bb i# 
-kl 

fercndam. 

% Tropofitio. 
Pro fecunda propofitione,fiat ex duabus,**— cxx— ddx— fooo 
& x — *00 o, hzc xquatio x^—cxt—ddx x—p x+bp&o. 

~b +bc +bdd 

M 2 Sup- 



$Z D E N A T V R A 

Suppofitis autcm bc majorequam dd 9 8cbdd majorequam / J , 
habcbit ipfa eandem formam atqucfecundapropolitarum x* — 
lx' + mmxx + n*x + p*ZDo , ac pcr confcquens ejufdcm erunt 
naturz & conftitutionis/Fiatergo adarquatio cV pcr comparatio- 
nem fccundorum tcrminorum habcbimus /oo c -f- b y hoc cft, 
cZDl — h- Deindc , confcrendo tertios tertmnos , habcbimus 
mmZD bc — dd t hoc cft, lubftitucndo valorem c inventum , fiet 
ddzobl — yi> — mm. Tum excollationequartorum tcrmino- 
rumhabebimus» , 00 bdd — / } , hoc cft,reftituendovalorem dd 
in vcntum, fiet/» ZD £ */ — ^ 1 — ™ m—n\ Vnde patet, cognita 
vera radicc b, hanc scquationem ,v } — Ix x + mmx + » } 00 o tri- 

+b +yy +b> 

. —bl +bmm 
-bbl 

bus reliquis infervirc. 

Denique, collatisultimistcrminis, habebimus^ 4 00 bp. un- 

defequitur,/ } zquari£ ; &, cognitaveraradicc^, hancarqua- 

tioncm x* — Ixx +m mx — j 00 o ad trcs rdiquas invcftigan- 
+ b +bb 
— bl 
das poffc adhibcri. 

3 Tropqfitio. • 

Pro tcrtia propofitionc fiat cx duabus x* — cxx — ddx — /'00 o, 
& .v — bzD o hzc sequatio # 4 — cx* — ddxx — p x + bp 00O. 

~b +bc +bdd 
Suppofitis autem dd majorequam^c, & / } majorequam bdd, 
habebic ipfacandcm formamatque tertia propo itio x 4 — / x* — 
mmxx — s } x + /> 4 00o, ac ger confequcm ejufdcm erunt naturas 
& conftitutionis. r-iat ergo adarquatio, & pcr comparationem 
fccundorum tcrminorum habcbimus c 00 / — b. Dcinde, confe- 
rcndo tcrtios terminos,habcbimus£«- — ddzD — »»,hoc eft, 
fubftituto valoret invento, erit ddZD b l+mm — bb. Tumcx 
comparatione qu irtorum tcrminorum habebimus bdd — /'00 
• — » } , hoccft,rcftituendo valorcm</</inventum , fict/ 1 00 n* + 
bbl+bmm — b\ Vndc conftat , cogniu vera radicc^, hanc 

aequa- 
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arquationcm* 1 — Ixx — blx — w J ODotribusrcliquis infcrvirc. 
-f- b — mm — bbl 
+ bb —bm % 

Poftrcmo, comparatis ultimis tcrminis , habcbimus p 4 00 bf l . 
Hndefequiturj/^xquari^ ; &, cognita vcra radicc^, hancac- 

quationcm x* — ixx — mmx — K ooo ad trcs rcliquas cflc rc- 

+bb 

fcrcndam. 

4 Trtpofitio. 

Pro quarta propofitione fiat cjc duabus x* — cxx — ddx— / J ooo 
&*— £00 ohxc aequatiox 4 — cx* — ddxx — f l x+bpzoo. 

~b + bc +bdd 
Suppofitisautem^majorequam£r, Scbdd majorequam/*, 
habebit ipfa eandem formam atqucquarta propofitio x* — lx* — 
+ /> 4 00 o, ac per confequcns emfdem crunt naturx 
& conftitutionis. Fiat ergo adaequatio, undc comparando fecun- 
dosterminoshabebimus cZOl — b. Dcindc, collatistertiis tcr- 
minis , rubebimus bc — dd 00 — mm, hoc eft,reftitucndo valo- 
rem cinvcntum,fiet^0O>w — bb. Tumexcomparatio- 
nequartorum terminorum habcbimusw 1 00 bdd — / J , hoc cft> 
fubitituto valore^^mvento,crit p 00 bmm + bbl — b 1 — n l . 
Vndcconftat, cogrmaveraradice^, hanc arquationera 
x* — Ixx — mmx — bmm 00 o tribus rcliquis infcrvirc. 

+bb -M> 

4-»» 

Dcnique, comparatis ultimis tcrminis, habebimus,^ 4 00 bp. 
undefcquitur,/ J arquan^ ; &,cogniuvcraradicc£,hancxqua- 

tionem — Ixx — mmx — r ooo adtres rcliqiusclfc refe- 
+ b ~bl h 
+ bb 

rendam. 
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j Tropofitio. 

Proquinta propoGtionc, formemusex duabus, x ] -\-cxx+> 
d d x — /^OO o 6c x — £,hanc zquationcm x 4 +cxi+ddxx—p x 

—b —bc —bdd 

4- bp 00 o. Suppofitis autem c majorcquam b, & dd raajorc 
quam^c , habcbitipfa eandcm formam atqucquinta propofita- 
rum * 4 + /r J -\-mmxx — n ] x-{-p 4 ZD o , ac per conlcquens 
cjufdcmcrunt naturx & conftitutionis. Fiatergoadarquatio, un- 
dc comparando fecundos tcrminos , habebimus c00 Dein- 
dc , collatis tcrtiis terminis habcbimus mm 00 dd — bc, hoc 
eft, fubftituto valorc c invento,erit d dZQm m — b l — b b. Tum,er 
collationcquartorum terminorum, habcbimusn' 00 f l + ddb, 
hoc cft.reftituto valore^invento, erit/ l 0O» , +w»£ — bbl — b** 
Vnde patcf, cognita vcra radicc b, hanc arquationcm 
x* + lxx + mmx — « } 00 o tribus rcliquis in fcrvire. 

-bb + bbl 
+ b\ 

Dcnique, cx comparationc ultimorum terminorum , habebi- 
mus bpzop*iic pcr confequcns/ J 00^ .uude conftat,cognita vera 

rad ic c b , hanc arqu ationem x l -{-lx x+mmx — C 00 o ad tres 

— bb 

rcliquas cfle rcfcrendam. 

6 Trofofitio. 

Pro fcxta propofitionc fiatcx duabus x^-\-cxx-\-ddx— /'000 
& x— bzoo baec zquatio x* — bx l — bcxx — bddx + bpZDo. 

. +c +dd —p 
Suppofitis autcm c majore quam b,8cbc majore quam dd , habc- 
bit ipfa eandcm formam atque fcxta propofitio x 4 +/ x*—m mxx 
— »':r-ty 4 00o ,acpcrconfequcnscjuidemeruntnatura: & con- 
ftitutionis. Fiat crgo adarquatio, & per comparationcm fccun- 
dorum terminorum habcbimus c 00 /-+■ b. Dcinde,collatis tertiis 
tcrminis,habcbitur dd — b cOO — m m, hoc cft , fubftituto valore c 

in- 
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invcnto, eritddzo bl+bb — mm. Tum,comparando quartos 
tcrmioos , habcbitur n> ZDf l + bdd, hoc eft , reftituto valore dd 
invcnto, crit/ 1 00» 1 b m m — b l — bbl. Vndc conftat, cogni- 
ta vcra radicc b t hanc a:quationcm x l + lxx + blx — n l ooo 

-f- b +bb — y m m 
—mm +bbl 

tribus reliquis infervire. 

Deniquc, collatis ultimis terminis, habcbimus/> 4 00 bfK undc 
fcquitur,/ J a?quari — ; &, cognita veraradicc£, hanc acquatio- 

nem* 3 4- lx x+blx— C ooo ad tres rcliquas cfle referendam. 
+ b +bb b 



7 Trofojitio. 

Pro fcptima propofitione, fiat ex duabus, x l + cxx-~ddx — 
/ J 00o & x — £ooo,hatc arquatio^-KA:* — ddxx—f*x+bf l ZDo. 

• — b — bc +bdd 
Suppofitis autem c majore quam b,8c bdd majorc quam / 1 , hahe- 
bit ipfa candcm formam atque feptiraa propofitio x* — 
m mxx + n*x+p'CD o, ac per confcquens cjufdemeruntna- 
tura: & conftitutionis. Fiatergo adarquatio, undc comparando 
fecundos terminos habebimus IzD c — b 9 hoc eft, czd b+L 
Deinde, collatis tcrtiis tcrminis, habebitur mmZD dd + bc, hoc 
cft, reftituendovalorerocinventum,rict^DD mm — bb — bl. 
Tumex comparationequartorum terminorum habebimus» 3 ZD 
bdd — >p % hoccft,fubftituto valorc^invento, er\tf l ZDbmm — 
b l — bbl — n l . Vndcfcquitur, cognita vcraradicc^, arquatto- 
nemhanc x*+bxx — mmx — bmmZDO rcliquis tribusinicrvirc. 
+ / +bb + P 
+ bl +bbl 

Poftremo, cOnferendo ultimos terminos,habebimusf 4 30 bp. 
undefcquitur,/ 1 aequari£ ; &,cognita vera radice £,hanc arqua- 

tio- 
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tionem *' + £**— mmx — ^ 03 o ad reliquas tres c(Tc rcfc* 

+ / + ** 
+ *' 

rendam. 

8 Trofojitio. 

Prooctava propofitionc,fiatcx duabus,* 1 — cxx+ddx+p^Do 
8cx — £33 o, ha:c aequatio x 4 — c x*-\-d d x x +/ 1 x — f* b^D o . 

• — b -\-bc — bdd 
Suppofito autcm bdd majorc quam/ 1 , habcbit ipfa candem for- 
mamatque oftava propofitio x* — lx*+mmxx—n l x —f 4 CDo, 
ac pcr confequcns ejufdcm crant natura: & conftitutionis. Fiat 
crgo adatquatio, unde comparando fccundos terminoshabcbi'» 
mus IZDc + b t hoc cft , c 33 l — b. Dcinde,collatis tertiis termi- 
nis,habcbitur mmcodd + bc, hoc eft,reftituendo valorem c in- 
ventum , fiet ddzDmm — bl+bb. Tum ex collatione quarto- 
rum terminorum habebitur/ 3 — bdd 33 — **, hoc cft, fubftituto 
valore^Jinvento,erit/ J 33 bmm — bbl — » l +£ J . Vndecon- 
ftat, cognitaveraradice£, hanc arquationem 

— Ixx + mmx-t-bmmZDo tribus reliquis infervirc. 

+ b +bb + * 1 

—U -bbl 

Dcniquc, coraparatisukimisterminis, habebimus^ 4 33 i/ 3 , 
unde fcquitur,/* acquari £ j 6V, cognita veraradice £,hanc aequa- 

tioncm * } -/jc«+wwx+ P T OOoad tres reiiquas eflc refc- 
+* +bb 
— bl 

rcndam. » 

9 Tropcfitio. 

Pro nonapropo(Itione,fiat ex duabus,*' — cxx-}-ddx^-pCDd 
tcx — b 30 o > hacc arquatio x 4 — cx* -\-d l xx 4-/'*—/ Hzoo. 

— b -\rbc • — bdd 
Suppofitovcrd/ 3 majore quam£</^, critipfaejufdemformaccuni 
propofitionc nona x* — /** +««**# + *»*— /> 4 33 o , ac per 

con* 
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confequens habcbunt duae illae zquationes eandem naturam & 
conftitutionem. Fiac ergo adarquatio , undccomparando fecun- 
dosterminos habebimus lzob + c> hoccft,* oo/ — b. Dcinde, 
cx comparatione tertiorum tcrminorum, habebiturww 00 dd 
+ bc, hoc eft , fubrogato valorc c invcnto , crit d dzomm + bb 
— bl. Tum collatis quartis terminis, fiet n> ZDp — b d d, hoc eft, 
fubftituto valore d d invento , crit/* ZDn^b^ + bmm — bbl. 
Vndcconftat, cognita veraradice^, hancacquationem 
x \ — Ixx+mmx + n* ZD o tribusreliquis infervire. 
+ b +bb +bmm 
—bl +4' 
— bbl 

Praftcrea, comparatisultimistcrminis, habcbimus pbZDf*. 
unde fequitur/JzquariY j &,cognitaveraradice£, hancaequa- 

tionem* J — lxx + mmx-\-£ cooad trcs rcliquas eflercfe- 

+* +a 4 

— n 

rendam. 

10 Trofojitio. 

Pro decima propofit ionc fiat ex duabus hifce x^+cxx + ddx 
+/ J 00o & x — bzoo harc aequatio \ A +cx*+ddxx+px—pbzoo. 

—b —bc 

Suppofitis autem b majorequam c,tk b c majore quam dd,ncc non 
bdd majore quam/ 1 , habebic ipfa candem formam atque decima 
propofitio x 4 — lx } — mmx x — n* x—fZDo, ac per confcquens 
ejuidem erunt naturar & conftitutionis. Fiat ergo adarquatio, 
comparatisque fecundis tcrminis habebimus c — bZD — ^hoc eft, 
cZDb — L Deinde, collatis tertiisterminis,habebitur^ — bcZD 
— ww,hoc eft,fubftituto valore c invento,crit ddZDbb — bl—mm. 
Tum ex comparatione quartorum tcrminorum habebitur/ — bd> 
30 » hoc eft , reftitucndo valorem d d inventum , fiet/ J 00 £ J — 
y y /_ bmm — » J . Vnde conftat , cognita vera radice b, hanc ae- 
quationcm x J + bxx+bb x + b^ 00 • tribus reliquis infervire. 
— / — bl —bbl 
— *m x — bmm 

tm II. N De- 
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Denique , comparatis ultimis tcrminis , habebitur p 4 ZDbp. 
undc conftat,/ J aequari ^ ; cV,cognita vcra radice b , hanc acqua- 

tionemx 3 -+■ b x x b b x 00 o ad tres reliquas ciTc rcfc- 
— / —bl b 
-\-mm 

rcndam. 

11 Trofojitio. 

Pro undecima propofitione fiat ex duabus x * -\-c x x — dd x 
— / J C0o & x — too hacc a:quatiox 4 + cx*—ddxx+px — £/ J xo. 

—b -bc +ddb 
Suppofitaautcm b majorequamc , habebitipfa eandemformam 
atque undecima propofuio x 4 — Ix* — m m x :x + n » a- — p 4 00o, 
acperconfe^uens cjufdcmeruntnatura? & conftitutionis. Fa&a 
ergo adarquatione, cx comparationc fecundorum terminorum 
habebimusc — bzo — /,hoc eft, cZD b — /. Dcinde,comparando 
tertios terminos,habcbimus m mCDdd + bc,\\oc eft, reftitucndo 
valorem c inventum, criiddzo **m + bb — bi Tum,excolla- 
tionc quartorum terminorum , habcbkur w'oo/ j -+-^</ b, hoc eft, 
fubftitucndo. valorcm dd inventum, fict/*0O» 1 — mmb — P 
+~bbi Vndc difcimus , cognita vcra radice b , hanc aequationem 
x l -\-bxx — wwA:-f « 3 000 reliquis tribus infcrvirc. 

-/ —bb +bbl 
+ bl — mmb 
—b> 

Poftremo , collatis ultimis terminis , habcbimus bpzop 4 . 
undefcquitur,/ J aequari^ ; &,cognit£ vcra radicc b t hanc ac- 

quationcm x J b x x — m + t COo ad reliquas tres eiTc rc- 
— / —bb * 
+ bl 

ferendam, 

12 *ProfoJitio. 

Pro duodecima propofitionc,fiat ex duabus, x* + cxx + ddx 
+/ J Xo & x — toojhaec aequatio A^+r* 1 +^*A+/ , .v- ; pbtto. 

-b —bc —bdd 

Suppo- 
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Suppofitis autem c majore auam£, &^majorcquam^, nec 
non bdd majore 0^^^/' , habebit ipfa eandem formam atquc 
duodecima propofitio.v 4 -\-lx* -\-mmx x — n*x — a 4 00 o, ac 
perconfequcns eruntejufdemnaturae&conftitutionis. Fiatergo 
ada?quatio,undeconfcrendofccundos terminoshabebimus/x c 
— b , hoc eft , c 00 / + b. Dcinde, collatis tertiis tcrminis, 
habebttur mm 00 dd — b *,hoc cft,fubftitucndo valorem c invcn- 
tum, cnt ddzomm + b b+b l. Tum comparando quartos termi- 
nos habebimus/* — bddzo — n * , hoc eft , fubftituto valorc d d 
invcnto, erit/' 00 bmm + bbl+b* — n\ Vndc difcimus, co- 
gnita vcra radicc b t hanc xquationcm x* + bx x + bbx + b } 030 

+ 1 +bl +bbl 
+mm +bm l 
— » J 

tribus reliquisinfervirc. 

Denique,comparatispoftremis tcrhiinis,habcbimus bp x p 4 , 
ac pcr confequcns/» 00 . undc , cognita vcra radicc b y ha?c x- 

quatio x* +bx x+b b C 00 o ad trcs reliquas crit rcfcrenda. 

+/ + " 
-k-mm 

13 Tropofith. 

Prodecimatertiapropofitionc,fiatex duabus, .vi.4-cAf.v4. 
ddx+P 00O & x-^Xo,haEcarquatio^-f^A: J H-<///A-Ar4./» x 

— b —bc —bdd 
— /*£00 o. Suppofitis autem c majore quam b, Scdd majorc 
quam b c, ncc non/ } majorc quam bdd t habebtt ipfa eandem for- 
mam atque decima tertia propofitio x* + lx l + mmx x -f-«' x 
— p* 00 o, acperconfequensejufdem cruntnaturac & conftku- 
tionis. Fiat ergo adarquatio , collatisque fecundis tcrminis,habc- 
bimus / 00 c — b, hoc eft, c 00 /+ b. Deinde,comparando tertios 
terminos, habcbimus m m ZDdd — b c, hoc cft , rcftituto valore c 
invcnto,erit</^00 mm — bb — bL Tum,comparatisquartistcr- 
minis,habcbimus» , x/ , ~£^, hoccft,fubftitutovalorc</</ in- 
vcnto, erit/ioo » + b* + bbl—bmm. Vndeconftat, cogniia 1 

N 2 vcra 
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vera. radice b, hanc atquationem x*-\-bxx — bbx + b* ooo 

+ / — bi +bbl 

reliquis tribus infcrvirc. 

Poftremo, excollationeultimorumterroinorum, habebiqtus 

bf l GO /> 4 . undc fequitur,/ 1 arquari ^ j &,cognitavera radicc b, 

hanc3:quationcm* , +bxx— bbx+ f ~ 00 o ad relrquas tres 

+ / —bl h 



ciTc rererendam. 

14 Tropqfitio. 

Pro dccima quarta propofitionc formemus ex duabus hifce 
* J + *•** + ddx+p ioo & # — £000 hanc arquatioticm 
x*-{-cx l -i-ddxx +/ * * — / J ^00 o. Suppofitis autem c ma jorc 

— b — bc — bdd 
quam^, & bc majore quam dd , necnon £</^majorequam/'» 
habcbit ipfa eandem formam atquc decima quarta propofitio 
x*-\-lx l — mmxx — x — />« 00 o,ac per confequens cjufdcm 
crunt naturx & conftitutionis. Fiat crgo adaequatio., unde ex 
collationc fecundorum tcrminorum habcbimus /00 c — b, hoc 
eft, *oo/ + £. Dcinde, compararis tertiis terminis, habebitur 
d d — b cOD — m «w, hoc eft,fubftituto valore c invcnto,erit ddzo 

b b+b l — m m. Tum collatis quartis tcrminis habcbitur/ 1 bdd 

00 # — » J ,hoc cft, fubftituto valore^inventOjerit/^oo fr + bbl 
— bmm — u\ Vndedifcimus, cognita veraradice b, hanc ac- 
«juationem x*-\-bxx + b bx + b*zoo tribus rcliquis infervire. 
+ / +bl +bbl 
—m x —bm x 
— » J 

Deniquc , ex comparationc poftreraorum terminorum, habe- 
bimus J« 00 P b. unde fequitur, cognita vcra radicc £,hanc arqua- 

tioncm x*+bxx+bbx+ £ 00 o ad tres rcliquas eflc refcrcndam. 
+ / + */ b 
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15- Trofojitio. 

Pro dccima quinta & ultima propofitione , fiat cx duabus , 
x^ + c xx — ddx+f* 00 o & x — ioDo , hxcxcjuatio 
x^+cx*— ddxx + f l x — £/ J 00o. Suppofua vcro c majorc 
_ bc +bdd 

rniam£, habcbitipfa eandemformam atquedecima quintapro- 
poiitio x+ + lx* — mmx x+n> x — ^ 4 00o, acper confcqucns 
ejufdcm erunt naturx & conftitutionis. Fiat ergo adxquatio, 
conferendoque fccundos tcrminos habebimus / 00 c — b t hoc cft, 
c 00 /+ b. Dcinde , ex comparatione tcrtiorum terminorum , ha- 
bebimus m m 00 d d +b c t hoc cft, fubftitucndo valorem c inven- 
tum, fatddzDmm — bb — bl. Tumcollatis quartis terminis, 
habebitur n^ZDp + bdd, hoc cft , fubftituto valore d d invento , 
erit/ , oo£ } + ££/+» 1 — bmm. Vnde difcimus,cognita vcra ra- 
dice£,hancxcmationcm *' + £** + ££* + OOotribus re- 

+/ +bl +bbl 



%m + «* 



liquis infcrvirc. 

Poftrcmo, collatisultimistcrminis, habebimus^oo/^, ac 
per confcquens/ } 00 ^ • unde fequitur, cognita vera radicc £ , 

^^^, +? *o ,d 

—mm 

cffercfercndam. 

OBSERVANDA 

hicingenerenonnulla. 

I. "^JOtandum, nosinomnibus prxcedentibusadxquationi- 
bus fupponere xquationcs comparatas intcr fe habuifle 
aequc multas radiccs , aut veras, aut falfas , aut imaginarias. Et ad 
dignofcendas imaginariasareliquis, inferviet Traclatus Diori- 
fticus, qucm fubjungere animus cft. 

i. Quodfidiligenter pcrpendantur ea, cmx prxcedunt , pa- 

N 3 tcbit, 
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tebit, mutatisfignisterminorumlocorumpariumjUtl*, 4% &c. 
non mutatis fignis reliquorum , ( comprehendendo fub u rmino- 
rum numcro etiam locosvacantes: ) fccundumterminumfcm- 
per acquari fummac radicum acquationis, afFofUrurh cumfuisfi- 
gais + & — ; tcrtiumvero, fummarproductorum earundemra- 
dicum, cumfingulac binacin feinviccm ducuntur : &quartum, 
fummae productorum multiphcationis , ta&accx lingulis tcrnis , 
atque lic dcinccps. 

Vndc fcquitur, dcficiente fecundo termino, ipfam falfam fum- 
mamve faHarum radicum acquart ipf» verac vcl verarumfummac ; 
& , deficicntc tertio termino , productam vel fummam produ&o- 
rum exbinis, perfignum -4- vcl — dc ignatoru n, acquari fum- 
mac produ&orum vcl ci,quod cx rcliquis binis producitur ac cum 
contrario figno afficitur, & fic de cacteris. 

Pwnum Exemplnm. Fiat cx multiplicatione x — b 00 o per 
x + cODo haec acquatio xx — bx — bcZQo. Quare mutatis fignis 

+ c 

fecundi tcrmini ac retento figno tertii, habcbimus.vAr + bx — 

— c 

bczoo. Vndeapparet, b — c eflcfummam radtcis verac + bSc 
faHac — c\ & — bc eflcprodudtam ex multiplicatione falfae — c 
pcr veram + £. 

Sccundum Exemplum.Vlzi deinde alia acquatio xx — bx+bczoo 9 

— c 

cx multiplicatione * — bzQo per x— c OOo. Quare mutatis fignis 
fecundi termini,rctcnto ligno tertii,habcbitur x x + b x+b rOOo. 

+ c 

Vndcapparct, + b + c eflTefummam duarum vcrarum radicum, 
& -|- b c efle productum cx carum multiplicatione. 

Tertmm Exemplum. Fiatex continua multiplicatione trium ra- 
dicum x — £000, x — c 00 o, &* + /00o acquatio fequens : 
x l — bxx + bcx+bcfZQo. Quarcmutatis fignisterminorutn. 

— c — bf 

+f -cf 

loco pari pofitorum , relinquendo figna reliquorum , habebimus 
x } + bxx+bcx— bcfODo. Vnde apparet, fccundum termi- 
+ c -bf 

num 
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k + c — /cffe fummam verarura radicum + b, + **>& fal- 
fae — /j & tcrtium terminum bc-—bf — cf eflefummam trium 
produ&orum + bc , — £/,&—*/, prout lingulac binae radices 
in fe inviccm ducuntur; atquartumterminum — bcf cfTepro- 
du&um multiplicationis trium radicum + b t + c,& — f Patct 
quoque , dcficiente fccundo tcrmino , falfam f arquari fumma? 
duarum verarum + £& + c; &, deficientctcrtiotermino, pro- 
duc"ta multiplicationis — b fSc — cf figno — afTcc~te,a?quari pro- 
du&o + b c, figno + affc&o. 

Quartum Formemus srquationem cx continua mul- 

tiplicationc trium x — b 00 o , x — c 00 o, & * — 00o , quae fit 
x* — bxx + b cx — b c dzoo. Et mutatis lignis locorum parium, 

— c + db 

— d + dc 

rctcntis fignis reliquorum , habebimus x* + bxx+dcx + bcd. 

+c + bd 
+ d + bc 

Vnde pcrfpicimus,fecundumtcrminum +b +c + d eflc fum- 
mamradicum + £, + *,& +d,&c tcrtium terminum + ^c + ^* 
+ bc eflcfummam produdorum cx fingulis binis radicibusin fe 
invicem du&is ; at quartum tcrminum +bdc cfle produ&um 
multiplicationisomnium trium radicum. 

Quintum Exemplum.Fht cx multiplicationc quatuor x — £coo, 
x — cOO o , x — d 00 o , & x+f 00 o fcquens aequatio 
x 4 — bx* + bcxx — bcdx — bc df 00 o. Vndemutatisfignis 

— c +bd +bcf 

— d +cd +bdf 
+f — V +cdf 

■ -df 

terminorum, locis paribus conftitutorum , retentis fignis rcli- 
quorum, habcbimus x A + bx i + bcxx+-bcdx — bcdfODo. 

+ c + bd —bcf 

+ d + c d —bdf 

-/ ~~hf -cdf 

-df 

Atqueapparet, +b + c + d — / eflcfummamquatuorradicum 

acqua- 
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arquationis; & tertiumtcrmiDumeffe fummam produ&orum ex 
ltngulis binis radicibus in feinvicera ductis; atquartum tcrmi- 
numcfle fummam produ&orum exfingulis ternis radicibus ; ac 
dcniquc ultimum terminum cfie produ&um earundemquatuor 
radicum + J, /, in fc inviccm dudarum. Patct 
quoquc , deficientc fecundo termino , falfam radiccm — /a-quart 
fummxtriumvcrarum + b, + c, & + d. Et, dcficientetcrtio 
termino, fummamprodu&orumcxbinis, per — deiignatorum, 
a-quari reliquar fumma: productorumex binis, cumfigno-f-af- 
fcdorum. Non fecusfereshabctcum deieceritquartus. 

Sextum ulttmnm *.x?/«^/«/w.Fingamus quoque ex multiplica- 
tione continua quatuor radicum a: — b ZDo y x — c COo,* — ^OOo, 
& x — / xo hanc cxurgcrcarquationem 
x 4 — bx^ + bcxx — bcdx + bcdfzoo. Et mtttatis fignis lo- 

+ u —y c f 

— d + cd —bdf 

-f +*f -df 
+ cf 

+<tf 

corum imparium, retentis reliquis, habebimus 
*« + bx* + bcxx+bcdx — bcdf Atque apparct, fecua- 
+ c + bd + bcf 
+d + bf + bdf 
+f +cd + cdf 
+ cf 
+ df 

dum terminum -f. b +c + d+f cfle fummam quatuor radi- 
cum ; tcrtium tcrminum + b c+bd + cd + bf+ cf+ <//cffc 
fummam produ&orum multiplicationis ex (ingulisbinis; quar- 
tum + bc d +bcf +bdf+cdf efle fummam produ&orum 
multiplicationis cx fingulis ternis ; ac denique + bcdf cfle pro- 
du&um earundem quatuor radicum + b , + c , -f- d , & -+/, in 
fc inviccm dudfcarum. 
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C A P V T XII. 

Regula pro inveniendis ireliquis zyEauationis 
radicibus, und falfarum data. 

Portctmutarc figna terminorum locorunvparium aequatio- 
nis propofitae , ita ut falfar radices evadant verae , 8c vcrar fal- 
fae. Transformatahoc pa£to arquatione , fuppofitaqucradice da- 
taprovcra, inveniatur aequatio, reliquis radicibus invcniendis 
inlerviens,licuti fupra docuimus. Atqucinarquationc fic inven- 
tamutentur fignaterminorum locorumpanum, habebimusquc 
arquationem requifito fatistacientem. 

Exempli gratia. Eftoarquationis at , + /x.v — mmx — n ] CD o 
nna ex fallis radicibus data , qua? fit b , atque mutatis fignis termi- 
norumlocorumparium,habebimusxJ— Ixx— mmx + » J xo. 
Supponatur jam radixfalfa^hujusarquauonis efTevera, atqucut 
habcatur arquatio , reliquis duabus radicibns infcrviens , confula- 
turCapitisV. Prop tio i da ; &elicientur indehxduacaequationcs 

xx + lx + bbZD oScxx +bx + % ZDo. 



Quocirca mutatis utriufquc aequationis fignis locorum pa- 
num, nabcDimus /*-r-**ooo ocxx— 00 o, 



xx—tx-{-t>l>2Qo 8cxx—bx+ r 
-b +bl -l b 



m m 



quarum quxlibet quaefi to fatisfacict. 

C A P V T XIII. - • 

Ad tollettdum ficundum terminum zyEquationum 
dV ADRATARVM. 
x x + tx — m i»00 o. Sit /30 x,8c habebimus z. ?. * — 1//30 o. 



G/+*oo*>) rtt*-i//ooo 

/x — *iw00O.Si« Veritque^ ^~mm 

^t-jaz*,) (;;*-i//ooo. 

— mm 

Pm IL O xx — 
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G/+*oo*0 (it*— J/too. 

./*+««OOo*SiK Vcritquc-j + #»« 

(i /—/ oo Cr/ *-^//ooo. 



CVBICARVM. 



r^x^ jv*^— ;/xo. 

SiK Uritquci +W 

. lj/-?3>*,J l/^-V/r+^xo. 



a|V*^fc--^30o. 
itque^ ~~ m TZjfT* 



+i/» x 

+ »> 



*»_/rx+»»**+»'COo. Sit< j*ritaue< +J|J 



**+&* -HtewJC— » } aoro. Srt f /30* , «rhqifc «.'*— 

— /» x 

+1»* — yfl» 

— » J 
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x*+lx \ mmx+**ZDQ. Sit«. — T toAr,errt<jaet J *^0t+» 7 /*3o o. 



QVADR ATO-Q^V ADR ATARVM 

x 4 — lx y -\-mmxx — f 

\ 



« } A-f-^ 4 aoo. Eftc* 



cntquc< — »» — 



+/> 4 



L/*-4//;7+;/» 7 — 



+ *' -;/* 



x 4 — lx* — mmxx-\- 



-;/+^aoA l > j 



+/> 4 



5T* 4 



«^+^OOo. Sitx >critquc< 

U-jCOaJ 



+»' +*/»» 
+/> 4 

«*-;%+; />,-^/* 

—»» +i/»> 

+/> 4 

V+t»AT,> (V*— Ifa^ . /1 
AT 4 — /.V+Wm*A+ +W 1 +;/ W , + _ ! y/ (W »XO. 

« } a+/> 4 GDO. Sit< Witquc< 4-» 1 +;/» 1 

+/> 4 

+w* —^+^^Xo. 

+*'»' 
+/> 4 



- "cVft. T - - •• . ■ 

at 4 — lx y — mmxx — 
*'a+/> 4 Xo. Efto< 



r y+tooAr, , j f {Apt-tT 1 ^Z» 
>critquc< — i/»i 



+> 4 

U 4 *-4%+^/-^^ 
— w» 1 +;/» 1 — Jj/Z^xo. 

+» J — i/» J 

O > ** + 
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X *4-/ A -J— , m mxx +»^-4-^ OOO. Eftot — \lQO X, crit- 
quc ^*_^>//^^4-'/» t — .^/' COO. 

+r 4 

^^./j-i — wwr^+^jf+^xo. Efto* — J/CO*, crit- 
• — mm -+-\lm l — -\llmm CO o. 

_j_„J _■/„! 

+^ 

,v < + /.v 1 -w» CO o. Efto t— J/CO *> cric- 

quc^*— ;//-^+;/ J t—^/* 

— mm -f" J / /»* — Jjlmm 00 o. 
— .»» +i/»* 

+/> 4 • 



T 4 — /**-+!«*»#* — 

»'*— /> 4 C0o. Eftcx 

t U/- /co*J 



;//^._«/U— ^Z* 
-|--,* -J-J/m^ + ^/w^Xo. 
ritque< — »• — ?/»■ 

/ 4 



#*> /x 3 — »W«A**-|- 

/» 4 COo. Efto< 



.+ 



— w 1 ■— ;//»* — .J,/fiw*Xo. 
xritque^ + »' +i^» i 

_»> +*/»> 
-f 4 



. _ 
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x 4 — Ix * | mmxx~\- 

»'^ 4 Xo. Eftcx 
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«'^o. Efto< 



ritque< 4-»» +1/»» 

— + •/»» 
/» 



V4*oo*/ 






*ritque< 




.1 



— „1 — 



+» 1 — 

# 4 +/* 3 + «« **— a 1 *— /> 4 00o. Eftot-J/x*, crit- 

que*. 4 * — ;//*.*.+;/' £,/• 

+ «* — ifr»* + 7 '*//« 1 00o. 

+ £/»' 

;*4+/*» — **+»»* — f 4 00o. Efto*. — £/00*, crit- 

que* 4 *—;//*.*+ */>* — ,!,/* 

— w 1 +£/»* — 7 ' s 00 o. 
+ » 1 -** J 

x**\*lx* — mm xx — h*x — ^OOO. Efto \ /00 #, crit- 
que* 4 * — i//**+ ;/> 

-w l + T /« 1 — ^//«^OOO. 
_„i +•/»! 

jr 1 +/^ + »»*jr+» l *-/ < Xo. Efto*— }/oo*, crit» 

* quct 4 *— ;//«+;/» t -v 

+»* — */»•—: ^//«'OOO. 

+» J i-i/» 1 

O 3 Vndc 
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Vndc colligcrc licct , omncs fuppofittones , quat ad tollendura 
fecundum tcrmioum adhibcntur, neceflario cxhibcre acquatio- 
nem rcalcm, modo realcs radtces adfuerint in arquatione propo- 
iica; cVtinullac inhis fuerint, idindicioeflc , nullasquomieefle 
imaginarias in acquationc propofiu. Nam, excmpligratia, fifit 
acquatio x A —lx* — mmxx + »».v + />< zo o : patct, li radix cft 
rcalis, x ncceflirid debcre arqualis elfc ^/, vclmajor, velminor. 
Si arqualis fucrit £ /, ultimus tcrminusxquationis transformatae 
dcficcrc dcbct ; li major fucrit quam { /, arquatio transformata 
dcnominataaradice?.eritrcalis; (idenique mtnor ruerit; trans- 
formata arquatio a radicc^ denominata ttidcm realis erit. 

Quod fi fecundus terminus acquationis propofitac afficiturfi* 
gno +,ut,exempli gratia, fi fit x 4 + /*' — mmx x+n*x — ^ 4 C0o : 
patet,fi adfucrit radix aliqua rcalis,fuppofitionera hanc s. — £/oo* 
icmpcr efle neccflario rcalemac denotare aliquam quantitatcm; 
adeoque transformatam arquationcm admittcre quoque aliquam 
radiccm. 

Dcindeconftat, radiccs vcras arquationum a radiccj dcnomi- 
natarum eflc falfas acquationum a radice * denominatarum j & 
contra , radiccs veras acquationum a radice z. dcndminatarum efle 
falfas acquationum a radicey denorainatarum. 

C A P V T XIV. 

Continens modum tollendi fenultimum terminum 
zyEquationumifecundo termino carentium. 

PRo Cnbicis. Supponatur ultimus terminus divifus per incognt- 
umqu*nmatetnR*efl*c*qoaiis radici arquatbnis propoutae» 
&ficacquatiotransformetur, inquademum pcnultimus dcficict 
tcrminus. 

Pro QHtdrato-efHAdrMis. Supponaturultimus terminus divifus 
per incognitam quantitatcm R 1 efle atqualis radici arquationis 
propofita: , & tum rurfus transformata acquationc Dcuultunus 
tcrminus deftciet. 

Pro acquationibusquinque dimcnfionum fupponaturultimus 
terminus divifus per incognitam quantiutemR*eflearqualisra- 
dici acquationis propofitac, & fic in infinicum , tranfmutatis dein- 
de arquationibus, uti diclura cft. 

Scd 



Digitized by Google 



JE V A T I O N V M. III 
Sed pro arquationibus quatuor dimenftonamcoramodius eft, 
fupponere quadratum ultimi termini divifum per incor*nitara 
quantitatem Refle arquale radici incognitar, atquc ita transfor- 
mare arquationem. 
Exemplum Cubictrum. Proponatur** * + mmx— » } ooo.Efto 

^ 00 x , & , transformati arquatione, habebitur -|- "^r- 

— » J DDo. Hincmultiplicatisomnibuspcr je 6 , fiet» 9 +*w*w«» 
^ 4 ,— » l R s O0o, adeoque divifis per » J ,fiet » 6 + mm R 4 — £*O0o, 
hoc eft, pcr tranfpofitionera, habebitur £ 6 — mmR 4 * — w 6 OOo. 
arquatio cubica,carenspenukimo termino, & in qua cura datur 

R* ex fuppofitione habcturx 00 . 

Altmd Exemptttm. Proponatur x** — m mx—n* 00 o. Efto 

j£ 00*,fietquejj^— — » ! OOo, hoceft, R* + mm R 4 * 

— »'' 00 o. arquatio cubica , in qua penulrimus terminus dcfi- 
cit, & in quacumdatur^*, cx nipra pofita fuppofitione habe- 
tur x. 

Terttnm Exempktm. Proponatnr* 1 * — mmx+n^zoo. Efto 
q 00 x, critquc,transformataarquatione, — j » J Xo, 

hoc cft, £ 6 — m m R 4 * + rfi 00 o. arquatio cubica , carens penul- 
timo tcrmino , & in qua cum datur R x ex fuppofitione id habetur 
quod rcquiritur. 

Exemplum Quadrato-gtMdrdtarum. Proponatur x 4 * — m mxx 

+»** — / 4 00o. Efto^ O0*,&,transformata>quatk>ncfict, 
t _~tL + _^ Xo . Hoceft, »uluplic«i M ,ma i bu* 
perJ? 4 , habcbimus — p 4 R l +n*pp R* — /> 4 J?*00o, ac 
proindediyifis per^ 4 , habcbitur^— jJ Rt+mm&J*— p 4 apo. 

arquatio quatuor dimenfionum, carens penultimo termino. 
Exemplum fecundum. Proponatur *«*+»*»**x — »'.*+ / 4 00o. 

Supponendo ^00Jf,transformetur arquatio,fictque ^r~j f 

mm R 1 * -+-/ 4 00 o. arquatio in qua pcnultimus tcrminus dc- 
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Exemplum tertium. P roponatu rx 4 * — mmxx — n l x+p 4 ZD o. 
Suppofita*oo^,arquatio transformatacrit^ 4 — H l^R\— mm &* 
+/ 4 X o , carcus pcnultirao termino. 

Exemplum quartum. Proponatur* 4 * — mmxx+n*x+p 4 CDO. 
Suppofito j~ X*,crit transformata xquatio ^ 4 +j^ R*—mmR x * 
+^ 4 X o, pcnultimo tcrmino dcftituta. 

Exemplnm <juin:um. Proponatur x 4 *+mmxx — n*x—~p*CDo. 
Et luppoftto ££x*,arquatio transformata crit J? 4 +~ R x —mmR x 

* — p 4 X o, carcns penultimo termino. 
Exemplumfextum. Proponjiturx 4 * — mmxx—n*x— f 4 zdo» 

Etfuppofito^x*, erit arquatio transformata R*+- R l +mmR x 

PP 

* — p 4 X o, quar dcftituitur penultimo termino. 



r eptimum. Proponatur x 4 *+mmxx + n lv— p 4 ZDO< 
Suppofito p ^x x, transformata arquatio crit* 4 — ff 1 ^" mmRi 
* — p 4 X o, carcns pcnultimo tcrmino. 

Exquibus manifeftumcft, cxomnibus arquationibusauferri 
poflepcnultimum tcrminura, quandoquidem njpenusoftcnfum 
cft, ex omni arquatione tolli pofle fecundum , ac modo jam cft dc- 
monftratum, quopa&o exarquationibus, fecundo termino ca- 
rcntibus, penultimusterminusauferatur. Idquodannotafleope- 
rar pretium duximus,cum Vieta,poftquam Capite i m0 dce/£a*4- 
tionum EmencUtione fecundum tcrminum cujufque arquationi» 
tollere docuit , versus fincm cjufdem Capitis affirmct, polfe 
ctiam aliquando aliosaufcrri a?quationis tcrminos , atqueexhac 
noftra quidcm methodo conftct, quomodo fcmpcrpenultimus 
tolliqueat. 
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C A P V T XV. 

Methodns tranfinutandi e^EquationesCubicas compofi- 
tasjn qiitbus fecundus termtnus deeftjn c^/Equatio- 
nes Cubicas fimplices , quando id fieri potefi. 

J) Roponatur hxc srquatio ^*+)»w^ — n* ODo. Suppo- 

namustt — z,x — mmZQo, hoc eft, x 30 ^ ^ m ^ . Vn- 

de, transformataarquatione, habcbitur 

s 6 — 3 ww^-f^ w 4 *.*. — m 6 \mmz.z. — 3 m 4 

1 . + 1 »'300. , 

hoc eft, multiplicatis omnibus pcr V , invenictur hacc arquatio 
t « — „i t » — m 6 QQ o , veU 6 30»' ^-f.»» 6 , cujus radix cft ' 
00 $ n* 4- J » 6 + m*. Qua? eft scquatio cubica fimplex. 

Cogniti autcmcjus radice z. 9 eritcx fuprapolltis radix altcra 

xC Q — * Mm . Qu* fcmper eft poflibilis , cum z. major fit 1. 

quammr. ^l. 
AUter. Supponatur -f- t x — mm 30 o, eritque 

x 30—— — Vnde transforraata zquatione habcbimus 

t 6 -|- — « 6 3D o, ho ccft, z. 6 30 — «^ + w» 6 , cujus ra- 

dix cft 30 — i "4" V i w ° H" ^ 6 ' Qu* rurfusarquatiocft 
cubica fimplex. Cujus opc , cum cognofcitur z, , habcbitur 

m m — Z.Z, r • rc\ • 1 • 

x 30 , qua?lempcrcritpoliibiIis. 

Proponatur itcm harczquatio * } * — ww.v — »*Xo, fup- 
ponaturquctt — x.x-\*mm 30 o, hoc eft,A: 30^—^-^.Vnde 

transformataarquatione habcbimus 2 

fcu 30» 3 t'— » 6 , cujusradix cft s.*CD $ |/ i» 6 — m* 
<Pars II. P Vnde 
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Vndc patet, oportcre m 6 nonmajus cHequam J »'' , utxquatio 
hxcz 6 ZD »* — locumobtincat. Nam fi majus !ir, non poi- 
fct propolita acquatio x l * — mmx — n x 00 o iic in iimpliccm 
cubicamtranfmutari. 

C A P V T XVI. 

Methodus generalis , concernens ufum fecundarumradi- 
cum t ad tollendafigna radicalia ex <^/£quatione 

fropoj/ta. 

SI fuerintdux arquationes, inquibus cadem litera rcperitur, 
licctipfasrcduccrccomparando cumduabus aliis, inquibus 
harc litera pauciorcs habct dimcnfiones." 

Exempligratia, habeamus hafce duas arquationcs x*^-frxx 
— ccx — 4 J 0OO Sex* — Ixx -\-mmx — » J 00o. Quibus tranf* 
poiitis,habcbimus x l 00 — b x x -f- c c x d> tk x* 00 -f- Ix x— 
mmx-\-n l , ac pcr confcqucns Ixx — ««.v+o 1 00 o, hoc 

I, —cc —fr 

- mmx + ccx + d* — n* A 
eft, x x 00 j-^y • in qua litera x pauciorum cft 

dimenfionum. Atqucuthabeatur adhucalia, multiplicctur tati- 

mmxx + d ] x 



tum aequatio inventa per x y & invenictur * J 00 cc ^ *• , 

Quar comparata cum aliqua ex praeccdentibus, verbi gratia , cum 
fecunda,cxhibet fcqucntem acquationcm +m'xx—n i x— -/» J 00o. 

4-<r^ +lm x —bn l 
—11 +bm* 
— Ib + d> 

in qua litera x fimiliter duarum tantum eft dimenfionum. Sed fi 
collata fuiifet cum prima acquatione, invcntafuiflet alia, ubix 
adhuc pauciorcs habuiifctdimen(ioncs,itaut eligenda fitad com- 
parationem facillima. Atque fic continuando inveniri hicpof- 
funt duar aliar, ubi x eft unius dimenfionis, & tandcm alia ubt 
% prorfus dccft. Quod ipf um docet,dari tales a?quationes,tn quibus 
Iitera, quaein utraque iaveniri debet, mutuailla comparatione 
plane aufcrtur. Vndc apparet, pofle quidcm aliquando auferri 
nanc literam , quamvis non diminuatur numerus dunenfioneim. 

Excm- 
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Exempligratia, fi dcntur haearquationes a* * — bx — c rOO o 
&xx — bx -\-dd — bbco o, habcbimus xx — bx^Dcc, & 
xx — bx 00 -\-bb — dd, crgocc 00 bb — dd. 

Venio jam ad afymmetrias fcu irrationalcs quantitates, pro 
quibus tollcndis, oportet tantum fupponerc literas arqualcslin- 
gulis tcrminis afymmctris xquationis propolitae. Qua quidem ra- 
tionc nontantum obtinebimusxquationcm propolitam, inqua 
omncs ha: litcraefunt fubltituta»; fcdctiamtotalias, quotlitcrx 
fucrunt fuppofitx. Vndccollatisordinc omnibushifcearquatio- 
nibus, devenieturadarquationem, ubi nullaliterarum invcnitur 
ac pcr confequcns nullum fignum radicalc. 

Excmpiigratia^proponaturarquatiof-f-j/C.^A' — ydxZDo. 
Ad tollendas igitur cjusafymmctrias, ponamus^ 00 Y C.bbx y 
& 'z. 00 Y dx. Quibus in sequatione propofita fubftitutis , habe- 
bimus c-f- R — z. 00 o ; atquecx rcliquis fuppofitionibus cnt 
R ] CDbbx y tkzzCDdx. Primo, ad tollcndum R y habebimus 
'jRjX>z.~- fjidcoque^OOs. 1 — 3 cc^-f- 3 ccn— -cK Atquicft 

quoquc R* ZObbx. Quarc crit s. 1 — 3 ctt -f- 3 ccz. — c* 

b b x 00 o , & pcr conlcqucns & ZO •+• 3 Kt — 3 + 
c* + bbx. Sed fi multiplicctur luperius propofita arquatio z,z 
00 d x pcr c , habcbitur ctiam 00 d xz.. Ergo erit 
3fCs. — 3 <:<:*. -J-c 1 00 o, &fubftituto^ aIoco?.?., habebi- 
— ^.v +bbx 

mus 3 c^* — 3 c cz. + c^ 00 o,hoceft, 3 ccz. 003 c^a--|-^a» 

r ~ 3 + bbx + c l ^ _ .... 

icu t 00 ^ cc -Ma- ' ^ U2E muIn P llcctur P er ^i fict 

^cOO 3 cc-rdx ' quoque^oo ^a*. Igi- 

tur habcbimus 3 c^a--c •+■-:'*. 00 3 ccdx + ddxx, 

hoc eft, - z — 3 —7-7 — ; — ; 00 fc. Inventa autcm eft 

^ 3 c d x -f- bbx + c x 

z 00 * C X ' "** * \ \ X C • Quare habcbimus tandem 
$£C+Ux 

P 2 
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d*x* — 3 ccddxx-\- 3 c*dx — c* 30 o. In qua aequatione nul- 

— >bbcd — zc l bb 

— b< 

lusterminus irrationalis reperitur. Quddfi autcm alii adhuc rc- 
pcrircntur , oporterct tantum operando ut fupra auferrc carteras 
literas, cacteris tcrminis irrationalibus arqualcs fuppofitas. Qua 
quidem rationc omncs omnino tcrmini irrationales tollentur, 
calculus vero prolixiorcvadet. 

Ncceflitas hujusmethodi velhincpatet, qudd, fifuerintplu- 
resquatuor terminisirrationalibus, fignaradicalia, per metho- 
duma Vietatraditam, Capitc quinto deEmendationc jEquatio- 
num, tolli non poflint. 
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Ad 




Ad Tra&atum dc Limitibus -/Equationum 
EPISTOLA PR^LIMINARIS. 

ClariJJimo Viro 

FRANCISCO a SCHOOTEN, 

Madiematum in Illuftri Leidenfi Academia 

ProfelTbri , 

ERASMIVS BARTHOLINVS 

„/•; s. p. , j^JjjEfi 

Ifi memintffem , quantomajore animo 
bo+ieftatis fruttus in confcientia, quam 
in fama reponatur ; nequaquam op- 
portunum fuiffet , in edendis hifce 
opufculvs ^nalyticis confilium. Iferum quia 
communibus magis commodis quam privata 
jattantirf ftudui , eb animus aufus eft , delibe- . 
rato coifilioobfequi. Cujusmea confcientia in- 
terpretem , non alium magis defidero , quam te> 
Vtr Qlariffxme , quem uttlitattbus aliorum ,plu$ 
quam propria laudijndies defervire^compertum 
habeo. [S mit in mentem ftudiofum illud otium y 
quod Leida mihi femper emolumento, utrifque 
deinde folatio erat, cujusque Darietates fi oratio- 
ne repetere Dellem, frout animopleraque obver- 
fantur , non dubito quin exiftimationi hominum 
diligentia & fides noftra , & inplerifque ettam 
pietas fubjiceretur. Et licet nejctam , an ullum 

P 3 tem- 




tempus jucundius exegerim ; tameneade causa 
magnifacio, qubd amicitia tuat , ufque ad inti- 
mamfamiliarttatem, capacem me redderet. Ne- 
que altam interpretntionem hahuit , qubd Letda 
dtfieffurus ^ Ifagogen Qarttfianam tjpis excu- 
dendam conctnnanjeram , utmeam famamcum 
tua extenderem. Qua de causa , cum non modb 
offenfas , verum etiam Jimultates varias fubie- 
rtm ; non ignoro , qua futura Jtt de hifce jam 
edendis fententia. Ne dubites tamen qutn omnia 
aquo animo toleraverim, prafirtim quiapietas 
& obfequium caufamjunxhe. Quemenimpr*- 
terit , fatum literatorum? Mihicerte nonim- 
provtfa eft calumniandivanitas. Eftitanatu- 
ra comprobatum,ut benefaclis major ex confcien- 
tia merces, qudm in ore hominum reponatur : 
nam plerique , tantum fiue detra&um irigloria- 
9 exiftimant , quantum cefferit aliena : poftremb , 
ignavifftmus quifque altorum fcripta carpere 
non veretur. Sic contendere pro moribus tempo- 
rum eruditio eft. Quod recordantem , pofterita- 
tis magn^miferatio fubit. Quot enimpr*clar£ 
inventa putas obfcurari , propter fcelus hoc ob- 
tre&andi ? Plerique fi intra perpetuum filen- 
tium tenere amant , potius quam malignitati in- 
terpretantium exponi. Ita communem hunc er- 
rorem , bonum publicum magnis detrimentis ex- 
piabit. Ego aliorum exemplo quidem didici , 

nuU 



nullam ex meis laboribus Jperare laudem j tanta 
tamen mihifemper fuit reverentiapoflerum , ut 
cenfuram erroris nontam reformidem quamin- 
humanitatis. Sed, ut de pitlore nifi Artifexju- 
dicare , ita nifi Mathematicus non fatispoteft 
perfpicere Mathematica ; tu* potijfimum fen- 
tentia hac exponuntur. Eximium habent ufum 
ea qua fequenti traBatu exponentur , ad nume- 
rofam jEquationum refqiutionem , ut reliquas 
utilitates pertranfeam , quia Tu eas ignorare 
non potes. Quare Le&ores rogo , ut judiciis 
farcant , donec penitus omnia infpexerint. Et 
fi quifuerint qui hac recufaverint , fciant fenec 
inventis gratiam adimere , necmihi laudiscon- 
fiientiam. Te.verb, Vir Clariffime, fi offen- 
derint , omnibm commendationibus deftituta 
reputabo. Vale. 

- 
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LIMITIBVS 

jEQVATIONVM, 

Seu 

Quo pafto cx forma vEquationum afle&arum 
dcfiniri poffint limites, intra auos radices 
veraedebentorTendi. 
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L I M I T I B V S 

AQ^VATIONVM. 

C A P V T I. 

*De ^/Equationum Quadratarum fiu duarum 
dimenfimum limitibus. 

Trop. i. xx — Ix+mm oo o. 

Er tranfpofitionem crit mmCO (x — Xx, 8c 
fiprima parsfueritrcalis, eritetiamaltcra 
parsrealis, ideoque/*majusquam.v.v; & 
divifoutroquctcrminopcr x y erit / major 
quam x. Quin & per tranfpofitibncm pro- 
politz arquationis habcbitur a\vco£v — mm: 
idcoque altera pars cftrealis, &/.vmajus 
quam mm. Vndcdivifo utroque tcrmino 

m rn 

pcr/, eritArmajor quam— — . Quarcaequationis propofitaz utra- 
que radix x major erit quam , fcd minor quam L 

m 

Trop.t. xx—Ix—mm oo o. 

Pcr tranfpofitioncm habcbimus xx 30 /*4- mm y idcoqucvv 
majuseritquamwm, & xmajorquamm, ac proindc m x majus 
cpiimmm. Vndcv x minus cnt quam Ix + m x , adcoque fi utra- 
que pars divida tur per .v , erit x minor quam l + m. Rurfus , quo- 
niamAr Ararquatur /* + *»»*, crit .v.v majusquam/.v ; acpromde 
fi uterque terminus dividatur pcr x , erit x major quam /, & Ix 
majusquam //. Hinc cuiti.va- arquctur Ix+mm, crit.v.vmajus 
quam//+mm, hoc cft , x major quam y U+mm> Poftremd, 
quandoquidcm x major eftqiumw, crit/x majusq uam/m, & 

x x majus quam lm + mm y hoc cft , x major quam y Im + mm. 
Vnde radix arquationis propofitz erit major quam maxiraa ha- 

rum duarum y / /4. m m & Y l m + m m, fcd minor quam /+ m. 
Pm II. Ptq- 




I** Dl LlMITIBTS 

Trof>.$. xx+lx— mm ooo. 

Pcr tranfpofitionem habcbimus * x +lx 00« t*>& per confc- 

quens "Lp- majus crit quam *. Rurfos exiftente xx+LxZDmm^ 

crit m m majus quam x x, & m major quam *,ac proindc mxmz- 
jusquam jcx. Atquihabcmus xx + lxZDmm. Ergow* + /* 
majus critquama»*». Hinc divisautraque partc per « +/, fiet* 

major quam . Quarc inventa cft x radix xquationis propo- 
fitx major quani *t minor quam — p & 

C A P V T I I. 

7)e Hmitibus^/EquationumCubicarum fiutrium 
dimenfanumjecundo termtno carentium. 

Trop.i. x**—mmx-\-n*ZDO. 

T>Er tranfpofitioncm habcbimus * l 00 +mmx — n\ eritquc 
A mmx majus quam » J . Vndc divifo utroquc termino per m m r 

trit*major quam«£^. Deindcpertxanfpofmonemeritjwj**-— 

* } 00 ac pcr confcquens mm majus quam xx , & wmajor 
quamx. Quare inventa cft utraqucradixjpxquauonis propofit» 

major quam •— — , & minor quam m, 

Trof. z. x l +—mmx — »' oo o. 

Pertranfpofitioncmhabebimus* , — mmxzD » l , eritquejr* 
nujusquam mm,8c x major quam w.Erit quoque x l — rfZDmmx, 
idedque *»major quam »» , 6c x majjpr quami», acjproinde»»* 
majus quam »*. Atqui pcr tranfpolitioncm propohtionts habe- 
maimmx + n^CDxK Quzrcmmx+n nxmajnserir quamx> ; 
& divislutraque partc pcrjr.eritw m+nn majus quam * x ; ideo- 
que *minorquam Y mm + nn. Inventa crgo cft x r adix gqua- 
tionis propofitat major quam m & *,at minor quam y/mm + nn. 
Atque liquet,ad evitandam cxtnufhonem radiciscubicae ipfius n\ 
quodloco »• invtnculoafiumi poffitqBantiusaliqui» quacnon 
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•fit minor. Idquod nonerit difficile, cognitis nempe tribusdi- 
mcnfionibus iplius » J ,fumendoque loco nn re&angulum fub dua- 
feusquantitatibus; quarum altecutra nonfit ipsawminor. Erit- 
que hoc ad fequen tia notatu dignum. 

<Pro]>. 3 . x 3 mm x— co o. 

Per tranfpofitionem habebimus *' 00 » j -^w«at, eritque — 

major quam *. Rurfus cr&mmxzon 1 — confequentcr » l ma- 
jor quam « major quam *,ac proinde nnx majus quam **.Scd 
per tranfpofitioncm «quationis propofitz eft quoque x*+mmxo& 
»*.Ergo mmx+nnx majus erit quam n\6c divisa utraque partc per 

nn+mm, erit*majorquam HH + mm - Inventa itaquc cft radix* 
r quationis propofitz efie major quam , fcd minor quam 

J?L &». Poflumusetiamloco nn acciperc re&angulum duarum 

fn m 

maximarum dimenfionum ipfius n\ utradicis cubiczcxtra&io 
cvitctur. 

C A P V T III. 

*De limitibus ^/Equationum Cubitarumfenukimo 
termino carentium. 

Trop. 1. ixx «' oo o. 

Pcr tranfpofiuonem erit * l + i> J 00/**, ideoque **majus 
<juam j . Rurfus erit * J 30 /* * — x* , & confcqucnter / major 
quamx. Quarlibetigitur radicum*arquationis propofitc major 
«jritquamy'^ , &minorquam l 

Trcp.i. x 5 — Ixx*— » 5 coo. 

Pcr tranfpofitionem erit x* — Ixx OOn^idcoque * major quam /. 
Rurfus erit x 1 — » J 00 /* x 9 & confequentcr # major quam » , & 
*r majus quam n n , & n x x majus quam w 3 . Atquihabemus quo- 
quepertranfpofitionem /** + »* 00 * J . Quarccrit Ixx+nxx 
majus quam «*. Dividaror utraquc pars pcr xx 9 eritquc/+» 

major 
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major quam x. Inventa itaqueeft radix x xquationis propofitz 
major quam /&», fcdminorquam /•+•». Manifeftumcft quo- 
quc ad evitandam extra&ionem radicis cubic* cx »* , quod loco n 
lumi poflitminor triumdimcnfionumipfius»*, quandoxmajor 
cft; &quando minor perhibctur quam/+>», quodtunc loco» 
maxima triumdimcniionumiptius» J accipiqueat, &ficderdi- 
quis, quibus ob nimiam facilitatcm non immoramur. 

Trop.3. x i + lxx*+-n l zoo. 

Per tranfpofitionem crit x* 30 »* — /**,ac per confcquens ^ 

majus quam x x. Eft etiam /x* 30 » } — * J , & confcquentcr n ma- 
jor quamx ,& »#.*majusquamA:*. Scdhabetur.* J 4'/.x';c 30 »*• 
Ergo n x x •+• Ix x majus crit quam »*, hoc cft, di visa utraquc par- 

te per n + / , crit x x raajus quam • Inventa cft itaque radix x 

xquationis propofitx major quam j/ , fcd minor quam 
& w. Demonftratur prxterea nnx+lnx majus efle quam » l , & 
» x + / majus quam » » , & confequenter * major quam , 
quandoquidcm » major cft quam *. 

C A P V T I V. 

^De^/Equationtbus Cubicis, in quibus ontnes ter- 

mini extant. 

Trop. 1. x*—lxx+mmx—n*3D0. 

J) Er tranlpofitioncm habebimus x 1 — /* x^On^—mmx. Hinc 
fi * zquetur ipfi /, crit ctiam x ipfi - xqualis. Idcoque , fi 

viciflGm / xquetur ipfi hoc eft, Im m cqb\ crit fimiliter x ra- 

dix xquationis propofitx xqualis ipfi / & — . Prxterea fi x* — Ixx 

eft rcalis , hoc eft , x major quam / , crit quoque » • — mmx realis, 

&conicqucnter - 2 - major quaui x. Quodfiautem eademquan- 

titasAr 1 — Ixx nihilominor fit, tranfponatur propofita xquatio 
hac rationc Ixx — x^ZOmmx — n*. Et quandoquidcm fupponi- 
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tur / x x — x* efle rcalis, hoc cft, / major quam x , crit mmx — » J 

etiam rcalis, & confcquenter major erit x quam — . Invcnta eft 

itaque radix acquationis propofitx xqualis ipfi / & ipfi , cum 

duo hi termini xquantur. Et fi unam tantum habcat aut tres,qux- 
libet earum erit intra hos limites , quando inxquales funt j fi vero 
xquales , hoc eft, / m m 30 fubftituto Im wloco»' inxquatio- 
nepropofita, & dividcndopcr a- — /, cognofccmus eam non ha- 
bcre aliam radicem in hoc cafu quam /. 

Trop. x. x*+lx x—mmx—n* 00 o. 

Pertranfpofitionerahar*bimusx , — mmxCD n ] — Ixx. Quod 
fi ergo xxScmm funt xqualia, erit ctiam x x ipfi xquale j & fi 

x x majus eft quam m m, erit quoque -y majusquamxxj Scfixx 

minus cft quam m m y minus quoque erit j quam * x. Invcnti ita- 

quefunt duolimitesz» & |/ -7 , quorum cuilibet xquatur radix 

xquationis propofitar, fifuerintxqualcs,hoccft, fi//»»*xquatur 
ipti n> j aut ncccflario intcr duos crit, fi inxquales fucrint. Eadcm 

cft rattoduorum rcliquorumliraitura»& 

* * 

Trof.i. — Ixx— mmx— » 3 ooo. 

Pcr tranfpofitioncm erit a: 1 — Ixxzd mmx + n*, ideoquc x 
major quam L Rurfus cum pcr tranfpolitionem fit x * — mmxZD 
lxx + n\ crit * * majus quam mm,&cx major quam m 9 6cmxx 
majus quam »mx Sed pcr tranfpofitioncm eft quoque x* — »* 30 
/** + »w*,&pcr confequcns * ma jor quam » , & n x x majus 
quam» 1 . Quin&pcr tranfpofitionem propofitachabetur lxx + 
m m x -f- w 1 00 at 1 , atquc invcntum cft at at majus quam m m x,tk 
nxx majusquam» 1 . Ergoerit/x* + «A:A: + » ATArmajusquam 
x J . Quocirca (iutraqueparsdividaturpcr atat, crit / -4- m + »ma- 
jor quamx. Inventaeft itaqueradixxxquationis propofitacma- 
jor quam /, m, & » , fcd minor quam l+m + n. 
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Trop.4. x* + lxx+mmx—n*3D0. 

Pcrtranfpofitioncmerit x^mmxOD » J — /**, ideoque 7 

majus quam a: x. Sed eft quoque a: 1 + /a: a: X »* — m m Ar,ideoque 

majorquamA:. At verocftctiam Ixx + mmx 00 »' — Af J ,fie 

confequcnter » major quam x ; quarc & n n x majus crit quam * J f 
& In A-raajusquam ixx. Atquieftx 1 +lxx+mmxCDn l . Ergo 
nnx + lnx+mmx majus crit quam » J , & a: major quam 

— . ■ — . Quare invenu eft radix * zquationis propofitx 
majorquam^-^^p^j^tminorquam/^ 

jPr^. # 3 —Ixx+m mx+n> 00 o. 

Per tranfpofitionem erit x-f* » j oo/a: * — a: j , ideoque /ma- 
jor quam at. Rurfus crit * J + » 1 00 / x x — m m x , & pcr confe* 

quens a? major quam ^ . Invenimus crgo,quamlibet duarum ra- 

dicum acquationis propofitae ncceflarid majorem elfe quam & 
minorcm quam /. Scd per tranfpofitioncm cft quoque x J + mmx 
coix x — » J ,& confequcnter a: a: majus quam -7 . Quare & * ma^ 

joreritqulmy^ . 

Trop.6. x^+lxx—mmx+ri* 00 o. 

Per tranfpofitionem crit* J +/Ar*00 mmx— » J , ideoquc* 
majorquam ^ . Simihtercrit# J +# J 00 mmx — /**,& pcr 

confcquens raajor quara at. Rurfus erit/A:A:+» J 0O»M»* — 

& confcquenter m majorquamAr. Invenimuscrgo, quamiibet 
duarum radicum zquationis propofitae ncceflarid majorem eflc 

quam ^ , fcd minorcm quam ~? & 0*. 
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Trop. 7. x l — Ix x—mmx+n l 33 0. 

Per tranfpofitioncm ti\tx l — /xxCDmmx—nK Vndepatet, 
fi x arqualis cft ipfi /, quodtunc quoque * ipft ~ cft arqualis. 

Ideoque fi / arquatur ipfi JjlL , hoc cft,/a* »33 »\una radicum ar- 

quationis propofita: arquabitur fingulis terminorum /& _ ; & fi 

inarquales fuerint, neutra ex duabus radicibus arquationis propo- 
fitar poterit cfle inter hos terminos. Quia yidemus , cum * major 

cft quam /, tumquoque x majorem cflc quam — ; & fi minor eft 

quam 4 tum fimilitcr x minorcm elfe quam — . Sed per tranfpo- 
fitionemeftetiamx , — mmxzolxx — n\ Hincfi xx arquctur 
ipfi m m, erit quoque x x 33 . Ideoque fi fuer int hi termini mm 

& 7 arquales, hoc eft,/w w 33 »>, una radicum aequationis pro- 

pofitae major erit unoquoquc terminorum atqualium m & |/ ,Sc 

fi inarquales fiierint, neutra duarum radicum arquationis propofi- 
tar critinter duos ex histerminis. Prauerea per tranfpolitioncm 
eft quoque x* n l zolxx + mmx> ideoque Ixx+mmx majus 
quam # J ,& Ix+m m majus quam x. At * erit realis, cV vel arqua- 
hs, vel ma jor , y el minor quam m , fi arquatio propofita fuerit rca- 
lis. Etfiarqualis fueritvcl majorquamm, crit cV Ix + m jcmajus 
quam.* x* ax pcr confequens /+ « major quam Quod fi au- 
tem minor fuerit quamw, multo magis /+ hj major erit quam x. 
Porro ex hac eadem arquatione conftat , quod Ixx + mmx ctianv 
majus eft quam »*. Hinccum l+m majorfitquam* , ideoquc 
//*+/«^majusquafli/**} critquoque//x-f^» ma- 

jus quam i» 1 , & x major quim w • Invenimus igitur, 

quod quarlibet radicum arquationis propofitar major eft quam 

&multo My™ 0 ^" n+rih^w' " mmot 

quam /+ m. Dcnique,quoniam /4- m major eft quam x , fi major 
tucrit xquam m 9 erit mter hofcc terminos l+m&Lm. Qudd fi 
wo » majpr eft quam x, inyenimus > qu6d /* * + /w w * tft ma- 

jus. 
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jus quam »*, hinc Im x + tn tn x roulco magis crit majus*quam » ] ; 

adcoque Armajorquam lm + mm %&> confcqucntcr Armajorquam 
minor norum duorum terminorum m8c ■ — . 

C A P V T V. 

*De ^/Equationibus quatuor dimenfionum ,fecundo 
tertio termino carentibus. 

Trop. i. *♦ * * — p oo o. 
jp Er tranfpofitioncm cft x 4 00 » J at — /> 4 , idcoque * major quam 
^ . Scd pcr tranfpofitioncm cft quoquc^ 4 00»*Ar — at 4 , & con- 
fcquencer »' major quam ac » major quam at. Ergo utra- 
quc radixA-arquationis propoficarmajorcricquatn £ , at minor 
quam». 

Trop. i. x* * * — n* x —p* o. 

Pertranfpoficionem eft at 4 — »* xzop 4 , ideoque at j majorquam 
»', &Armajorquam», &»»ArA*majusquam» i Ar. Sed eftquoquc 
x* — p*ZQ »'a*, idcoquc at 4 majus quam^ 4 , & a* major quam^, & 
ppxx raajus quam /> 4 . At per tranfpofitionem cft ctiam w ? Ar-f- 
^DD.v 4 . Erga»» **+/>/>** majus crit quam a* 4 . Hinc divisa 
utraque parte per x x , crit at Arminusquam »»+/>/>, & A-minor 
quam 4 / nn+pp. Invenimus igicur,quod radi x agquati onis pro- 
pofitar eft major quim » & j,fcd minor quam -/»*+/> p, ac proia- 
dc multo minorquam « +p. 

Trof.y x* * * -M , #— 30 o. 

Pcr tranfpofuioncm eric at^oo ^ 4 — »* x , ac per confcquens £ 

major quam at, Similitcr crit » J a* 00 ^ 4 — at 4 , & confequentcr^ 4 
majus quam * 4 , & p majorquamA-, &/>' a majus quam x 4 . Scd 
eft prxtcrea at 4 + »* x 00 p\ ideoque p l x + »* at majus quam /> 4 ,& 

at major quam • Invenimus itaque , quod radix aequacionis 
propoficaecftmajorquam - * - , at minor quam- &/. 
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C A P V T V I. 

*De ^jEquationibus quatuor dimenfionum , in quibus 
tertius fS quartus terminus deficiunt. 

Trof>. t. lx> * * +/♦ oo o. 

J)Er tranfpofitionem eft x*ZD + /*' — p 4 , ideoqucA*-major 

quam - . At vero eft ctiam p 4 ZDlx* — x 4 , & confequen- 

ter/ major quamx. Invenimus igitur , quod unaquarque duarum 

radicumacquationispropofitxeftmajorquam-y/C^ , atminor 

quam/. Hincquoniam/majoreft quam,v, &/.v'majusquam/> 4 , 
habebiwr//**majusquam^ 4 , & confcquenter A-xmajusquam 

*— , & armajor quam^. 

Trof. i. x 4 — /# 3 * * — f oo o. 

Per tranfppfitioncm eft x 4 — / x*ZOp 4 ,ideoque x major quam /. 
Similiter cft x 4 — p 4 00 / & confequenter x* majus quam p\6c 
x major quam p , ac proinde p x l majus quam p 4 . Scd eft etiam 
/ * 3 +^ 4 00 x 4 . Ergo /a* 3 +p x l majus crit quam /+ ^ major 
quam x. Invcnimus igitur , quod radiz x zquationis propofits 
major eft quam / & p> at minor quam /+/>. 

2V<^. 3 . + /x 3 **— oo o. 

Per tranfpofitionem cft x 4 00 ^ 4 — /a* 3 idcoque ^ majus quam 

Similiter eft /a* 3 00 /> 4 — a* 4 , ac per confequens p major quam a*, 
&/>A* , majusquamA* 4 . Atquieftetiam a^+Za** zop 4 . Ergo lx* 

+px l majus erit quam ^ 4 , & a* 1 major quam j^- . Quarc invc- 

nimus , quod radiz x aequationis propofitx major eft quam 

|/ C. , fed mmor quam pScyc^ . Facillime vcr6 evitan- 

tur extra&iones radicum cubicarum , fumendo terminos paulo 
majorcs aut minorcs , prout neceflitas rcquirit. Atquc in hoc ca- 
Pdrt II. R fu, 
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fu, quoniam x* major cft quam , & p major quam Ar,erit pxx 

majus quam^^-, & ata: majusquam fp^j > & x major quam 

y Y£^~P • Prxtcrca,quandoquidcm^r majus eftquamA: , , crit 

^ majus quam at 4 , & Ippx majus quam /at', quia /> majorcft 

quamA-.AtquicftAr 4 + /Ar J cof 4 -Ergo^ + lp p x majus crit 
quam /> 4 . Hinc , multiplicata utraquc partc pcr /, & divisa pcr p p 9 
habcbitur^^A:-h//Armajusquam //>/>,& xmajor quam fj -^f— ■ 

Dc arquationibus quatuor dimcnfionum, in quibusfccundus 
& quartus tcrminus deficiunt, nihil addimus: (iquidcm illarad 
quadratas rcfcruntur, itaut ipfarum limitcs eodcm modo quo 
quadratarum invcniri poflint. 

C A P V T VII. 

*De zyEquationibus quatuor dimenfionum , Jecundo 
termino carentibus. 

Trof. l. x**—mmxx+n*x—f>* oo o. 

PE r tranfpofi tionem crit x 4 — mmx xZDp 4 — » Vndc appa- 
rct , quod, fi fuerit x at arqualc ipli mm f hoc eft, x 30 m t etiam 

x ipfi fit arqualis futura. Ideoque fi fucrit m arqualis ipfi C , hoc 

eft, iw» l ao/> 4 , radixA:arq\iationis propofitar arquabitur fmgulis 

tcrminorum m & C j & fi inarquales fuerint,unaquarque radicum 

arquationis propofitar, fiveunam five trcs habuerit, fempercrit 
inter duos hofcetcrminos. Prartcreacognofcitur, fiduohitcr- 
mini fuerint arquales, hoc cft, m »» oo / 4 ,(ubftituto m \ocop 4 in 
arquationc propofita, caque divisa pcr a: — m 9 forc, utnon poflit 
haberc aliam radiccm realcm prartcr m. 



Trof. 
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Trof. z. x+*+mmxx — n>x— / 4 ooo. 

Pcr tranfpofitionem habcbimus x 4 — « 3 xCDp 4 — mmxx. Vn- 
deconftat, fi*arqualis fueritipfi «, forcetiam xxZO — > hoc 

* m 1/-— aut ^&fifucrtt»00l/-£-aut^ .tunc radicem 

' V m m m ' m m m 

atquationis forc aequalem cuilibct horum terminorum; & fiin- 
arquales fuerint , tunc eam neceflario futuram inter hofce duos. 

Idem demonftrabitur dc duobus rcliquis/> & — ; ncmpc fi fuc- 

rint arquales , radix arquationispropofita: arquabitur unicuique ii- 
lorum duorum ; fin inarquales, neceflario conftituetur intcr duos, 
tranfpofita fcilicct arquationc in hunc modum x* —p* 00 » J x — 



Trof. 3. x^—mmxx—tPx—f 4 00 0. 

Pcr tranfpofi tionem crit Af* — m m x x 00 n J x+p 4 , ideoquc x x 
majus quam mm,6c x major quam m,&mx* majus quam m m xx. 
Scdeft etiam x 4 — n*x <x> mmx x+p*, ideoque **major quam 

j&^majorquamw^&WAr^majusquam» 1 ^. Eodcmmodoeft 
X 4 — p4 tnm x x + w ' at, & confcquentcr x^majus quam /> 4 , & * 
major quam ^ , & p x* majus quam />*. Atqui per tranfpofitionem 
cftquoque mmxx + n* x+p*ZD x 4 . Quare mx l +nx*+f x* 
majus erit quamx 4 , cV m + n+p majorquamAr. Confimihra- 
tionc dcmonftrabitur,quod mmxx+nnxx+ppxx majus crit 
quam* 4 , & confcquentcr mm+nn + pp majusquam x x. In- 
vcnimus crgo , quod radix x propofita; acq uationis major cft 
quam m> njk />,at minor quam m+n+p % Sc+/m m+n n+pp. 

Trof.4. x**+mmxx+n*x— f*ozo. 

PcrtrinfpofidonemerVa^ + wwxArob^ 4 «— idcoque^ 

majusquam x. Similitcr cft x 4 + »* * 00 p 4 — m m x x , ac pcr con- 

R x fequcns 
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fequens majus quam xx t hoc eft, ^ majus quam x. Atqui 

eftquoque mmxx + n*x33p 4 — x 4 , & confequentcr^ 4 majus 
quam ac ^ major quam #, & ^xmajus quam.* 4 , necnon 




pofitae aequationis major quam - + mw j, +wl > atminorquam 

i 

/ 

2V#. «jwtfx+^tf+^ooo. 

Pcr tranfpofitioncm eft »* * -f^ 4 00«» m x x — x 4 , ideoquc m m 
majus quam xx, & wmajor quam x. Similitereft x^ + p 4 00 

mmxx — » J & confcqucnter * major quam — . Praetcrea eft 

x*-t-n*xco mmxx — p 4 , ac pcr confequens x x majus quam 

^ , hoceft, xmajor quam Invenimus crgo quamlibct ra- 

dicum squationis propofita: majorcm c(Te quam — & E£ , at mi- 
norcm quam m. 

Trop. 6. x+*+mmx x—n* x+pn o. 

Per tranfpofitionemcft ^+wi»** oo» J x — / 4 ,ideoqae *• 
majorquam^- . Scdcftctiam x 4 +/ 4 00 »'* — «»»**, acpcr 

confcqucns — majus quam x. Similiter eft^+ww^x+^ 

C0 »* * , idcoquc » J major quam * J , & » major quam *. Invcni- 
muscrgo quamlibet duarum radicum arquationis propofitae nu- 

jorem eifc quam £ , at minorem quam — & ». 

jPr^. 7. tf 4 * — mmxx — n 3 x+f* 00 o. 

Pcrtranfpofirioncmcft x*—mmxx?D»>x—p\ Vndepa- 

tct^ 
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tet , fi x x acquatur ipfi m m , hoc cft , x 00 »*, candcm x forc acqua- 

lem ipfi £ j ac pcr confequcns, fi fuerint tcrmini hi m & C acqua- 

lcs, eritunaradicumzquationispropofitararqualis fingulisipfo- 
rum; & fi inaequales fuerint; neutraduarum radicum aequatio- 

nis propofitae poterit efle inter illos duos m & ^ . Eodem modo 

pcr tranfpofitioncmeft ar 4 — » 3 *COwwxa; — p 4 . Vndcfimilitcr 
difcimus , fi x* arquatur ipfi »* , hoc eft , x 00 » , fore etiam 

** 00 — > hoccft,* 00 -^. Ideoqucfihiterminiw&^fucrint 

«quales, unaex radicibus aequationis propofitac acquabitur fin- 
gulis eorundem terminorum; fin vcro inacquales fuerint, nul- 
la radicum acquationis propofitac interillosduosconftitutacrit. 
Praeterca pcr tranfpofitioncm eft x 4 +/> 4 00 m m x x + »* x, ideo- 
que m m x :x -f- » } x majus quam x* y &c m m x + n ] majus quam * J . 
Porrd, fi propofita acquatio eftrealis, eritxrcalis, &aequalis, 
velmajor, vclminor quam ». Si fuerit acqualis vel major, erit 
mmx + nnx majus quam x l ,8cmm + nn majus quam x x , hoc 
cft, x minor critquam y mm + nn. Sifueritx minor quam», 
minor etiam crit quam */ mm + nn* Quare patet, quamlibet 
radicum arquationis propofitac necc(Tario minorcm cflc quam 
Y mm + »». Dcniquc cxiftcntc x 4 + p 4 00 mm xx + n* x y crit 
fjmiliter mm xx +n l x majus quam ^ 4 . Etquia inventa eft 

|/ mm-\-nn major quam x,erit confequenter mmx Y m m + nn 
majusquam idcoque»* «1 x^ mm + nn y +» J *majut 

quam * 4 ,& * major quam . Ouarc inventus 

eft terminus unus major & alter minor quam quaclibet dua- 
rum radicum arquationis propofitae. Atque ita modo fequenti 
capiteobfervatopropofitionc feptima demonftrari potcft , qudd 

ar major cft quam minor horum tcrminorum » & M1 X+# • 



R 3 Ca- 



ij4 DeLimitibvs 

C A P V T VIII. 

<De (^Equationibus quatuor dimenfionum , fenultimo 



Trop.i. x* — lx* -^-mmx x* —-p* oo o. 
JpEr tranfpofitioncm cft x 4 — /* } 00 p 4 — mmxx. Vndecon- 
ftat , fi x cft arqualis ipfi /, etiam x x arquari ^ , hoc cft, 



00 ~* ideoquc fi /arqualis cft ipfi ^ , hoc cft, //» 2Qpp t crit ra- 

dix arquationis propofitar arqualis fingulis tcrminorum /& " ; & 

ft fucrint inarquales , unaquarque radicum arquationis propofttar, 
five unam , ftvc trcs habucrit , lemper crit inter hos tcrminos ; fed 
fi fuerint arquales , hoc eft , ImZQpp, & limmCO p 4 y fubftituto 
llmm loco p 4 in aequationc propolita, eaquc divisa pcr x — /, co- 
gnofccmus in hoc cafu non habcri aliam radiccm vcram prac- 
tcr L 

Trof. x. x* -\-lx* — mmxx*—*p*3D0. 

Pcr tranfpofitionem cft x 4 — mmxx^p 4 — lx\ Vndecon- 
ftat, fi fuerit x 00 m y etiam Y C.L arquari ipfi x; ideoque ft duo 

tcrmini »&fC.C fint asqualcs , crit radix arquationis arqualis 

fingulishorumtcrminorum; ftn verd inarquales fuerint, eritilla 
ncceflario inter duos. Similiter.pcr tranfpoiitionem eft x 4 — ^ 4 0O 
mmxx — IxK Vndedtfcimus, qu6dh.varqualiscft ipft/», forc 

quoquc eam arqualcm ipfi^- ; ideoque fi termini p & arquan- 

tur, eritradix arquationis arqualis unicuiquc iilorum; fcdfiin- 
arquales fuerint , erit illa neceflario intcr utrofque conftituta. 

*Prof. 3 . x+—lx*—mmxx*—p* oo o. 

Pcr tranfpofitioncmcft x 4 — /**00 mmxx+p 4 , ideoquex 

major 
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major quam /. Sed & per tranfpofitioncm eft x 4 — mmxx 33/ x 3 
4- /> 4 , idcoque *• major quam m , & m x J majus quam 1» jw a: a\ Si- 
militer pcrtranfpofitionem eft a- 4 — ^ 4 33 w «a: A:,idcoquc 
xmajor quam^ , & p x* majusquam^ 4 . Prctereaper tranfpoli- 
tionem propolitionis cft Ix* + m m x x +p* 30 a 4 , idcoquc /at 3 4- 
mx^+px*, majusquamjt 4 , & /+«»+^majusquam.v. Quarc 
invcnimus radicem x arquationis propolit* majorem clTc quam 
/,«,&/>, atminorcm quam Dcnique pcr tranfpofi- 

tioncm eft x*CD Av } + m ** a: .v + /> 4 ,ideoque at 4 majus quam /,v J + 
MP m x x t & x x ma jus quam Ix+mm. Atqui demonftrarum eft fu- 
perius a; majoremefle quam /, ac pi oindc // minus quam Ix. Mul- 
toigitur magis xx majuseritquam //+ mm t & Armajor quam 
Y U+mm. Nondiflimilirationcdcmonftrabitur, quod x ma- 
jor eft quajn l/ *//<+/>♦, Y V /» 4 +/> 4 ,& ^ Vmmpp+p*. 

Trof. 4. tf+lxi+mmxx *— /♦ooo. 

Pcr tranfpofitionem cft a* + /* l 00 / 4 — idcoque — ( 

majus quamATA:,& majus quamAr.SimilitereftA^+wwATAroo 

^ 4 — /**, ac pcr confcquens ^ major quamAr , & ppxx majus 
quam at 4 , 5c IIpp majus quam/Ar*. Scd pertranfpodtionem pro- 
pofitionis eft etiam a^ + lx^+m m x *33^ 4 . Quare ppxx+lpxx 

+ mmxx majui erit quam p\5cxx majus quam -—^ F^^ tt 
* major quam . At vcr6 cxiftente at 4 + / * ' + 

iw iw at at 30 p 4 , erit quoque^ 4 majus quam / at* , ideoquc y majus 
quam at» , & y C. j> majas quam x. Inventa igttur eft radix apx- 
quationis propofitx major quam y ^—IL— . ; at minor quam 

Trop.f. x* — / ? + ynmx x* +• 33 o. 

Per tranfpofitioncm cft « np x a: + ^OO/*'— at 4 , idcoquc /ma- 

jor 



136 D # E LlMITIBVS 

jor quim x. Dcindc eft x 4 +/> 4 00 / x* — m m x x , ac per confe- 
quens x major quam ^ . Praeterea eft x 4 + m m a: x 00 Av» — ^ 4 , 

acproinde at 1 majorquam£* > & x major quam |/C. ^ . Inveni- 
mus igitur , unamquamque duarum radicumaequationis propofi- 
taemajorem ciTcquam ^-j- & |/ C*j , at minorcm quam /. 



Trof. 6. at 4 -+-/#' — mmx x*+f>* ooo. 

Pcr tranfpofitionem cft *♦ +/> 4 00 m m x x — lx\ ideoque ^ 

majusquamA:. Deinde eft/A: J +^ 4 00 m mxx — x 4 , acproindc 
m majorquamA:. Practcrcaeft A^ + /Ar' 00 mm xx — /> 4 , &con- 

fcqucntcrATArmajusquam J^, hoc cft, Armajorquam^ . Invc- 
nimus crgo , unamquamque duarum radicum a-quationis propo- 
fitae majorem eiTc quam « , at minorem quam ^-p & m. 

Trop. 7. x 4 — /x 5 — mmxx*+)Poo o. 

PertranfpofitioncmhabcbimusAr 4 — /a^oO mmxx — p 4 . Vn* 
de patet , fi a: sequalis eft ipfi /, ipfam x quoque fore aequalem ipfi 

f J i &perconfcquens,fifucrinttcrmini/3c^aequalcs , crituna 

radicum aequationis propofitae xqualis fingulis illorum^ & fi fue- 
rint inxquales , neutra duarum radicum xquationis propofitai 
potcrit eife inter illos duos conftituta. Eodem modo pcr tranf- 
pofitioncm cft x 4 — mmxxoolx* — p 4 . Vnde fimilitcr conftat, 

fifueritAraequalis ipfi m 9 fore quoque x aequalem ipfi Y C £ 5 
idcoque fi zquales fucrint m & C. j , una radicum aequationis 




per tranfpofitionem eft quoque 
tf 4 +/>< 00 lx* + m m x Af.unde lx* + mmxx majus erit quam x 4 , 
& lx + mm majus quam xx. lam fi fuerit aequatio propolita rca- 

lis, 
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lis, cric xvcl aequalis, velmajor, vclminor quam m, cV l + m 
major quam x. Quod fi fuerit x minorquim m, muho magis 

ipfa minor erit quam /•+• m. 
• 

Deinde cx cadcm arquationc x 4 +p 4 00 lx* + m m x x ctiam 
conftat, quod Ix* + m mxx majusclt quam p 4 . Atqui inventa 
eft l+m major quam x. Ergo/txx + /«».vA-majuscritquam 
/x\ & llxx + mmxx majus quam^ 4 , idcoque xa* 

majus quam //<f) ^ ww . Hinc cum Uxx+i Imxx+m mxx 
muko majuslitquam p 4 , critquoquc per confequens lx+ m x 
majus quam p p t & x major quam -^— . Quarc invcnimus 
quamlibet duarum radicum arquationis propofitx majorcm cflc 
W' m V tl+lm + mm ^f+m' atminorcmqua.n/ +w . 

Carterum quoniam invenimus, qu6d x ncccflarid cft minor 
quam/+/«; patct, fi A-fupponiturmajorquam m> cam forcin- 
ter hos terminos I + m&cm. Quodli m fucrit arqualis aut ma- 
jor quam*-; quoniam /x l + mmxx majus cft quam p 4 , crit& 

/mxx + mmxxmz)\isa\x2mp 4 , cV AAmajusquam — ^ & 

* lm + mm * 

*major quamy / ^£^. Quare unaquarque duarumradicum 
aequationis propofitz major crit quamminor duorum tcrmino- 
rum/w&y' , — ^ , atminorquam/+/w. 

* l m + n: m 1 

C A P V T I X. 

*De limitibus t^/Equationum quatuor dimenfionum 
tertio terminocarentium. 

Troj>.\. x 4 — /# J oo o. 

p Er tranfpofittonem cft x 4 — /x 1 00 p 4 — x. Vnde patet^ 
quod fi a* arqualis eft ipfi /, fore quoquc .v arqualcm ipfi £ . 

idcoquc fifuerit/arqualisipfi — , hoc cft ,/» J oo/S^dixxqua- 
Tcvrt II. S tionis 
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hoceft, /«'OOf 4 , fubftitutoin acquatione propofita /» J loco/> 4 ,. 
& divisa acquatione pcr x — /, ipfa nonpoilic aiiam habcre vc- 
rararadiccmauanU 

Troj>. %. * 4 +/* 3 * — » J x — /*ooo. 

Pcr tranfpofnioncm eft x 4 — n*x2Dp* — IxK Vndc conftar,. 
fi x acqualis eft ipfi », forc quoque x * 00 7 ,hoc cft, x 00 1/ C. ~ ; 

& fi fucrit » xqualis ipfi |/ C £ , radix arquationis acquabitur fin- 

gulis horum terminorum ; & fi fucrint inacqualcs, crit neceflaricV 
intcrduos. Deindcpertranfpofitionemeft.* 4 — ^«00 n> x — IxK 

Vndc patct , (i fucrit x asqualis ipfi p , fore quoquc x x 00 7 » h° c 

cft , * 00 Y f ; tdeoque fi fucrit^ acqualis ipfi y y , radix acqua- 

tionis propofitac arquabitur fin^ulis horum terminorum,& fi fuc- 
rint inac quales , erit neceflarid mtcr utrofquc. 

< Prop.i.x*—lx* * — n*x~ /*ooo. 

Per tranfpofitionem cft x 4 — /** 00 » , *+/> 4 , idcoque*ma- 
jor quam /. Eodemmodocft x 4 — n l xCQlx i + p 4 , acproindc 
x major quam 0 , & n x l majus quam « J x. Similiter cft x* — p 4 
00 ix* -4-»' at, idcoquc * majorquam^, & p x* majusquam^ 4 . 
Sed pcr tranfpofitioncm cft quoquc lx l + n l x+p 4 OD x 4 . Qua- 
re ix l +« x* 4- p x* majus erit quam # 4 ,& / 4- »+/> major quam x. 
Ergo invenimus radicem at aequationis propoiitae majorem efle 
quam/,», at minorem quam l+n+p. Porro ex hac x- 
quationc/x 1 + » J x+/> 4 00 .* 4 ctiamconftat,4mod/;t J -f-0 , *eft 
minus quam x 4 : & quandoquidcm invenimus / minorem eflc 
quam x, erit/ 1 * minus quam /x ? ,ideoquc /' * + 0 J x multo minus 
quam x 4 , & major quam /' + 0*. Non diflimili rati one dcmo n- 

ftrabitur, quod*major cft quam yy /*+/» 4 & y Irf+p 4 . 
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Trop.4. x*+lx* *+» 3 #— /*ooo. 

Pcrtranrpofuioncmcft * 4 -f-/* 5 00 /> 4 — ideoquc^ ma- 

jusquamA-. Eodcmmodocft a^ + ^aOO /> 4 — /a j , ac proindc 

majusquam.v 1 . Similitercft /.v* + »» a*00/> 4 — a 4 ,& pcrcon- 

fequcns p majorquam a-, & /^A-majusquamA* 4 , ac/ppx majut 
quam / x*. Scd pcr tranlpolitioncm propolitionis cit quoquc 
ar» + /** + *- 3 a- 00 /> 4 . Qua rcp » .v + //>/> , v + » ma jus er it quam 

/> 4 , Sc x major quam —-^IL-— . Etfic in vcnta eftradixA-ie- 
^uationispropontxmijorquamp^/^-—» j at m inor quaui 

Trop.5. x 4 -— *4-« , #+/> 4 ooo. 

Per tranfpofitionem eft » J a* +/>< 00 /a- 1 — *«, idcoquc/ma/or 
quam at. Dcindccft x^-f-/) 4 00 /a 1 — «'a-, quarccric*.v majus 

quam- , hoc cft, x major quam -|/ ^ . Scdeft quoqueA 4 + w j a* 

00 / * ! — p 4 , idcoquc a- • majus quam £ ,& a- major quam -|/C. £ . 
Quare invenimus, quod quaeJibct duarum radicum arquationis 
propofit-encccflaridmajoreftquam-*/ ~ & Y C^- , at minor 
quam /. 

Trof.6. x* + Ix* *—» J #+/*oo o. 

Pcrtranfpofttioncmeft a^+^ 33 idcoquc ~ ma- 

jus quam * #, hoc cft, x minor quam y ~ . Deindc eft x 4 + /a* 1 

00*-a- — /> 4 ,idcoqueA-majocquam£ . Prarterca cft /a j +/> 4 00 

«1 a- — a- 4 , & idcirco « 3 major quam .v 3 , hoc eft , x minor quam n. ' 
Ergoinvcnimus, unamquamquc duarumTadicum xarquationis 

propofitx majorcm eflc quam £ , at minorcm quam Yj&cn. 

S 2 , 
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Troj>. 7. * — » J #4-/*ooo. 

Per tranfpofitioncm habebimus x 4 — lx l ZD**x — p*> Vn- 
de patct , fi x arqualis eft ipfi / , forc quoquc x arqualem ipfi 

£ ; &per confcquens, fifuerinthitermini/&£ arquales,hoc 

eft,/»*O0/> 4 , unaex radicibusarquationis propofitararqualiserit 

fingulis horum terminorumxqualium/& - ;& liinarqualesfue- 

rint, neutraduarum radicum arquationis propofitar poteritcflc 
inter ipfos. Deindcper tranfpofitionemeft.* 4 — » ! a;00 lx } — ^ 4 . 
Vndelimili modopatct, fixxquatur ipfi», ipfam x quoque ac- 

quari ipfi Y C. £ . ideoque fi termini hi n & y C. £ xquales fue- 

rint, unaradicumarquationis propofitar arquabitur fingulis ho- 
rum terminorum arqualium; &fifucrint inarquales, nullaradi- 
cum arquationis propofitar crit intcr utrofquc. Porrd per tranf- 
pofitionemeft quoquc* 4 -^ 4 00 /* , + » , at, ideoquc/.v J -4-»' x 
majus quam.* 4 , 8ilxx + n* majus quam x l . Iam li fueritpro- 
pofita arquatiorealis , crit x rcalis, & vclarqnalis, vclmajorvcl 
minor quara m. Qudd fi fuerit arqualis vel major,erit /xx + nxx 
majus quam Sin verd minor fit, erit x multo minor quam 
/+w. Quareutraque duarumradicumpropofitararquationisne- 
ceflarid minor erit quim /+ n. Quin & exiftentc * 4 +/> 4 00 lx l 
+»**, eritquoque /^+n^majusquam^ 4 . Atqui invenimus 
/+» majorem cfle quam x, ac proindc // + nn + 2 In majus 
quam.f*, & P + ln n + 2 lln majusquam lxx f necnon/ J *+ 
/»»* + 2//»*majusquam/;t J . Ergo/» x + /» »* + 1 //»* + 

»'* majus crit quam /> 4 , & x major quam h + ln £ llm +* . 

Et quandoquidem cubus cx / + n major cft quim / J + /»» + 
2 // n + » J , multo magis erit .v major quam /> 4 divifum per cubum 
ex /4-». Invenimus itaque quod quarlibet duarum radicumar- 
quationis propofit* major cft quam p* divifum per cubum cx 

/+», ut & major quamy ,^^^^^^ , at minor quam 

/+». Practerca, quoniam /+» major eft quam x, fi fuerit * 

major 
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major quam », crit neceflarid inter hos terminos /+»&*. 
Quod u vcro » fueritvclarqualis vel majorquamA*, quia/A- J -f- 
»* x majus cft quam j> 4 , crit &/»»*-"-»**• majus quam />*,&* 

majorquam . Acproindequarlibet radicum acquationis 

propofitz major erit quam minor horum tcrminorum n & 

, — _- — , atminor quam/ + ». 

Inn+m 1 * 

C a p r t ;3t s v / 

<De limitibus zyEquatitmum quatuor dimenjionum , 
in quibus nullus terminus deeft. 

Trop. 1. — /# 3 -+ mmxx— » ? ^-H/ 4 co o. 

PEr tranfpofitionem cft Av J + »' * CO * 4 + w »» xx +/> 4 , ideo- 
que/A* 1 +» } .v majus quamx 4 , & /xAr + w^majusquam at 1 . 
Iam Ci fucrit propofitaarquatiorealis, erit & x realis , &vel_:- 
qualis vel major vel minor quam ». Quod ii fucrit acqualis vcl 
major, erit Ix x + » a- x majus quam .v J , hoc eft, /+»major 
quam x, & x minor quam ». Multo igitur magis minor erit quam 
/+». Ergo *• neceflario minor crit quam /+». Deinde cx ca- 
dcm arquatione lx*-{-n l x CO x* -+- »* »» * a* -f- p 4 conftat, eflc 
/*•* + » } a- majusquam /> 4 . Sedinvcntacft /+» major quamAr, 
ac per confequens / /+»» + 2/» majus quam x a:,& P x + lnnx 
+ 1 //» .v majus quam / Quarc crit / J *• + /»» a+i//»a:. 

+ » J A-majusquam /> 4 , & Armajorquam h + i nn £ xlln + ni 

quandoquidcm cubus ex / » major cft quam Z 1 / » » -f- 
1 / /» + » J , multo magis crit a: major quam p* divifum per cubum 
cx /-f-». Invcntus cit itaque terminus unus major & altcr mi- 
nor quam unaquxque radicum arquationis propofitar, five harc 
duas fivc quatuor radices babuerit Prxtcrca , quoniam invcni- 
mus, quod /+» fcmpcr major cft quam x f fiponatur *• quo- 
quc major quam »; manifeftum eft cam efle intcr duos tcrmi- 
nos /■+•»&«. Quodfiautem A-fueritarqualis velminorquam 
», quoniam cft /,v* ■+> » } * majus quam /> 4 j crit /»»* + »'* 

S 3 majus 
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majus quam p\ idcoquc x major quam ^ C g . Efgo onaqu*- 
queradicum propofitzarquationis, fiveduas, five treshabuerit, 
major crit quam minor horum duorum tcrminorum n & f^-j^ » 
at minorquam/-f-«. 

Pcr tranfpofitionem eft m m x x -f* -f- ^ 4 00 /* J — x* 9 
ideoque /major quam Similitcr eft **-t»JF*x«|»f*2) /# J — . ' 

*»w**,acidcircaxmajorquam T _. Prartcreaeft * 4 +iw»i xx 

-f-f 4 CD / — » J #, ac pcr coafequens x x majus quam ^ . Dc- 
niquc cft x 4 -\-mmx x-\-ri* x 00 /* J — ^ 4 , & confcqucntcr *>- 
majorquam^- . Quare invcnimus, unamquamque duarumra- 

dicum zquationis propofitx majorem effc quam y £ , & 

i/C. ^ , atminorem quam/. 



*Pr<?/. i.x*~—lx l —mmxx — tfix-^-ffl oo o. 

> 

. Pcr tranfpofitionem eft /* J + m m x x x ZD x*-{-p*, 
ideoque /* J + mmxx + » J x majus quam x 4 . Iamfi propo- 
fita acquatio fuerit reilis, erit *rcalis, & vel aequalis vcl major 
vcl minor quam maiima duarum m tkn. Qudd fi fucritxqua- 
lis vcl major, erit/.v J -f-w.v J -f-## J majusquam* 4 , &/•+•** 
-f- n major erit quam & magis fi fucrit .vminor quamma- 
xima duarum m 8cn. Quare / -+» m -\-n erit ncccffario major 
quara #. Pranerca m crit aut arqualis, aut major , aut minor 
qu£m n. Qudd fi fueritzqualis autmajor, & quidem x major 
quam w , erit radix aequationis propofitae inter hofce terminos 
/+« + »& *». Qudd fi , cxiftentciwarquali autmajorc quam 
», ctiam m ficzqualisvelmajor quam *j crit&/»>»»,*+0f J .* 

+ » J A? 
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-f. « J x xqualc aut majus quam Ix* -f-w mxx + n l x t ac pcr 
confcquens majus quam /> 4 ; idcoque * major quam 

/mm+C + n* ' Vn<le ^ ucrit m vcl x 4 uaIis velmajorquam », 
crit a- ncccflano majorquamminorhorumduorum tcrminorum 

f» & imm + mi + n) 5 & finFucrit majorquam ap, confimili ra- 

tionc demonftrabitur x ctiam neceffano majorem efle minore 

horum duorum tcrminorum» & , ; — £ ~ — -. Invenimus 

l n n m m n »* 

ergo unamquamque duarumradicum arquationis propofitaema- 

iorem efle minore horum terminorum m & ; — . f t 

m vel aequalis vel major fuerit quam n ; aut majorcm minore 
duorum n &c -. — ^ — - — , fi n major fit quam m ; at vcro 
fcmper minorem quira /-f- m-\-n, 

Per tranfpofitionem cft/Ar^ + wwatatx x 4 + n } x + p* , 
idcoque lx* mm xx majus quam x 4 , & Ix -f w;« majus 
quam at. Iam fi fucrit propofita aequatio rcalis , erit t\ x realis^ 
& vcl arqualis vel major vel minor quam m. Quod fi fucrit ac- 
qualis velmajor, crit lx + mx majus quam xx, cV /+»> ma- 
jorquam*; & muho magis, fifucrit x minor quammr. Ergo* 
neceflario minor erit quam /-+■/». Vndc fi fucrit Armajor quam 
m, erit inter hofcc terminos /-f-i» & m. Quod fi a: fucrit vcl 
arqualis vcl minor quam m> quandoquidem & Ix* -f- mmxx 
majuseftquam p A ; erit Imx x-\~mmxx majusquam^ 4 ; idco- 

quc x x majus quam 7^*— , & x major quam «/ . 

Quare quaslibet duarum radicum acquationis propofitae major 

crit quam minor duorum tcrminorum m & */ , w > at m1 "" 

oorquam/4-m. 
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Trof. x* + lx> + m m x x — »' x +f* oo o. 

Demonftrabitur cx tranfpofitionibus requifitis n 1 x fore majus 
quam idcoque n majorem quam*; & n*x majusquam/Ar , t 

acproindc S majus quam xx± &denique «^majusquamp 4 , 

& per confcqucns x majorcm quim t . Invenimus itaque tcr- 

minum unum majorem fingulis radicum jtquacionis propofita?, at 
vero duos alios minores. 

Trop.6. x*+lx i —mmxx—»>x+p33o. 

Pcr tranfpofitioncm eft mmxx + x 00 x* + Ix l +p\ 
ideoque mmxx + n^ x majus quam **, & mmx + »*majus 
quimx*. Iam fi fucritpropofiu aequatio realis , critArrealis, & 
vela?qualis vclmajor velminorquim n. Qu6d fifue rit afqualis 
vclmajor, erit mmx+ nnx majus qpam &-j/ mm -f*»» 
majorq uamx ; &m ult6magis, fifucritArminor quam n. Qu*" 
rcerit yfmm + nn fcmpcr major quim*, & Arcritintcrtcrmi- 
nos ^mm + nn & n , fi major cft quam ». Quod fi fucrit acqualis 
autminor quim», quoniam cft mmxx+n^x majusquim/>\ 
erit quoque mmnx + n^x majus quam f , ideoque x major 

quam ^fTT * ^ r &° °i uac ^ DCt ^ uarum radicum xquationis 

propofitac major erit quira minor horum duorum tcrminorum n 

& mm ?+# > atminorquimy'»! + 

Trof.y. x*+lx*—mmxx+n*x+j>*x>o. 

Fa&is tranfpofitionibus rcquifitis,demonftrabitur cne A?mino- 
quim m & ^ , at roajorem quim ;—&*■£• 



Trof. 
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Trop. %.x*—lx^ + mmxx—ri>x—p' 30 o. 

Pcr tranfpofitionem cft * 4 — /#* 30 »* v +/> 4 — mmx *,idco- 
que fi fucrit x 4 00 /.v*, crit .v 30 /, & /»* 00 »'*, & »^vj-{-/>« 

0Dwwxx,acproinde/» J -|-^ 4 xww^^,&.vC0 Y * 

Vndepatet,frfuerit /00 y '"'^J* -, hoccft,fihabearar//ww 
30 /»* +^ 4 ; radicem aequationis propofitae forc afq*alcm fin- 
gulisterminorumaequalium/& y ** ^J* : ac ^ c ' rco > fubfti- 

tuto inhoc cafuin aequationepropolica valoreipfius^ 4 , ncmpc 
— /» J , ipfameflc divifibilem per *■ — /. Qudd fi fuerit .v 4 
majusquam lx 3 , hoceft, .vmajorquam/,eritquoque» } x+p A 
majus quam mmxx; & fi fucrit /x^majus quam x 4 y hoc clt, 
/ major quam x, crit & mmx x majus quam »' x p 4 . Iam 
quandoquidcm arquatio propofita eft rcalis , crit x rcalis & vcl 
arqualis, vcl major, vcl minor quam p. Quod fi fucrit arqualis 
velmajor quam^, fitqucmajorquam/, quoniamtunc » J x+p 4 
quoque majus eft quam m m x x , er i t & » J x -f- p 1 .v majus quam 

«r/»Af*,& —^z— majusquamx. Ergomhoccafucrit#major 

quam /, & minor quam " . Quodfiautcm *minoriexi- 

ftente quam /, ipfafit aequalis vel major quam p , quoniam & 
tunc ri*x+p 4 minus cft quam m m xx, crit fimilitcr »' .v 4-/> J # 

minus quam mmxx, & confequenter minus quam*. 

Igitur in hoc cafu erit x minor quam /, & major quim " f 



m m 



Quare univcrfaliter apparct , arquationem propofitatn non ha- 
bere pr«ter unam radicem realcm ipfi /aequalem , cum eft 11 m m 
30V«*+/> 4 j modd quaelibet radicura , fiveunam , fivetresha- 
buerit , tucrit femper necelfarid in ter maxi mum & minimum 

triumterminorum /, , & V ***** . 

fff fft fft tft 



mirt ' r mm 
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Trop. y.x*—lx* + mmxx + h* x—p* oo o. 

Pcr tranfpofitioncm eft x 4 — Ix^zop 4 — mm xx — x , ideo- 
que fi f ucrit x 4 00 tx\ hoc cft, x 00 /, crit mmxxOD — n*x +p\ 

&perconfequens»*«>A * 00 — »* /+^ 4 ,& 00 > & 

> — . 
at 00 V r "~ . Qudd fi crgo /arqualis cft |/^~— , hoc cft, 

7fl 77% tft ft% 

li fuerit llmmZD p* — /»*j radix arquationi s propo fitar arqualis 

crit unicuiquc tcrminorum aequalium / & j/ : idcoquc G, 

in hoc cafu in arquatione propofita loco p 4 , fubftituatur cjus 
yalor, nempe llm m + ln l , apparebit ipfam dividi pofle pcr 
x — /, atque nullam aliam radiccm vcram admittcrc prarter /. 
Si vero x 4 fuerit majus quam / at*, hoc cft, x major quam /, 
crit&^ 4 majusquamiwwArA:-f-if , A:; & contra, fi fuerit / ma- 
jorquam*, eritctiam mm x x-\-'n*x majusquam^ 4 . Iamfiar- 
quatio propofita cft rcalis, critArrcalis, & vd arqualis, vel ma- 
jor, vclminorquam». Eftoigitur, quodArmajor quam/fitvcl 
arqualis vel majorquam n; quarecum& ^ 4 tuncmajus fitquam 
mmx Ar-f»»' at, critquoque^ 4 majus quam mm nx + n*x; idco- 

quc mmn , nl majus quam a?. Quare in hoc cafu erit x major 

quam/, &minor quam ^^^ w> . Quod fi x> cum major cft 

quam /, minorfueritquam», crit& ^ 4 majusquam mmxx+ 
n*x, idcoque multd majusquam mmxx + nnxx, & confc- 

qucnter m J^_ nn majus quam xx 9 & «/ - w ^. H>t major quam 

Quarc in hoc cafu x erit major quam /, & minor quam 

V m J+ nti ' Q 000 " vcro *f cum minor cft quam 4 vcl arqualis 

fuerit vcl major quam », erit « jw A-Ar-f- »' # majus quam ^ 4 , 
ideoque w w a: »at a: majus quam ^ 4 , & ATArmajus quam 

i^nr. • & * ""i 0 ' T> am V ;rdjhr» • Er s° m hoc cafu crit * 

mu\or 
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tninor quam /, & major quam «/ — £ Poftrem6, cum * 

* * ' m m~T' "* 

minorquam/, ctiam ipfaminor fitquam», critw m xx + n*x 
majus quam p\ & mmnx-\-n) x muhomajus quam/> 4 , & pcr 

confcquens x major quam ^^^ . IgiturArinhoccafu, mi- 

nor erit quim /, & major quam — — . 

Qtiaecum itafint, conftatunivcrfalitcr, aequationem propofi- 
tam nonhabere nifi unam veram radicem , quae arqualis eft ipfi /, 
quando eft llmmZDp* — /»', modounaquarqueradicum, five 
unam tantum , five trcs habucrit, fucrit lemper neceflario in- 

tcr maximum & minimum trium terminorum /, — ^ — . & 

'mmn+m » 

v — p4 — 

* mm + nn ' 

Trop. 10. x 4 — /# 3 — mmxx—tfi x~f* oo o. 

Fa&is ncccfiariis tranfpofitionibus , dcmonftrabitur, qu6d x 
major eftquam /,iw, », &p. Deindecrit quoqueper tranfpofi- 
tionem /xt + mmxx + ntx+p* ZDx 4 , & per confequens Ix* 
-\*mx* -i-nx^+px* majusquam at 4 , & l+m + »■+• p ma- 
jor quam x. Porro, quoniam eft x 4 00 / x^-^mmxx^n^x^p 4 ^ 
crit x 4 majus quam /at } +mmxx t tkxx majusquam /*-{-»*«», 

ideoque multo magis * major erit quam y U+mm & i/lm+mm. 

Similiter, cumjc 1 major fit quam /#at -4- mmx+n* , crit mul- 
to magis major quam / } -\- « 3 , /' -4- /ww + 8 1 , 8c zlmm 
+ » J , & fic dc reliquis terminis, quoslubftitucrclicctlocoAr , > 
minores quam at 3 . Sic A^majus eft quam /*+»# 4 +» 4 , quam 
i» 4 +» 4 +^ 4 , & fic de rcliquis. Practerea, quoniam *majoreft 
quam »&/>,& /a: } + »»»*** + » 3 # +p 4 ODAr 4 ,erit / a: 3 +»* m xx 
J^nnxx +p pxx majus quam A-^ideoquc Ix + m m+n n+p p 
roajusquamATAraliquaquantitate. quxquidem quantitas, etiam- 
fi fit incognita,fi appelletur t,habebitur lx + mm-\-nn-\-pp 
30 x x + ?. Quantitas autem hxc incognita t ?. neceffario mi- 
nor erit quam mm-\-n n-\-pp t alias , ablatis ex duabus partibus 
xquationis praeccdcntis, sequalibus, aut minori quantitate cx pri- 

T z ma 
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ma& majoricx fccunda, cfTet rcliqua / x autaequalis, aut major 
qiurax^. Quodforct abfurdum, quandoquidemArdemonftra- 
tacftmajor quim/. Quarehabemus hanc atquationem x *oo/* 
-\-mm-\-nn-\-pp — t.?., quae crit realis , eritque* 30 ;/+ 

y iii + mm+nn +pp. Manifeftum vero eft, <\ub<l± il+mm 
-\-nn-\-pp majus citquam 1//+ «»» + nn-\-pp — Er- 

go 1 / + y ' \tl+mm+nn+pp major erit quim * , idcoque 

Y li+m m + nn+pp multo magis major erit quam* ; itaut 

radix propofita: aequationis neceflario fit inter y '7 1 + mm & 

{1+Yitl + mm + n n+p p. 

Trop.11. rf—lxi—mtnxx+tfix—pzQo. 

Per tranfpofitionem eft * 4 — /x* — - m m x x 00 f 4 — x. Vn- 
de,fifuerit^— tx l — mmxxZDO, hoc cft, omnibusper xx 
divifis, xx — tx—mm 00 o, erit quoquc/> 4 — «^xooo. Hoc 

eft, fi fuerit xx 00 /* + mm t vclx 00 j /+ Y i^ + mm j crit & 

^ 4 00* ? .v,vel *00 |£ . Quareconftat,fifucrit Jj X^/+"/ ill+mm, 

radiccm aequationis propofitae forc xqualcm fingulis tcrmino- 

rumarqualium^ & 1/+ y \ll+mm. Quodfi fuerit* 4 ma- 

jus quam /* J + w w x x, hoc eft, * x majus quam /* + m m j erit 

^ 4 ctiam majus quam » J * , hoc eft , C majus quam x. Iam exi- 

ftcnte x x majori quara /* + 0* iw , erit #.x: 00 /* + ^ w plus alt- 
auS quantitate. Quae quidem quantitas , etiamfi fit incognita, 
11 voccturt.*,: habebitur** 00 /* + »*»» + *.*., & x qq 1/+ 
y^TT+wwT+ZT, critque *■ major quam 1 / + y^il+mm. 
Quareinhoccafucritarminorquam^ , & major quam j / + 

y \ll+mm. Quod fi fucrit x 4 mtnus quim lx* + mmxx t hoc 
eft, minusquam Ix+mm; erit&/ 4 minusquam» l x, hoc 

cft , * major quam £ . Hinc exiftcnte x x minori quam ix + mm, 

erit 
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exhxxCD Ix+mm minus aliquaquantitate. Quae fi nominetur 
habcfeitur xx 00 / x -f- mm — z.zl, hoc cft, x 00 ^/-f- 
y \ll+mm — critque x minor quam '-l+Yiil+mm. 

Ergo in hoc cafu crit x major quam^ , & minorquami/-f. 
Y \ll+mm. Quare univerfalitcr patet , radicem xquationis 
propofitac acqualem en*c ipfi C & ^I+Y ±11+ mm, quandoC 

acquaturipfi ;/-4-y^//-hww; Sin fecus, quamlibet radicum, 
fivc unam tantum , hve trcs habuerit , fempcr efle inter hofcc 

tcrminos^ & i/+ Y L J l + mm. 

Trop.n. x*+lx*+mmxx— * 3 x— • /*oo o. 

Pertranfpofitionemcft* 4 --/» 4 00 n*x—lx*—m mxx-Mco- 
quc fi fucrit x 00 />, erit quoquc * 00 / & 

# 00 — - — . Vndc conftat , filpp + mmp acquctur n J , radi- 

/p + mm 11 1 

ccm acquationis forc acqualem fingulis terminorum atqualiunfy & 

• Quod fi fuerit *< majus quara^ , hoc cft , x major 

quany , eritquoque n*x majusquam lx*+mmx x. Iam fiac- 
quatio propohtaeft realis , erit&xrealis r & vcl aequalis , ycl 
major, vcl minor quam m. Quod fi fucrit acqualis yel major quam 
m , & eadcm quantitas x etiam major fit quam p , quandoquidem 
& tuac n* * majus eft quam lx* + mmxx , cmn> x majus quam 

* *+ » » * *A lnt ^r m ma i as q« im *• Q? arc in hoc caftl 

erit * major quim f , & minor quam • Q?on' fi exiftcnte 

x majorc quarn ipfa minor fit quanuw, crit x majus quatn 
W + «x', &Jl- majus quam xx. Ergo in hoc cafucrit * 

major quam / , & minor quam */ . Quod fi verb , x minori 

cxiftcntc quam />, ipfa fit major qnam «, vel cidem acqualis , quan- 
doquidcm & tunc^xmmuscftquami* +m m xx 9 erit »>* 
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minorquarn/A-* -f-wj.v* ,hoceft, A-Armajus quam . Quare 
in hoc cafucritArminor quam^, & majorquamy^-p-. Dcrri- 

quc, ciim fuerit x minorquam^, & ipfactiam minorquam m, 
quoniam & tunc » ? x minus eft quam Ix* + mmx A*,erit » l x mi- 

nuscpimlmxx+mmxx, & Armajor quam ,-— - — . Vndc 

conftat univcrfalitcr, radicem aequationis propofit* efie aequa~ 

lcm fingulis terminorum arqualium p & ^ , cum eft Ipp -f- 

mmp arquale ipfi »*j fcd cum inacqualcs funt, efTe radicem3?- 
quationis propofitac neccflari6 inter majorem & minorem termi- 

1+ m ' Im + 



Trop.i$. xt+lxi-i-mmxx+Tt* x— p*co o. 
Fa&is ncceiTariis tranfpofitionibus,demonftrabitur A-forc mi- 
norcm quam/> , y C. ^ , Y -^- , & £ ; at vero majorcm quam 

f» + lpp + mmp + n* * 

^Prop.iA^ x*+lx* — mmxx-~n*x—p*no. 

Pcr tranfpofitioncm cft x 4 — »* x 00 w w X *-f-^ 4 — /*' j idco- 
que fi fuerit 00 »* a: , hoc cft , x 00 » , crit m m x x +p 4 00 lx J , 

hoc cft, mm ""->"f >4 33^1. QuodfifucritArmajorquam», crit& 

mmxx+p* majus quam lx* : fin minor fucrit, erit m m x x p* 
minus quam /at*. Iam, fi#major eftquam», & etiam vcl arqua- 
lis vel majorquam/> ,quandoquidem& tunc m m x x + p 4 mzjus 
cft quam Ix\ multo magis crit mmxx+ppxx majus quam lx\ 

hoceft, mm +?? majus quam a:. Ergoinhoc cafu erit * major 
quam », & minor quara . QuqJ fi * ma j or f ucr j t ^ m 

», & etiam minor quam ^ , quoniam & tunc m m x x -f- p* majus 
cft quam /at* , crit quoque mmpp+p 4 majus quam /a' 1 , hoc cft , 

A,»minor quam r m H+P , & at minor quam C. '+£. 

Quarc 
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Q uare in hoc ca fu erit x major quam n , & minor quain 
y C. ^JHU+fl. . Quodfixminorfueritquam», & velacqualis 

vel major quam p y quandoquidem & tun c m m x x -f- p 4 minus eft 
quam/.v 3 ) critquoque m m p p -j- p A m'mu$ c^uzm /at 1 , & xmajor 

quam y C. wm PP+r . Ergo in hoc cafu crit x minor quam w,& 

major quam y C. mm PP + F # Qudd vcro * minor fucrit quam 

»,& ipfaetiamminorfitquam^, quoniam & tuncw mxx-\-p 4 
minor eftquam/x*; critquoquc mmxx-^-ppxx minusquam 

lx\ & mm + ?? minus quam x. Quare in hoc cafu , erit x minor 

quam 1» , & major quam ww f ^ . Vnde univcrfaliter apparet, 
radiccra a;quationis propofitae neceffarid effe intcr maximum Sc 
minimum trium tcrminorum 1», wm ; + pp , & y^C^S, 

Trop.15. x*+lx*—mmxx + tfix—p*ZDo. 

• 

Per tranfpofitionera eft * 4 + /* J — mm xxZDp 4 — n*x ; ideo- 
quc fi fucrit x 4 -4- /*' — mmxxZD o,fcu,divifis omnibus termi- 
nisper xx t xx + lx — mm qq o; eritquoquef 4 — »**aoo, 
hoc cft,ficftx^CX5 — lx + mm, ve\x 30 — \l+V \ll+mm 
crit/> 4 0O »' Af,feu *oo £ . Vndc patct , fi C eft aequale ipfi— ;/-f. 
Y±il+mm 9 radiccm acquationis propofitas efle arqualem fin- 
gulisterminorum aequalium £ & ± l -f. |/ \ ll+ m m. Qu6d 
fifueritx 4 -4-/x } majusquim mmxx t hoceft, xAr-f-./xmajus 
quam w **,erit quoque^ 4 majus quam » } *,hoc eft,£j majus quam 

*. Ac proinde cum x x+lx majus fit quam »» w,erit * * +/* raajus 
quam «w aliqui quantitatc. Quantitas autem h*c,Iicct fit incogni- 
ta,vocetur «,,eritquc xx+lxttmm+z.z.f eu xx& — Ix+mm+zx^ 
hoc eft, x Yi ll+mm+z.z.y idcoque x roajor quam 
— i l +V\ l l + m m - Er g° in noc ca ^ u * minor erit quam ?! , & 
major quam — £ /+ y i //+ £ w . Quddfifacrit ^+Z^mi- 

nus 
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nusquat»jwa*;ir*,hoceft,* *-#-/*nwii»quam«jw, eritquo- 
quc^ 4 minos<jUAm»^,hoccft, jpmajorcjuam^ . Hinc cum 

;c*+/jrminusfa quam w**, crit* * + /x minor quam mmz\i- 
qaa quantitate. Vocetur quaotitas batc quamvisincognita tt, 
cr i tque xx + Ix + mpmm, vc\xx 00 —tx + mm — z. ?.,hoc 
eft, x 00 — { /+ * // + « — * idcoque* minor crit quam 
— ±l+Y +ll + mm. Qiiare in hoc cafu crit * major quam £ t 

& minor quam — |/+y ^U+mm. Atqueita ingcnerc pet* 
fjpicuum cft,cum £ squatur ipfi — 1 /+ Y^ll+mm, radiccm 
arquationis propofitat arqualcm cflfe fingulis terminorum xqua- 
lium£- &— \.ll+mm\ linminus, quamlibetradicum, 
fLVCunam tantum, fivetres habuerit, ncccflario aTcintcrhofcc 
tcrminos£ «r— U+YiU+mm. 

F I N I S. 
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Clariffimo, TxfiitfirHoque Ktra, 
jy. FRANCISCO i SCHOOTEN, 

IOHANNES DE WITT 

» 

S. P. D. 

Inearum reftarutn, angulorum- 

Jue, quos comprehendunt t ut 
gurarum rettilinearum , qu* 
inde nafcuntur , nec non Circu- 
lorum naturam veram atque in- 
trinficam ^proprietatefquepra- 
cipuas, meo quidem judicio y fatis perjpicue tradi- 
derunt Antiqui^ ac quopaBo ex iifdem traditis , 
imb ex paucis principalioribus eorundem 
principm , qualibet Problemata Plana, acgene- 
raliter quacunque in linearum reBarum , angu- 
lorum.pgurarumaue reftilinearum, nec non Cir- 
culorum contemplatione & cognitiorte dejidera- 
ri queunt , refohantur atque eruantur, univer- 
fali quadam via &* Methodo Analjtica , per 
jEquationum inventionem, harumque refolutio- 
nem.pleniusplaniufque d Recentiorihus ofienfum 
efi ; Adeb ut vel unico Circulo dato, utut exiguo 
aut ingenti, quacunque Problemata Plana per 
fola* lineas rettas unufquifque,in dtftis Antiquo- 
rnm Recentiorumque Geometrarum fraceptk 
mediocriter verfatus ^faciWtme refohat ; acpro- 

V i inde 




inde de iifdcm 'velflura *vel alio modo frofojita 
ac demonftrata quxdam dejiderare , fafer- 
macttum & tneftum femfer exiftimavi. At ve- 
rb cum caterarum linearttm cttrvarum Elemen- 
ta.frout a l/etcribus tradita atque a Reccntiori- 
bus explicata fttnt^diligentius conjideraffem^ori- 
ginem earum efoltdo peti atqtte inde iffasin pla- 
num transferri naturali ordtni , qui in Mathe- 
maticis quam maxime obfcrvandus eft , omnino 
contrarium duxi j quemadmodum demon- 
flrationes iniifdem Elementis frofojitas, mttltis 
in locis eadem de caufa Qf frofter varias ratio- 
mtm comfojitiones , qttibusfefe innituntttr , fnb- 
obfcttras, ac longa Propojittonum fcrie Le&ori- 
bus t<edto memoriaque onm effe judicavi.Atque 
ea quidem contemplatione excitatus jampridem , 
dum ftndiis humanioribus Liberaltumque Ar- 
tium doclrina incttmbere mihi otium erat , anim- 
adverti , non eas folum , quas vulgb Coni le- 
ftiones appeUarunt , fed omnes omnino cur- 
*vas lineas , cttjufcunque Jintgeneris , multifltci- 
terquidem ex varia corforum drverfimode com- 
fofitorum attt f^uratorttm fe&ione gtgni , at ve- 
rb farnndem Jingnlas infnitis quoque modis in 
planogenerari, ipfarum atttem naturam Qppro- 
frietates ex ea ^eneratione multb facilius quam 
ex corforum fe&ione deduci, ac firmiter mihiper- 
fuafumbabeo, nullam aliam ejfe caufam, quod 

linea- 
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linearum curvarum fecundi generis ulteriorum- 

que graduum ortus , natura , proprietas ,atque 
cffentia, cumexatlafpecierum enumerattone , d 
nemiue antehac expltcata ac demonftrata fint , 
quam qubdtam in traclatione ortusQ^ genera- 
tionis , quam tn dcmonjlratione ejfenti.e acpro- 
prietatum Itnearum curvarum primi generis d 
naturali QFfimpliciffima via deflexum ftt , ut- 
pote cum earundem coutemplatio ,pront inplano 
fimpliciffime quidem diverfimodc generan- 
tur^ intelleclum tS 9 imaginattonem ad genefin 
linearum cwvarum fecuudigeneris quaji fponte 
ducat. Cumque eorum qua antehac , dumper 
otium licuit, eo fpeclantia meditatns fumju nunc 
amiciffiime Schootcni , copiam tibi fieri defideres y 
en , quantnm in me efi , defiderio tuo fattsfacio , 
qutfque de eodem argumeuto a me quondam con- 
firipta ac penein ordinem redatla twveni , jam 
tibi mitto , tuique omnino juris facio , catera au- 
tem , qua fparfim tantum annotatafunt y fi modb 
granjtora tdferent negotia , recolligam , debito- 
que ordine conjungam; recollecla y atque ordinata 
fuo quoque temfore tibi mtjfurm , rale. Hag& 
Com. viii Otlobr. Anni m. dc. lviii. 
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JOHANNIS DE WITT 

ELEMENTA. 

CVRVARVM 

L I N E A R V M. 

£ / B E R f R I MV S. 

C a » n t I. 
DEFINITIONES PRIM.fi. 

* 

L 

I per rec"tam Uneamimmotamaltera 
recta certo fui pun&ofibilemperpa- 
rallela movcatur aut incedat , eodem- 
que illo motu anguli cujuldam rec"tili- 
nei , circa punctum Hxum (quod idem 
fit cum ejus vertice) circulariter mo- 
bilis , crus umim lemper per pracdi- 
ftum mobik punclum tranfiens lecumducat, atqueita 
fimul cruris alterius, & di&x iincx incedentis interfe- 
c"tionc curva defcribatur linea ; rec"ta , qux, utl predictum 
eft, fibi femper parallela movetur autincedit, Deferi- 
^«/dicetur. 

II. 

Akeraver6re£a, immota mancns , Direffrix voca* 
bitur. 

III. 

Prxduftus autem angulus re&ilineus , atque is qui ei 
cft deinceps , Angulorum mobiUum nomine venient. 

IV. 
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- IV. 

At qupsdefcribens ad direcfricem efficit, Anguliad 
Direclricem dicentur. 

V. 

Punftum fixum , circa quod angulus mobilti circulari- 
tcrmovetur, Totus nuncupabitur. 

VI. 

Eaautem defcribentist)ix% , quxintcrPolum&.dire- 
cJricem intercipitur , lntervallum nominabitur. 

VII. 

Crus anguli mobilis, quoddsfcribens fecum ducit,Cr us 
Tatiens. 

VIII. 

Alterum vero crus , quod a drfcrihente fecatur , Crtu 
Efficiens , & per anguli verticem produc~him,Z,//M7z Effi- 
ciens appellabitur. 

IX. 

Cum deJcribens^ct^PolnmtranQt , ac proinde & cum 
crure pattente coincidit , efle tam defcrtbentem quam 
crtts fatiens , ut & lineam efficientem totumque angulum 
mobilem in ftattone prtma conftitutum diccmus ; ac quo- 
ries de iis fimpliciter fermo erit in tali ipfas pofitione con- 
fiderabimus, 

X. 

Quamlibetcurvam , intcrfcclione, uti pradic*tum eft, 
in plano genitam , dcfcriptam dicemus , efficiente atque 
intervaltoiconh&crztis , ut exhibentur ac fibi invicem 
junguntur in ftatione frima ; adeb ut efficiens cum inter* 
vallo , quod tam cum ipfa defcrtbente quam cum crure 
fatiente in eadem ftatione co'incidit , angulummobilem 
utrinque conftituat. 

Ut 
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Vtinappofitisfiguris, fircctaHG (ibifemperparallclaccrto 
fuipun&o, putaH, movcriconcipiaturper immotam EF, co- 
dcmque illo motu fccum ducerc crus B H anguli HBG, circu- 
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laritcr mobilis circa pun&um B ; ita ut idem crus B H femper 
tranfeat per pratdi&um ipfius H G punctum H , firnulque alte- 
rius cruris BG acdifl* linc* HG interfcaione Gdcicribatur 
curvalineaBG: erunt 
H G defcrtbent.\ 
E F dsreftruc. 

H B G , P anguU mobtlet. 

FH<j,EHG akfguU ad dtretlricem. 

B Tolus. 

B D intervalUtm. 

B H crus patien*. 

B<5 crus efficiensl 

YQlmeaeffictent. 

VKdefcrtlentmftatoneprimdy five^rikif/fimpliciter. 

D B C, D B A angnkmoinles tn ftatione prtma. 

A C effictentin flatione prima, five efficiens fimplicitcr. 

Curvam B G , efficiente A C , fntervaUo vero B D dcfcriptam di- 

cemus ; Et ap parec, cum effictens P G eft in ftationc A C , cruspa- 

ttens B H coincidere cum mtatvalloB D;ac defcribentem H G tunc 

efle in ftationc D K , atque per efficientem & tntervaUum conft itui 

utrinque angulot mobiles D B C , D B A. 

TheoremaI. 
Tropofitio i. 

Qualibet efficiente, & quocunque intervaUo, fi anquli 
mebiles squales fint iis,qui ad direclricem funt ab eacfem 
parte, curva defcripta, hocipfi proprium erit , utquac- 
vis recla a quolibet curvae pun&o ad defiribentemeffi- 
cienti aequidiftans applicata poflit re&angulum , fub /»- 
tervalh atqueea defiribentis parte, quaeinter Tolum 
&applicatamintercipitur, contentum. ' 

Sit efficiente A B C , tntervalto B D , & direitriceE F defcripta 
curva B G ; ita ut angnUts mobtUs D B A fit zqualis angulo EDB 
ad diretlricem , fitque a pun&o G in curva utcunque afiumpto ad 
defcrtbentem DBK applicata re&a GK efficienti A C parallela: 
dico quadratum applicatat G K rectangulo D B K arqualc eflc. 

Con« 
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» pa Cor. q U j aa dtrcttrtccm eft rcctus fit, uti in prima figura , crit * ut H I 
y^f 1 ad IB, italBadlG, idcft 1 , utDB adGK, ita GKadBK. 
* p t T 5 4 ac proindc 1 cjuadratum rc&jc G K re&angulo D B K acquak 

fnmi. er i t . 

tJJ 17 At vcrofi obliquusfuerit uterquc angulorum A B D , EDB, 
' rX/ '' uti in cxtcris figuris , fccabunt fele effictens & dtretlrtx productae 
ad eas partcs, ubi angulus mobihs> isquc qui ad dtretlrtcem eft, acu- 
4p<r 19 ticrunt. fit icaqueipfaruminterfe&ioin Lpuncto. Quoniam igi- 
pwu. tur t am anguliLBD, LDB, cx conftru&ionc, quam LIH, 
J tf. 6 L H I , proptcr parallelas D B , H I , arquales funt 4 ; crunt quo- 
Cincafu que * tam lincae L D , L B , quam L H , L I ; ac proindc & com- 
fig II 8c pofitx* vel rcfidux * D H , B I arqualcs. Cura autcm , an- 
fimili- g U li s D B I , H B G iifdcm , fivc aequalibus cxiftcntibus ,addito \ 
tfo ca- vc ^ *bl» to 4 communi angulo H B I , angulus D B H angulo 
fib. fig. I &G , id cft 6 y B G K , fiat xqualis , atque angulus BDH « 
1 11 & conftruftionc angulo D B I , id eft 7 , B K G , fit aequalis : crunt 8 
fiL'£* fnangula B D H , G KBaequiangula, critque proinde °, utBD 
K5. ad D H fivc B I , hoc cft '° , ad G K , ita cadem G K ad K B. 
c in cafu quare , utfupra ' ' , quadratum applicatat G K rcctangulo D B 
fim* 1 & xc \^ c erit - Qi 100 c ^ propofitum. 

rfin cafib. fig. 1 1 1 & I V, aut fimilibus. 6 fer tfftimi. ? pcr 19 frimi. « />rr 3 1 primi. 
9 p c r 4 jexli. • 0 prr 3 4 frimi. " prr 1 7 jfxtf. 

. Conflat itaque , curvam interfeftione , uti praedi&um 
eft , defcriptam , eam ipfam efle , quac Vetcribus Para- 
bola ; Tolumque idem pun&um quod vertex ; lineam au- 
tem deftcribenteminftationeprima eandemquaediame- 
ter, aut fi anguli mobiles rettifuerint , quzaxis; inter- 
vallum vero idem quod latus rettum five recentioribus 
Paramctcr ad eandem diametrum eundemve axem per- 
tinens; ztc^cjficienti parallelas, eas , quae ordinatim 
ad diameto^ vcl axem applicatac diccbantur; quare & 
eadem nomina retinento. 

Qorollarium L 

Cum defcribentis ejficientisque intcrfc&iaquibufcunque ftationi- 
bus in uno tantumpun&o hatjnMmfeftumeft^yfri^rwtow in qua- 

cunquc 
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cunque ftationc, id 

eft , re&as omnes 
diametro arquidiftan- 
tcs , in uno tantum 
pun&o Parabolx oc- 
currcre. 

Corollarium z. 

Cumquccontinuo 
defcrtbentts a Po/o re- 
ccflii major ma/or- 
quc fcmpcr fiat an- 
gulus,quem<77//<r$"- 
ctens conftituit ad //- 
ne*m efficientem in 
ftattone prima, vcluti 
G B I , manifeftum 
cft , quamlibct rc- 
c"tam a Polo ad quod- 
libet curvarpundum 
duttam,ut, ex. gr., 
BG , totam intra Pa- 
rabolam, produdam 
autcm, utiadR, cx- 
tra Parabolam ca- 
dcre. ' 



Corollarium 3. 

Conftat pra?tcrea 
angulum G B K in- 
defi nitc quidem di- 
minui, omnique pro- 
io\ pofito angulo re&i- 
\ J». linco minorem reddi 
poffc; fedfrw/tamen 

irflfriVw/BGnunquam cum</</cW^w^BKcoincidere, multo mi- 
nus ipfam tranfirc: ad hoc cnim nece(fum forct, ut crm vttuem 

X 3 BH 
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« pn 1$ BH direSlrici E F foret parallclum ' , aut certcut caderet infra 
f r,n "' cam , quae a Polo dsretlnci arqu idiftans du&a eflct , quod planc im- 
poilibxle cft , cum dtteSrkem fcmpcr fccct. 

Corollarium 4. 

I Jeoquc apparct , rectas omncs , quar Parabolar axem vel dia- 
mctrum fecant , produftas tandcm Parabolar occurrcrc. Sccct 
cnim rccta K X diamctrum B K M , ac crus efficiens B G , in ca fta- 
tionc conftitutum , ut K B G angulus minor fit dato angulo 
ijuxu MKX *, pcrParabolam tranfcatm pundoG. Quoniam igitur 
Coj-pr*- rectaKX cruri BG occurrit, auteidcmoccurrctintcr B&G, 
'xperCo- ^ 110 ca ^ u 'P^ a P r °duftaetiam curvae B G occurfura cft ',aut cidcra 
rol.ihu- in ipfo G pun&o occurret, quocafti & fimul Parabolanbidcm 
jus. occurrct, autdcniquc ipli BG occurret adpartes Gproductar, 
4 paCor. <\u° utiquc cafu prius Parabola: occurrct 4 . 

xhujus. 

Corollarium 

Minifcftum quoqueeft, applicatas omnes, utrinquc Parabola 
terminatas, ab axe aut diametro bifariam dividi. Vt, fidu&afic 
* per 1 applicata N MO, quoniam 9 tam quadratum N M quamqua- 
hujus. dratum M O arquale eft rcdangulo D B M : crunt quoque eadera 
quadrau inter fe xqualia, ac proinde Sc rc&je N M, M O acqualcs. 

Corollarium 6. 

Patet-quoquc prxcedentis convcrfum, ncmpe nonpoflealias 
rectas praeter cas, quac efficientt arquidiftant, in Parabola ab axe fi- 
ve diamctro bifariam lecari. SicnimO Q^, quaenon fitaequidt- 
ftans ipri A C, ab axc five diametro B P bihriam dividcrctur in P, 
du&a O N efficienti A C parallcla , quarque proindc ab codem 
« per Co- axe five diametro bifariam quoque fecabitur in M 6 , forct O P ad 
t&pr* PQ^ utOMad MN: idcoque * dufta re£ta pcr N & Q eflet 
» tfeTx diara « ro parallela , ac Parabolae occurrerct in duobus pun&is N 
jcxu. & Q quod ficri non potcft 8 . 

cmoii Itaque non folum applicata? omnes a diametro bifa- 
hujus. riam dividuntur , fed & quae a diametro bifecantur ad 

ean- 
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eandem ordinatim applicarz funt: & C\ diameter re- 
elam quamlibet in Parabola du&am bifariam dividat 
omnes quoqueipfixquidiftantes bifariam fecabit. 

Corollarium 7. 

Ex dcmonftratis 
quoque facilc colli- 
eitur, applicatarum 
quadrau ,d k invi- 
ccmefle, ficut ad fc 
invkem funt diamc- 
tri portioncs inter 
verticem & applica- 
tas interceptae. Vt.fi 
applicatx unt G K, 
N M , errt ' qua- ' P" 
dratum reaa: G K ^ 1 ' 
ad cjuadratum ipfius 
N M , ut reftangu- 
lum D B K ad rc- 
dangulum D B M , 
id cftS utBK adj^T 
BM. ' nu ' 





QoroUarium 8. 

£x i[ 
fcriptione 

ftum ^effcientem in 
fiatione prtma , ideft, 
rc&am , quae per Po- 
lum five verticem ap- 

Slicatis arquidiftans 
ucitur . ibidcm Pa— 
rabolam ncc in a- 
lio prxterea punfto 
contingere , muh6 
& minus candem feca- 

re. 
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rc. Sumpto cnim in curva praetcr Polum B pun&o utcunque, vclu- 
ti G, fi crtts ejjictens cidem applicctur, uti in pofitione B G, confti- 
tucturab iplo & effictente angulus,utG B C:atqucadc6 pun&um 
G, utcunque fumptum, id cft, tota Parabola, practer Polum B , in- 
fra ejfictentem A B C cadct. . 

Corollarium 9. 

Conftat quoquecx antedi&is, non poflc aliamrc&ampractcr 
eff.cientem Parabolam in Polo fcu vcrtice contingcrc. Quoniam 
cnim aliaquaevis rcctapcr Bducla, cx.gr., PR, angulumcon- 
ftituit cum effctente A C, ut R B C,(i a Polo ad dtrcttrtcem ducatur 
rcfta B H , lta ut cidcm angulo R B C xqualis fit angulus DBH, 
acpcr punclumHagaturrcctadiametro parallela, ut HG: crit 
ca ipfa dcfcrtbens , & H B R angulus mobtlts, utpote arqualis angulo 
mobtlt DBC; B R vcro crus efficicns: ac proindc iplarum H G, 
B R intcrfcctio G in Parabola. Quarc cum rc&a P R non in 
pun&o B folummodo , fed & in puncto G Parabolar occurrat , ac 

j fcrCo- tota BG rc<5h } intra curvam cadat , non contingct rc&a PR 

ril. 1 hu. Parabolam , fed eandcm fccabit. 

jus. 

Iraque omnes reftse in Parabola du&x , quac contin- 
genti in verticc sequidiftant , ordinatim ad diametrum 
applicantur five ab eadem diametro bifariam dividun- 
tur; & contra, quae cuilibet re&ae , a diamctro bifariam 
dtvifae, per verticem a:quidiftans ducitur, Parabolam 
invcrxice contingir. 

Corollarlum 10. 

Ex di&isquoquc obvium cft, quopacto datapofitionePara- 
bola,* diamctro , cjusque vcrticc , & latcre recto , ncc non angulo, 
qucm ordinatim applicata: faciunt ad eandem diamctrum, ipfa 
Parabola in plano dcfcribatur.Si cnim dcfcribcnda: Parabola? dia- 
mctcr fit BK , vcrtcx B , latus rc&um ad candcm diamctrum 
pcrtincns B D , (quod quidcm ipfi diamctro in dircclum fit poli- 
tum , ) atque angulus qucm faciunt ad diclam diametrum ordina- 
tim applicata? ABKvclC BK: oportct, duda pcr D. lateris rc&i 

tcrmi- 
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tcrminum refta E D F in angulo EDBipfiABD £quaIi,<$W*»- 
te A C, &r tntcrvallo B D, ad direttncem E F curvam dcfcribere, ut 
N BG: critcjuchaccipfa,qujedcfcribcndaproponiturParabola. 
?W///. Y Theo, 
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Theorema II. 

Tropqfitio i. 

Si per aflumptum utcunquc in Parabola pun&um re- 
&a ducatur , axi diametrove parallela, erit quoquc a£ 
fumptum punclumParabolarvertcx* ductaque parallela 
itidem diamcter. 

SitParabolaquaclibctH A M, cujusaxis diamcterve AB, 8c 
latus rc&um ad eandem pertinens A C ; fitque pcr pun&um M, 
incurvautcunqucaflumptum , ducla rc&a M O , axi livc diamc- 
tro AB parallela: dico aflumptum quoque punctum M verti- 
ccm , dictamquc M O diamctrum cflc ; tmo fi ducla , pcr M re&a 
S V , itaut ab axc fivc diametro A B cxtra Parabolam abfcindac 
portioncm A I arqualem A B , quac intcr verticcm A & applica- 
tam MB intercipitur; produ&aque O M ad K, ita ut dt MK 
ipfis A B vcl A I & l M tcrtia proportionalis , effictente S V , inter- 
vallo vcro MK Parabola deicribatur : dico>hanc cum expofita 
Parabola H A M eandem fore , ita ut altera altcri pcr omnia con- 
gruat , ac proinde non folum M O diametrum * atquc M vcrti- 
• ccm forc, ied Sc M K latus rcttum effc ad dictajn diametrum M O 
pertincns , Sc S V Patabolamin verticc M contingcrc, omncsquc 
ipli parallclas in Parabola ductas ab M O bifariam di vidi , atque 
ad hanc ipfam M O ordinatim applicari. 

Sit e.iim in expofita Parabola H A M affumptum practerea 
aliud quodpiam pun6bm,ex.gr. , H ; fitque ab codcm duc"h H G 
ad axcm five diamctrum A B ordinatim applicata, ncc non H O 
ip(i S Varquidiftans, quarumprior, fi opus fucrit produ&a, rc&ae 
K O occurrat in £ ; poftcr ior vero , itidcm producta , ubi opus 
fucrit, pracdufhim axcm five diametrum AB fecctinD. Etap- 
■ « * paret ', fiquadratumre&e HO arqualcfit rectmgulo KMO, 
*!/"'• Parabolam , qua? efficiente S V , intervallo vero M K defcribctur, 
perpunc"him quoquc H tranfituram. EfTe autcm quadratumre- 
ctr HO aequale reftangulo KMO multifariam idquidem, &, 
mcofaltemjudicio, brcviter fimpliciterquc fatisin eumqui fe- 
jpffi quiturmodumdemonftratur. 

te>r, cr Quoniam eft * ut C A ad M B, ita M B ad B A , crit , dupli- 
,7 ^' catis 
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t catis confcquentibus, ut C A adduplam MB fcuadG E bis, ita 

pnmi.c? M B ad B I , hoc cft 1 , ita H G ad G D : ac proindc 4 contcntum 
4 fexii. fub mcdiis,ncmpc rc^tangulum H G E bis , arquale contento fub 
*peri6 cxtremis, nimirumrcclangulo fub CA&GD. Vndccum bi- 
f£ , na quadrata rcdarum H G & B M fcu G E arqualia fint « binis 
hujus. reaangulis C A G & C A B fcu C A I , id cft 6 , rcaangulo fub 
6 ?<* } C A & I G : cruntquoquc,additis 'dcmptifvc * utrinqucaequa- 
a tacahi ^ Dus ' rnm ' rum rcclangulo H G E bis ab una , ac rcdangulo fub 
fig. ISc C A & G D ab alccrapartc 7 , compofita 4 vcl rcfidua * , ncmpc 
iimili- qiudratum E H ac rcctangulum fub C A & I D feu M O arqua- 

b ». 5 - P lia « . 
tincaiu 

fig.llficll lacfimilibus. 7 «juippe per fupra demonffratareBangulum HGE bis tauale e/lre- 
Hangule fub C A G D. < in cafu cnim fig. I , fi ab una partead bina quadrata re&arum 
HG 8c GE adthtur rcchngulum HG Ebis, compofitum fit EHquadratum, pcr 4fc- 
cundi ; ac fi ab altcra parte ad rcttangulum fub C A & I G addatur re&angulum fub C A 
& G D, fit, pcr I fccundi , re&angulum fub C A 8c l D feu M O. Eodem modo , fi in cafi- 
busfig 1 1 & IIIabunaparteabinisquadratisredhrumHG 8c GEauferatur re&angu- 
lum H G £ bis, rciiduum erir, pcr 7 fecundi,E H quadratum ; ac fi ab altera parte a re£tan- 
gulofubC A&IG auferatur re&angulum fub CAScGDrefiduumcrit, pcr 1 fccundi, 
rcctangulum fub C A 8c I D feu M O. 

Ideoque cum fit ut B M quadratum ad M I quadratum , fivc ut 
*pn 1 CABrcd.tngulum 8 adrc*5tangulumfubKM& AB»,hoceft'°, 
hujus, &mCA ad KM, fcu, aflumpucommunialtitudineM O , utprae- 
2Z ? °' diaumreaangulumfub CA & M O adKMO redangulum, 
9)^17 111 " EH quadratum ad H O quadratum; fitque rcdangulum 
fcxti.v fub C A & MO, utjam oftcnfum cft, arqualc quadrato £ H: 

QTit 4 U0C 1 UC w r c& an gulum K M O quadrato H O arquale. 
•opcr 1 Vndc cum punaum H , ubicunque id in cxpolita Parabola 
fcxti. A H afTumptum fucrit, femperquoqucfitinParabola,quar cffi- 
' ' / fr 4 cicntc S V , tntcrvalh vcrd M K defcribitur : fcquitur aheram alte- 
^,, 21 riper omnia congrucrc, idcoquehanc cumilla eandem eflcj ita 
uper 14 utconftetveritascorum, quae proponcbantur. 

Corollarium i. 

• 

Exantediaismanifcftum eft, qu6d , dudisin Parabola bmis 
quibuflibet reaisfibi invicem aiquidiftantibus , quae utramque 
bifariam dividit rc^a linca illius diamcter cxiftat. Quippe quae 
pcrmediumarquidiftantiumuniusdiarncter ducetur, fivcnarc fit 
ipfa diameter ex gencrationc, fivccidcm parallcla, pcrmedium 

quo- 
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i pcr con quoquc altcrius arquidiftantium tranfibit • . Atque ita apparct^ 
dufioiem q UO p a( fto datsc cujuflibct Parabolx diametrum fimulquc ordiua- 
faSl' 1 timadcandemapplicatasinvcnircliccat. 

t • 

Corollarium %. 

Patctquc porro , quaflibet rcdbtsParaboIam ubivis contingen- 
tcs, atqucordinatim apun&o contactusad diamctrum applica- 
tas, arquaks utrinquc a vertice diamctri portioncs abfcindcre; 
& , vicc versa a terminis applicatarura pcr diamctrum du&as, ita • 
ut arquales utrinquc a verticc diamciriportioncs duftae applica- 
taequc abfcindant, Parabolamindic^stenmniscontingerc. Re- 
ftam cnim S V , cx eo quod acqoales fint A I , A B , Parabolam in 
j mthu- pun&o M utcunquc aflumpto cotitingerc, nunc * dcmonftra- 
j*** tum ; at nec aliam reftam in purtdo M Parabolam contingcre 
clui P 0, ' c > ^pcrius 1 oftenfum cft. 

Corollarium 3. 



hujut. 



Atquc hinc non difficulter colligitur, quo pafto a quolibet 
pun&o , non intra Parabolam dato , rc<5ta ducatur, qua; Parabo- 
4 1 lam contingat. Inventis enim 4 diamctro quacunque & rec~tis, 
Coro/. t quae adillam ordinatim applicantur, ftin ejufdcm diametriter- 
i " J Z s mm0 llt a ' atum pun& um » notum nunc cft * re&am pcr idcm pun- 
er"co- ftum duclam, atqucordinatimapplicatisarquidiftantem, Para- 
rol. 1 hu- bolam ibidcm contingcre. A t fi alibi in curva lit pun£tum datum, 
J UI - vcluti M , fttquc inventa diameter A D : oportet, du&a ex M re- 
cla M B ipft A D applicata , fumptaque A 1 ipft A B arquali , ducc- 
rc rcctam pcr I & M. Sinautcmcxtracurvamdctur indiametro 
producta, vcluti I : oportct, faclaA B ipfi A I acquali , atquc B M 
ordinatim ad A D applicata, quar Parabolae occurrat in M, ducere 
rurfus re&ampcr I&M. Atvcrofinequc incurvancqucindia- 
mctro producta dctur, ut, ft inventadiametcrfitM O, datumque 
pttnftum I : oportet, ductal D diametroM O parallela, quaePa- 
rabolam fccctin A , fumptaquc A B ipfi A I aequali, atqucexB 
du&a B M ordinatimad AD applicata, nimirum, quatacquidi- 
6 y„ r ftans fitcontingentiin A, Parabolaequcoccurratin M, ducerc 
huius, itcrum rcftim pcr I &: M. quippcconftat ex antedic"tis 6 , ipfam 
tvT 1 ^ omni Ca ^ u ParaD0 ^ im contingcrc in pun&o M. 

Co- 
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# 

Corollarium .4. 

Conftat praeterca, affumptae cujuflibet diametriparametrum 
cflc tcrtiam proportionalcm duabus reclis, quarum unaeft vel 
axis vel datar diamctri portio, intcrccptaintcr cjufdem vcrticem 
& cam , quae Parabolam in affumptac diametri tcrmino contingit, 
altcra vcro ca praedi&x contingcntis pars, quar intcr datam 8c 
» in 1 allumptam diamctrum intcrjacct. Demonftratum enim cft • , 
hujus. rcc "tam M K , exeoquodipfis A 1 , 1 M tcrtiafitproportionalis, 
aflumptx utcunquc diaractri MO paramctrumcfic. 

Corollarium <. 

JLx dcmonftratis quoquc non difficultcr colligitur , quo pacto^ 
dau pofitionc qualibctP.irabola: diamctro, cjusquc vcrticc, & 
latcrc rccto , ncc nonangulo, quemfaciuntordinatimaddi&am 
diamctru/napplicatae, ahacjufdcm Parabolae diarrictcr, quacum 
apphcatae alium qucmlibct angulum conftituant, acipfiusver- 
tcx , & latus rc<Stum invcniantur. Si cnim data pofitionc diame- 
tro M O , vcrticc M , & latcrc rcfto M K , anguloquc SMK vcl 
V M K , qucm anplicata? faciunt ad di&am diametrum M O , 
aliam cjufde>n Parabolae diametrum invcnire oporteat, quacum 
applicatae angulum conftituant aequalcm dato cuihbct angulo 
A B M : ducatur a termino K adS V rcda KPin angulo K P V 
ipfi dato A BMaequali, divisaque P M bifariam in I ducatur per 
I rcfh I B ipfi MO aequidiftans. Dcinde ab M adcandcm I B 
applicctur re&a M B in angulo M B I dato angulo a?quali, divisa- 
quc B I bifiriam in A , crit qtiaefita diamctcr A B, vcrtcx pundum 
A , cjusquc parametcr A C, rccla ncmpc, quae ipfis A B , B M ter- 
a f<T 1 tia proportionalis exiftit. Eft enim 1 pun&um M in Parabola, 
3 t-rr 1 7 ^ U3t e $ ctente ipfi B M parallela ac intervallo A C dcfcr ibitur,quan- 
yj-x,,. doquidcm quadratum applicatae BM cx conftrudionc J rec~tan- 
gulo C A B cftarqualc. Dcinde quoniam fimilia funt triangula 
B I M & P M K,ob xqualcs angulos ad B 8c P(cx conftruaionc), 
tg£* atquead I & M 4 (ob parallclas A D , M O ) erit « ut B I ad I M, 
ipcr 4 m p M ad M K. cV , fumptis antcccdentium dimidiis , ut A I ad 
jerti. I M, ita I M ad M K. Quare fccundum ea qua? fupcrius 6 demon- 
ftratafunt , Parabolae diamctris A B , M O , ac paramctris A C, 

MK, 
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M K , in di&is angulis defcriptz omnino ezdem erunt. Sunt ao- 
tcm & anguli , quos faciunt M Baliaequc ad diametrum ADap- ' 
pli^atar, ex conftrudtione, dato angulo A B Marqualcs. Quocirca 
efte&um cft , quod quxrebatur. Qudd fi vcrd datus angulus 
ABM rc&us fuerit, ipfe axis crit, invcnta A D. 

yf' ... , 

Etiamfi curva , qualibet effictente , & quocunque in- 
/eTw//0dcfcripta,fi anguli mobiles inasquales fint iis, qui 
nddiretfricimfunt abeadcmparte, caipfa fit, cuipoft 
Circulum & Parabolam intcr curvasprimi generispri- 
mum locum tribuam , utpote quam fcquenti foecie 
quodammodo fimpliciorem judiccm ; cujusque pro- 
pterea ortum , naturam , & proprietatcs nunc expo- 
fiturus eidem defcribendi imthodo infiftere , prxmilfif- 
que in principio definitjonibus inhaererc poflem ; cum 
tamcn ea ipfias proprietas , quamprimam ac maximc 
univcrfalem exiftimo , & e qua cacteras facillimc dc- 
duco , ex aliis gencrationum ipeciebus diftinclius ap- 
pareat atquc cxpcditius demonftretur , quod in Ma- 
thematicis , & prsccipuc in Elcmcntorum explicationc 
non parvi faciendum puto , eam felegi , quz a jam di- 
eta quam midimum defleclat , qua;que fimiliter anguli 
reclilinei reetaeque lineac motu & interfc<ftione pcrfi- 
citur ; at in qua dicti anguli motus non circularis ied 
reclus , ac contra diclae lineae non rectus fed circularis 
eft, utex definitionibus ineum fincmadaptatis, &fe- 
quenti Capire propofi tis , magis elucefcet. 

C A P V T II. 

DEFINITIONES SECVNDiE. 

C I recla Iinea circa punftum fixum circulariter mo- 
0 ta angulum quendam re&ilincum , altero fui crure 

immo- 
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immotse rc&x linex applicatum , pcr eandem immo- 
tam lineam promoveat, &fecumducat, ita ut prxdt- 
da recla circularitcr mota femper per idcm applicati 
cruris punclum tranfeat , fimulque altcrius cruris ac 
cjufdem linex motx interfeftionc curva dcfcribatur, 
appellabitur hxc ipfa circularitcr mota linea defcribehs. 

II. 

Altera ycro immota manensZ>/> 'eflricis nomen reti- 
ncbit. 

III. 

Prxdictus autem angulus rec^tilineus , isquequieieft 
dcinceps, fimiliter fehfc Angulorummobilium nomine 
venient. 

IV. .. 

Sicuti & punclum fixum , circa quod defcribens cir- 
cularitcr movetur , Tolus nuncupabitur. 

V. 

Rurfusque crus anguli mobilis, qubd a defcribente per 
direclrictm promovetur , Crus fatiens. 

VI. 

Alterum autem crus , quod adefcribente lecatur, 
Crusefficiens y &peranguli verticem productum Linea 
efficiens appellabitur. 

VII. 

• 

Cum defcribens efficienti parallela cft ac proinde nulla 
ipfarum intcrfeftio exiftit , tam efficientem quam defcri- 
bentem in ftatione frima conftitutas dicemus ; ac quo- 
ties de iis iimpliciter fermo erit, in fali ipfas ftatwne con- 
fidcrabimus. 

Z a VIII. 
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VIII. 

Intervallumautcm hic nominabimus tameam Cruris 
fattentis partem, quarinter anguli mobilis vcrticcm& 
defcribentem interjacet, quameam defcribentis ponio- 
nem , quae intcr Tolum & directriccm intercipitur. 

Vt in appofita figura, firetta AB C ' circa A punclum cir- 
cularitcr movcn concipiacur , motuquc fuo promovcrc & fccum 
a quce duccrc angulum B E C 4 ; ita ut crus E B fcmpcr applicatum ma- 
quldcm ncat immotx rcctac lincx KL, ac prardi&a AB C mobilisfcm- 
ABC utpertranfcatpcridcm punftumcrurisE B, cx. gr., pcrB, fimul- 
gc angu- ciucaltcriuscruris EC & dicta: lineae A B C intcrfcctionc Cdc- 
lus IJ E C fcnbatur curva linca c C , fitcjuc du&a A D cruri E C parallcla : 
in figura jpp jrct f q UO niagis rcfti A B C ad ipfam A D accedit , co mino- 
diftinrtis rcm ^ ,cr ' angulum E C B. ac tandem cura ipfa A B C pcrvcnit ad 
ftitioni- A D, ita ut cum ipfa coincidat , eundcm angulum E C B tunc pc- 
bus cxhi- n j tus CV anefccrc : cum A D,ac proindc & di&a A B C,ftationc il- 
bcntur ' la , cruri E C parallcla iit j ita ut tunc diftum crus E C five recta 
C E M cadcm fit cum linca G F H , nimirum fuppofua D F ipfi 
BE,xcmali, cruntcjuc 
ABC defcrtlens in ftationibus divcrfis. 
K L dtreilrix. 

B E C , B E M , fivcD F H & D F G angnU mobdes. 

A <PoImm. 
EB crttspatiens. 
E C crtts ejjiciens. 
M C Unea effictens. 

G F H effictenstn fiatione prima, feu efficiens fimplicitcr. 
A D I defcribensm fiationeprtma , feu defcribens fimplicitcr. 
E B jcu F D 8c AD mvamciueintervaiUtm. 

Theorema III. 
Trofojttio 3. 

Quibuflibet angulis mobilibus ac quibufcunque ht- 
tervalli* , juxta definitiones pramiflas defcripta cur- 
va , hoc ipfi proprium erit , ut re&angulum contcn-. 

tum 
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tum fub qualibetrerta efficienti parallela , aquocunque 
curvJB punfto ad dtrettricem dueti , atque cUireclricis 
parte, quac inter diclam parailelam & efficientem inter- 
cipitur, zqualcfitei, quod fub utroquc intervallo con- 
tinetur , re&angulo. 




• 

Sitquolibct angulo mobili BE C, & quibufcunque intervallis 
E B, fcu F D & A D, diretlrice KDL, defcripta cur va c C ; ita u t 
efficiens fit G F H , fitquc a pundo C in curva utcunque afTumpto 
ad dtrettricem dufta C E efficienti G F H, ac proinde & intervalb 
AD parallela: dico rcdanguJum FI^C arqualccfTe ADF rc- 
ftangulo , fiyc ci , quod fub A D, E B continctur. 

Z i Con- 
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Conftitutis cnim tam angub mobih quam eUfcnvcnic in ftatione 
uttfuere, cumpcr ipfarum intcrlcdtioncm deicriptum cit pun- 
clum C , veluti inBEC,&ABC, quoniam arquales funt rc<5bs 
E B , F D , additi vcl ablata utnnque F B vcl E D : crunt quo- 

> fa 19 qucrcctac BD, FE xquales; cumque • proptcr parallelas L C, 

P»n>. A D xquiangula fint trfangula B D A , B E C : cnt 1 ut B D , id 
cft, F E , ad D A , ita B E ad E C : ideoque 1 re&angulum F E C 

iptr 16 luD cxtremis arquale rc&angulo fub mcdiis A D , EB fcu A D F. 

fexti. Quod crat propofitum. 

Qiiare cum & omnia reclangula, ut F E C, inter fe 
quoquc ftntxqualia , manifcftumeft, curvam, interfe- 
ctione , uti praediclum cft , defctiptam , cam ipfam effe , 
quam Vetcres Hypcrbolam vocarunt , aut , fi binas cur- 
vas eodem & continuato motu genitas fimul confide- 
rcs , efle eas, quas Oppofttas Sectiones dixere : direclri- 
ccm vero K L ac efficientem G H eas ipfas , quas Afym- 
ptotos nuncupavcrunt , atque ipfarum occurfum five 
interfc&ionem, ut F> idem illud punctum, quod Hy- 
perbolae five Oppofitarum Se&ionum Centrum ab ipfis 
appcllatum fuit. ideoque & hacc (tngula iifdem illis no- 
minibus in pofterum indigitabimus , folummodo le- 
^IouHa c ^ onum nomen, ob rationcs fuperius 4 ex^ofitas , minus 
schot<- congruum evitaturi. Reclangulum autem fub intervallis 
contentura, feu, quadratum ei squale , Hypcrbotoe Po- 
tentiam dicemus. 

Corollarium 1. 

Ex ipfa dcfcriptione manifeftum cft, Afymptotos & Hyperbo- 
tamnugis magisquc adfe invicem continue accedere, tandem-» 
quc pcrvcnirc ad diftantiam, dataqualibet diftantia minorem ; 
cujus tamcn , fidemonftrationcmexa&iorem defidercs , datadi- 
ftantia fu rcda N O , ad Afymptoton F K perpendicularis. Sum- 
ptaigiturNP, qux cadcm N O minor fit , fifiatutNPad AD, 
speri6 itaDFadF*, ac pcr e ducatur c cipii NP arqualis atque Afym- 
ptoto F H «quidiftans : erit 5 rcctangulum F e cPotcntiae A D F 

acqua- 
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jrquale, idcoque juxtaea, quae* demonftratafunt, pun&um C in « k } hu- ■ 
Hyperbola. £ftautem& c e ipfi PNxqualis, hoceft, dati di->'- 




ftantia N O minor.Quarc& perpendicularis a punc*to cad Afym- 
ptoton F JCducta , id eft , diftantia HypcrboUe a praedi&a A fym- 
ptoto, ibidem data diftantia N O multo minor erk. 

- 

CoroUartum z. 

A tquc iu fimul apparet , rcc"hs omnes , quac du&ae n quolibct 
punc~to intra angulum, quiad vcrticemeftei, qui Hyperbolam 
continct, per ccntrum tranfcunt , vcl Afymptotorum altcrutram 
fccam, Hypcrbobe tandemoccurrerc , productasque eandem , & 
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inuno tantum punfto, fccarc: quandoquidcm hx produ&aeab 
utraque Afymptoto magis magisquc femper abfccdunt. • 

Corollarium 5. 

Conftat practcrea, cfficientcm in quacunque ftatione , id eft , rc- 
flas omnes Afyrrfptoto parallclas limilitcr Hyperbolx, fcquin 
dcm in uno tantum pun&o,occurrerc,produ&aique illam ibidcm 
fccarc. Impoflibilc cnim eft, ut defcrtbcns atque efficiens ulla ftatio- 
nc fcfc in pluribus pun&is intcrfcccnt. 

Theorema IV. 
Trofofitio 4. 

Rccta linea , five pet bina quaelibet in Hyperbola pun- 
fta tranfiens, five eidemita occurrens, ut producta ,u- 
trinque extra Hyperbolam cadat , utrique Afymptoto , 
intra angulum , qui curvam continet.occurrit. 

Sintin Hypcrbola B C D , cujus Afymptoti K A E, HAF, 

dudz FBCG, 
tranfiens pcr bina 
curvac puncla B & 
C, atque MC ci- 
dcm occurrens in 
C, ita ut producta 
vcrsiis L utrinquc 
extra Hyperbolam 
cadat ; Dico tam 
reftam F B C G 
quam rcctamMCL 
utriqueAfymptoto 
KAE&HAFin- 
tra angulum E A F 
occurrere. Hoce- 
nim fi nonaccide- 
rct,eadcmFBCG 
vcl M C L aut 
Afyra- 
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Afymptotorum altcrutri parallela eflet, aut, fi vel huic vel illi % 
Afymproto extra angulum E A F occurrerct , cx puncto intra an- * 
gulum K A H ad vcrticem ei qui Hyperbolam continct ducta 
nanc velillam Afymptoton fccarct; idcoquc 1 curvac inunotan- i ptr 2 
tum punc*to non vcro in duobus occurreret , ac produdb candem & 3 c«. 
fccaret , non autem utrinquc extra Hyperbolam cadcrct, contra ' J**' 
id quod ponitur. Ac proindc conftat propofitum. 

Theorema V. 

Trofojitio c. 

^flumptis , vcl in una eademquc , vcl in oppofitis 
Hyperbolis, duobus utcunque punctis , du&isquc pcr 
eadem five una recta five duabus , fibi mutuoparallclis : 
erunt reetangula fubduclacvclduc^arum partibus,Hy- 
perbola & Afymptoto utrinque interccptis , fibi invi- 
ccm acqualia. 

K 




Sint, vcl in cadcm, vcl 
in oppofitis Hypcrbolis 
BPCD, cujus Afym- 
ptoti A E , A F , afliim- 
pta utcunquc bina puir- 
&a B & C , ac pcr ca- 
3cm ducbc binae re&a: 
BD , C P fibi inviccm* qu ; a j 
parallclae Afymptotif- tiqi 



jue oc- 

que occurrentcs in pun- cu '! (us in 
disE,F,G,H" : dico 0 



ipn- 



u- 
n- 



re&angulum E B F rc- rz m 
Ctangulo GCH atquale gJJ^ 

^ a: 

Ductis enim per ea- hujus. 

dcm punfta B & C re- ' ' 

^tis, utriquc Afymptoto f 

parallclis alteraque A-^. 

fymptoto terminatis , B I , B L, C K, C M : erit ■ , propter redan- i per 19 

gula I B L & K C M * «qualia , utlBadKC, hoceft J ., utEB 
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4 per 1 6 m ad G C, ita C M ad B L , id cft , ita C Had B F. ac proinde 4 re- 
dangula EBF & GCH acqualia funt. Quod dcmonftrandum 
crat. ^ 

Eodcm modo oftendetur, fiperbina punfta, utB& 
D , unarecta ducatur B D , quaeutrique Afymptoto oc- 
currat tn punftis E & F 4 , reftangula £BF, FDE fibi 
invicem acqualiacflc. 

Corollarium i. 

In oppofitis Hypcrbolis , fi parallciarum altcra pcr ccntrum 
tranfcat , ut C P in tertia figura , cadcm dcmonftrationc compro- 
batum erit , rectangula fub partibus quarumlibet rc&arum , quae 
per Afymptotosad utramque curvamducuntur, fingulaacqua- 
lia eflfc quadrato acquidiftantis a centro ad Hypcrbolam du&ar. 
Quarc cum cx di&is appareat, fi, du&a pcr ccntrum rcctaut- 
cunque vcluti C G P in cadem figura , cide.n ubivis alia rccta x- 
quidiftans ducatur B D, qux fccct Afymptotos in E & F , re&an- 
gulum E B F vclF D E quadrato G C itcmquc & G P quadrato 
arqualc eflc : fequitur , ipfasquoque G C, G P cflcfibi invicem 
xquales , hoc eit , quamlibct re&am ad oppofitas Hypcrbolas pcr 
ccntrum du&am, in codem ccntro bifariam fccari. 

Corollarium i. 

Conftat quoquc cujuflibct rcctx, fivcper unam eandcmque, 
fivc pcr oppofitas Hyperbolas du&a? , partcs Hypcibola & Alym- 
ptotis intcrccptas fibi inviccm eflexqualcs. 
# Ductt cnim utcunquc B D , qux Afymptotis occurrat in E & 
« ptr? F, cumexantcdi&is ' BFfit ad D F, utD E adB E : cntquoque 
ki\us t & dividcndo 6 , vcl , in opnofitis Hvperbolis , componcndo 7 , B D 
«*£? 7 a d D F » ut cadcm B D ad B E , idcoque D F , B E 8 , ac proindc Sc 
9 umti. B F , D E fibi inYiccm xquales crunt. 

l unti ' Corollarium 7. 

■ prr 9 J 

iwm. |j nt } c p ar j tcr CO nftat , rc&am , qux vcl unius cjufdemque vel 
oppofitarum Hyperbolarum, binapunttaconjungit, nulloalio 

fui 
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fuipun&o in Hyperbola cfle. Si enim prarter D & B aliud quod- 
dam ipfius D B pundum , ex.gr. X, in Hypcrbola foret, cflct ' X F * fer c#- 
ipfi BE acproindc &ipfiDF aequalis, parstoti, quodeftab- 
iurdum. " 

Corollarium 4. 

Facilc aatcm apparct , & con vcrfum quoque propofitionis ve-" 
rum efle : nempe, fi, iifdem pofitis , & re&angulis E B F , G C H 
arqualibus, punctorum B & C unum in Hypcrbola fit , & altcrum 
quoque forcincadcm vcl oppofitaHyperbola, cujus Afymptoti 
{unt A E & A F. Ex co cnim qu6d aequalia fint rc&angula E B F 
& GCH, dcmonftrabiturxqualiaquoquc efle rcftangula AIB 
& A K C eadcm mcthodo , quaconverlumfupraoftcnfum fuit. 
tdeoque fi pun&um B fit m Hyperbola , crit quoque * punclum * /w $ 
C in eadcm aut in oppofita Hypcrbola,cujus Afymptoti lunt A E, %». 
AF, & viccversa. Debinisautcmpun&is in cadcm linea , utB 
& D , idem di&um efto j imd & idcm crit in eadcm linea , fi dicla 

Aa z pun&a 
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puncla , ut B & D , xqualiter ab Afymptotis diftcnt : quandoqui-* 
dem , fi B E , D F arqualcs iunt , addiu utrinquc B D , vei in op- 
politis Hypcrbolis ipsaE F,cV: B F, tpli D E, idcoque & rcctangu- 
him E B F re&anguloF D E acqualc crit. 

Corollarium. cv 

Apparct quoquc , cam, quarcx ccntroquamlibctreclam , vcl 
in unaeadcmquc , vcl in oppofuis Hypcrbolis duCtam , bifariam 
dividit , omnes quoquc ipli arqui-Jiftantcs bifariam dividcrc. Ut , 
fi cx ccntro A du&aAN O dividat bifariam rcctam C P , cui«- 
quidiftans ftt B D ; cum , aequalibus N P , N C additisdcmptifvc 
1 f er i aiqualibus ' P H , CG, aequalcs quoquc (int N H , N G , idco- 
^T* f quc & O E , O F 1 : erunt limilitcr , dcmptis rurium additifvc 
*per 9 aequalibus J BE, DF , ipfae OB & OD quoqucaequalcs. 

quinti, & 

4 fixti. Ejufmodi autem teclae a centro pcr Hyperbolam du- 
g£.V ^ x * 9 interce P t32 diametri , feu diametri iimpliciter ; at 
tttjus. quae a cento inter oppofitas Hypcrbolas ducuntur * , 
fimilef-° i ccun< te diamctri ; parallete verb pcr eafdem bifariam 
que in feelae', ordinatim ad diametros applicatae vocantur; 
} ^f^Q^ applicatx ad angulos reclos a diametris fecen- 
fimiicf- fur , eaedem diamctri Hyperbolae axes appellantur. 
quc in Quando autcm fecunda diametcr ordinatim ad intcr- 
' ut^c,' ceptam diamctrum applicatis parallcla cft, alteraalte- 
DBin ri Qonjugata dicitur.. 

utraque 

6gura ' - • " Qorollarium 6. 

Ex praemulls colligitur, non poife alias rectas, quamdi&as 
parallelas feu ordinatim applicatas , a diamctro bifariam fcca- 
ri. Si cnim ficri poffit , fccetur a diamctro A O bifariam prae- 
ter applicatasaliarcda, ut Q^R, Afymptotisoccurrcnsin S & 
T; &fitpcr O ordinatimapplicataB O D, Afymptotisoccur- 
4?t*-i* rcns in E & F. iEqualcs crgo erunt tam E O , F O 4 , quam 
f^-TO, SO'. Quoniamvero, duda EY ipfi S F parallcla 6 , 
« t x by. asqui? 
»tth. iunfo o. $ Jmjut. • ptr if (-np Pwmi, 
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xquiangula funt triangula E 0 V & F O S : crit 1 ut E O ad 1 ptr 4 
O V , ita F O ad O S. Quare cum E O ipfi F O fit arqualis/'** 
«rit& 2 O V ipfi OS, hoceft, rc&ae OT xquabs, parstoti, * per n 
quod eft abfurdum. Non crgo bifariam fccatur recla R Q^a dia- 
metro A 0. 

CoroUarium 7. 

A tque hinc manifcftum fit , qu6d , fi vd ih una eadcmque vcl 
ad oppofitas Hyperbolas binae quxlibct rcc^ae fibi invicem ae qui- 
diftantes ductr£nt, qua? utramque bifariam dividit rccta linea 
pcr centrum tranieat ieu diameterfit: Quippequaepermedium 
unius aequidiftantium diametcr ducctur , permcdium quoqueal- 
terius aequidiftantium tranfibit 1 . Unde apparet, quo pa&o datae 3 ftr f 
Hypcrbola: vcl oppofitarum Hyperbolarum diamctros quotli- $ 
bct , fimulquc ordinatim applicatas ad cafdem , nce non & ccn- 
trum , utpote quod binarum pluriumvc diamctrorum communis 
iatcrie&io cft ^rcpcrire Uceat. 

Aa j , Tu£o+ 



Elem. Curvarum 



Theorema VI. 

' Twpofuio 6. 

Rec"ta per quodlibet Hypcrbolse pun&um ad utram- 
que Afymptoron du<5ta , quar in eodem punclo bifariam 
dividitur, curvam ibidem contingit; &contra , contin- 
gens ad utramque Afymptoton producta inpunclo con- 
tactus bifariam divifa cft. 

Sit pcr pun&um C in Hft>crboIa B C D,cujus Afymptoti A E, 
A F , duclta re&a G C H , utrinque Alymptotis tcrminata , quae 
incodcm punclo C bifariam dividatur. Dicorcctam GHcur- 
vam contingjre in C. Secetcnim, fi tieri potcft , refta GH Hy- 
» prr x perbolam in C & I : critquc 1 I H rc&as C G , idcoquc & ipfi 
c$r - $ C H scqualis. quod eft ablurdum. Non fccat crgo G H Hyper- 
bolam, fcd candcm contingit. Dico porro converfim , fi G H in 
pun&o C Hypcrbolam contingat, candcm quoque in C bifariam 
dividi. Hoc cnim fi non fit , fumatur in C H majori partc ipfa HI 
aequalis G C. Hinc cum pun&um C fit in Hypcrbola , crit quo- 
2 per 4 que 2 punchim I in Hypcrbola, totaque C I J intra curvamca- 
Cor- $ dct , ideoque ipfa G H Hyperbolam non contingct, fed candem 
%t*% inpundis C & I fccabit, contra id quod poncbatur. Noncrgo 
Cor. f G C ipfi CH inacqualis eft. Idcoquc cafu utroque conftatpro* 
hjjm, pofitunu 

Corollarlum I. 

Manifeftum itaque cft cx antcdi&is , fingulare&angula, quaTJ 
comprehenduntur fub partibuscujuflibct rcctae contingcnti pa- 
rallela: , inter Hypcrbolam & Aiymptotosinterccptis, cfleat- 
qualia dimidiae tangentis quadrato. Ut, fi tangcnci G C H aequi- 
diftansutcunqueductafitB D , Afymptotis occurrcns in E&Ft 
4 ptr %■ crit rcctangulum E B F five 4 B F D , ut & F D E five D E B «qua- 
lc rcdangulo G C H * , id cft , ipfius C H vel C G , dimidix tan-« 
% J £$ gcntisquadrato. 
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Corollarium x. 
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Patet porrd , rcctam , quas perdiametri tcrminum duciturx- 

quidiftans ei, qua: in Hyperbola ab cadem oiamctro bifamm fe- 

catur, id cft , ordinatim 

applicatis paralltla , Hy- 

pcrbolam in dicto tcrmi- 

no contingcrc. Ut, (i ad 

diamctrum A N ordina- 

tim applicata fit BND, , 

quae produda Afympto- 

tisoccurrat in E& F, ac 

per diamctri terminum 

C dudafit rcda GCH, 

ipfi B N D acquidiftans, 

cum zquaks fint N F 

& N E * : crunt 1 quo- ' ptr 2 

que C H & C G ar- & S C#- 

qualcs, idcoquc J GCH r$i 

Hypcrbolam contingct^ 9 

in C. qumtit & 

* +ftxti. 

Corollarhm 3. hujiu. 

Hinc liquet, non folum omnes reftas in Hyperbola, contin- 
gciui paralleljs, a diametro pcr ta&um du&a bifariam iecari, 
ideoque ad cam ordinatim applicatas e(Tc , fcd ik non pofle plur^s 
reclasmunocodemquepundoHypcrbolamcontingerc. Ut, ^ 4per6 . 
contingenti GH parallclafit BD, Afymptotisoccurrcns in E hujus. 
& F , ducta per ta&um C diamctro A C N , qux du€tx B D oc- * ftr 9 
cun at in N : quoniam 4 G C , C H xquales funt , ncc non E N , 
N F * , erunt quoquc (demptis xqualibus 6 EB,DF,)BN, ND 6 ^j 
acqualcs, ideoqnc & ad diciam diamctrum A CN ordinatim ap- c#r. c 
plicatx. At veronon poflcaliam rectamprartcr GH Hypcrbo- 
lam rn puncto C contingcrc , patct , quandoquidem cV omnes ipli ^ a 
scquidiltantcs in Hyncrbola ductx , quxque aliar cflentquam pra:- mtnjha- 
di&xapplicatx, birariam quoquc pcreandcm diamctrumdividc-^; 
rcntur 7 , quod ficri non pofle fuperius 8 oftcnfum eft. f 

/ Cx- 




ptrC* 
tol. i 
fbujtu. 
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Caetenim monendum hic , ut diametrorum quoque 
magnitudo deterrninetur , eain , quac a quocunquc in 

Hyperbola puncloper 
*\ centrum dufta oppo- 

fita Hyperbola tcrmi- 
natQr , ideoquc inter- 
ceptx intcr centrum, 
& curvam dupla eft', 
nt C A P , vel Hy- 
perbolx , vcl oppou- 
tarum Hyperbolarum 
tranfverfam ; diame- 
trum ; eamque , quae 
in ipfius termino cur- 
vam contingens utrin- 
quc Afymptotis ter- 
^minatur, autquaeipfi 
pcr centrum xqualis 
&parallela ducitur, ut G C 'H- fecundam diametrum 
tramVerfae conjugatam; at vero illam , qus ipfis PC, 
GH, tranfverfae nempe fccundacque diametro tertiaeft 
proportionalis, utCO, redumlatusfivcParameo 
dicL ' ' ■ • 




T H E O K E M A TIT, 



ofojitio 7. 

■ 

Quac per tesminum tranfverfae cujuflibet diametri 
re&a ducitur , contingenti in vertice parallela, oppofi- 
tam Hyperbolam contrngit , & quae ad fecundam dia- 
metrum , afTumptae cuicunque diametro conjugatam , 
ordinatim applicatur, eidem alTumptas diametrojcqui- 
diftat. 

- Sit 
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Sit Hyperbohr, vel oppofitarum Hyperbolarum I C , HE, 
quarum Afymptoti B G , D F , diamcter tranfverfa utcunqueaf- 
iumpta C E , perque eju$ tcrminum E ducta re&a F E G paralle- 

la ipfi B D , quae curvam in vcr- 
tice C contingit, ita uthxcat- 
que illa Afymptotis occurrant 
in punctis B , D & F , G : dico 
prxdichm quoqucF E G oppo- 
fitam Hypcrbolam contingcre 
in E ; & h per ccntrum A duca- 
tur fccunda diametcr A K , dia- 
mctro C E conjugata,ordinatim 
ad candem A K applicatas ipfi 
C E diametro arquidiftarc. ^.J* 

Quoniam cnim eft * tam A E 4 r tx ii. 
ad E G , ut A C ad C B , quam 
AEadEF,ut ACadCD; &cU.J 
funt tam A E , A C * quam C B, bujm. 
C D 1 xquales , erit quoque J V* 6 
^timEG ipfi CB, quam EF^,. 
ipfi C D , ac proindc & E G ipfi 9 Lti. 
E Fsrqualis. Undc * recta FG'^i 
oppofitam Hypcrbolam H E continget in punclo E.Quod primo 
loco propofitum fuit. Porro fi pcr G & D ducatur recla G D, fc- 6 
cans lccundam diametrum A K in K , oppofitisquc Hypcrbolis primi. 
occurrens in H & I , cumaequales & parallelae fint E G , C D , 7 ? 
erunt & 6 quae ipfas conjungunt G D , C E parallelae & aequales. 9* r * 
Ideoque cum fccunda diameter A K contingentibus B D, F G , id {T^. ^ 
cft ' ordinatimad diametrum CEapplkatisaequidiftans fit, ut- frmi. 
potc ex Hypothcfi ipfi C E conjugata : crunt quoquc 8 re&a: 9 P* 1 
GK, E A, ut &KD, A C, ideoque& 9 GK, KD aequales. C £ *** 
Quibus fi addantur aequales 10 GH, D I: crunt fimiliter rcdae 10 
KH, KI fibi invicem arquales. Quocirca cum 11 adfccundam Cmr. ? 
diametrum A K applicata fit recta H I , etiam caeterae omnes ad Jjjj - 
candem applicatae 11 cidcm H I ac proindc & diametro C E acqui- c#r r 

hujnr. 

& 6C«r. 




diftabunt. Quodfecundolocopropofitum erat. 
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Problema L 

-Trofofitio 8. 

Datis quibufcunque diametris conjugatis , Hyperbol* 
axes conjugatos invenire. 

Sint data? diametri conjugitae P C, G H, oporteatquc invenirc 
conjugatos axcs cjus Hypcrbolac , cujus eardcm P C , G H conju- 
gata? dtametri exiftunt. 

Du&is ab A centro pcr G & H Afymptotis AG,AH, dufta- 
quc a C adcorum alterutram re&a CB altcri acquidiftante , fu- 

matur inter A B , B C 
media proportionalis 
AD. DcinduaaDE 
ipfi A D arquali, atque 
Afymptoto A H pa- 
rallela , crit E AF, 
tranfiens per £ & A ac 
ipfius E A dupla,tranf- 
verfus axis qui quam- 
tur,atque I E K ad ean- 
dem perpcndicularis , 
ac utrinquc-Afympto- 
tis terminata, axis fe- 
cundus, priori conju- 
gatus. 
Quoniam cnim pun- 
umC ' inHypcrbo- 

lacft, rc&angulumque A D E ipfi A B C aequale a ; erit quoque 
pundum E 1 in Hypcrbola. Porro cum propter reftas D A , D E 
arqualcs 4 xqualis quoquc fit D A E angulus ipfi D E A , id cft * , 
E A K angulo , fintquc & anguli AE I, AEK ex conftruf tione 
6 per 3 1 xquales : crunt 6 triangula A E I , A E K arquiangula, atquc ob la- 
primi. tus A E communc 7 ctiara arqualia , latusque I E lateri E K arqua- 
prim^ Undc cum punctum E 8 in Hypcrbola exiftat , dividatque bi- 
*/>«• fnp. fariam rcclam I K , utrinquc Afymptotistcrminatam, continget 
denmjh. ipfa I K 9 curvam in E : idcoquc, & proptcr angulos F E I , F E K 
l*" t 6 rcclos, coniugati axcs crunt F E , I K. 
; Theo- 



• txhyp*- 
thefi. 
*ptri 7 
fexti. 
iptri 
bujus. 
<perf 
pfitni. 
*ptri 9 
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Theorema VIII. 



Trofofitio 9. 

Quadibet contingentes abangulo Hypcrbolac Afym- 
ptotis comprehenfo aequalia abfcindunt triangula , & 
rectangula lub eorundem triangulorum lateribus com- 
prehenfa invicem quoque sBquafia funt , ac practerea ma- 
jora eorundem latera a contirigentibus , ipfaeque bafes 
feu contingentes Afymptotis terminatae, inmutuooc- 
curfu , nec non ipfarum partcs curvam contingentes in- 
ter occurfum & Afymptotos intcrjertac , in punetis con- 
raftus , in cadem ratione fecantur. 

Hyper&olam C E , cujus Afymptoti A G, AK, rc&x CH, 
I K utrinquc Afymptotis terminata; , ac libi mutuo in R occur- 
rcntcs , contingant in pun£tis C & E : dico tam rcclangula quaui 
triangula GAH,IAK arqualia cflc ; ac practcrca cflb G I ad I A , 
ficut K H ad H A ; itcmque G R ad R H , ficut K R ad R I ; ncc 
nonGCadCR, ficutKEadER. 

Ductis cnim a pun&is conta&us C & E rc&is C B, E D Afym- 
ptotorum alterutri , ut A H , parallelis , cum lit ut G C ad G H , 
itaGBadGAj&BCadAH^fitqueGHipfmsGC dupla*. */>«"4 

m erit quoque tam G A \ *" r ' ^ 

ipfius G B quam A H hujut. 
ipfius B C dupla , idco- 
que 1 rcdangulum G A 1 pa\o 
Hrcaanguh GBC fi-/<*»- 
vc ABC quadruplum. 
Eodem modo rc&angu- 
lum I A K re&anguli 
A D E quadruplum o- 
ftendctur. Hinc cum 
aequalia fint rcc"tangula 
A B C , A D E 4 , erunt quoque eorum quadrupla , nimirum 
rcdangula G A H & I A K acqualia. Quodcft primum. 

Unde cum ■ fit ut G A ad A K , ita I A ad A H , triangula quo- ' £T 1 6 
• Bb 2 quc ; ' 
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tt*rif qac G A H , I A K xqualia crant 6 , utpotc habcntia latera circa 
fi**'' commundm angolum , rcciproca. Quod eft fecundum. 

Ac cum permutando 

rperi6 yt 7 quoquc fit G A ad I A» 

f"*«i- /\ utAK ad A;H: eritfc 

«dividendo G I adlA, 
utKHadHA. Quod 
efttcrtiuirK 

Porro cum ab zqua- 
libus triangulis GAH, 
fAK ablato communi 
quadrilatcro IRHA, 
rcfidua , nempe trian- 

9 ftr 15- guta G R I & K R H , quoque arqualia remaneant > erunt 9 eorun- 
dem latcra circa acqualem angulum ad R rcciproca, id cft , crit 
GRadRH,utKR adRI. Quodeftguartum. • 
■o^#ri8 Unde cumcomponendo "quoqucutGHadRH, utKIad 
ftuntt. ^x,aut , fumptis antccedcntium dimidiis ,CH adHR, utEI 
"ptrc*- ad IR: crit & pcr converfionem rationis " CH five GC ad 
r$U. 19 C R , ut E I five K E ad E R. Quod cft quintum. A tquc ita de- 
monftrata funt ea , qu* proponebantur. 

Theorema IX. 
Yropojftfo 10. 

Ducla quacunque in Hyperbola diametro, crit ut qua- 
dratum fccundae ad quadratum tranverfac diametri, fi- 
ve ut parameter ad tranfverfam diametrum , ita qua- 
dratum cujuflibet ordinatim applicatae ad rectangu- 
lum fub ejufdem diametri partibus > utroque tranf- 
verfe termino & applicata interceptis , comprehen- 
fum. 

Sit in Hyperbola BCD, cujus Afymptoti A E , A F , du&a 
diametcr utcunque P A C N , cujus fccundadiametcr tranfverfar 
P C conjugata fit G C H , parametcr vcro C I , ipfis nempc P C , 
G H tertia proportionalis , & fit ordinatim addi&am diametrura 

appli. 
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applicata quatlibet DN: dico efle ut GH quadratum ad CP 
quadratum , aut , quod idem eft ' , ut rc&a I C ad rc&ara C P , ka t ^ c*. 
quadratum D N ac P N C rectangulum. nl. xo 

Produ&a enim applicata D N utrinque per Hyperbolam ad fi**' 
Afymptotos , ut E B N D F , cum fit * F N quadratum ad H C * per 4, 
quadratum, ideft } , ad BFD re&angulum, utN A quadratum & * x 

ad CA quadratum:{'f- 

eritdividendo^DNc^/.rf 
quadratum ad H C hujtu. 

quadratum,ut PNC \t* 6 ' 
rcdangulum . adf^ 
C A quadratum ,&y 6 
pcrmutando 6 D ^ficumU. 
quadratum ad P N C 6 fer lS 
re&angulum,utH C 
quadratum ad CA 
quadratnm, five 7 ut ? p« * s 
G H quadratum ad ? w ' B/, • 
C P quadratum , aut, 
quod idcmeft,utl C 
ad C P. Quod dc- 
monftrandum erat. 

Corollarium 1. 

Hinc colligitur, 
qu6 paclo datac cujuflibet Hyperbola*,ut B C D, Afymptoti inve- * ptr 7 
niantur. Quippe inventis 8 centro A , diametro quacunque A N cmll. s 
quae curvam fecet in C, & ordiaatim adeandem applicataB N ; fi, 
produ&a NAad P,ut APipfiACfit acqualis,duaaque per C re- 
da G C I applicata? B N parallcla, in eadcm notentur pun&a H & 
G,ita ut fit P N C rcdangulum ad B N quadratum,ficut A C qua- 
dratum ad quadratum abs C G feu C H : erunt, quar ex A centro 
pcr G & H ducuntur re&ae AGE&AH F, Afymptoti quatfita» ». 9 con ~ 

• tftrjttm 

Corollartum. x. 10 hu]Ur ' 

Ex dcmonftratis patet, fiper P & I tranfvcrfae diametri para- 
mctrique tcrminos ducatur reSa P I K , occurrens cuilibct appli- 

Bb 3 catac, 
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» per 10 

hujtu 

C9flV. 

*per 4 

ftxti. 



1 per 1 

fexti. 



*per 9 

futhtt. 



< per 10 
hujMJ. 
6 per 16 
quintt. 



catar,ut N D, producjtae,ii opus fuerit, in K : rc&angulum CNK^ 

quadrato applicatae 
D N arqualc cfle. 
Quoniam cnim cft 1 
upPC adCl , AVe 
utPNadNK*,id 
cft , ( fumpta N C 
communi altitudmc) 
ut P N C rectangu- 
lum ad C N K re- 
ttangulum J , iw* i- 
dcm P N C reetan- 
gulumad DN t qua- 
dratum , crit 4 rc- 
ftangulum C N K 
quadrato applicatae 
D N iqualc, ldeft, 
li vctcrum Gcome- 
trarum moreidpro- 
poni placeat : 

Qux ab Hypcrbola addiamctrum ordinatim applica- 
tur , poteft fpatium adjaccns lateri refto , Iatitudinem 
habens lineam, qux A diametro abfcinditurinteripfarn 
applicatam&diametri vcrticem intcrjc&am , cxccdcns- 
quc figura fimili fimilitcrque pofita ei , quae lateribus* 
tranfvcrfo re&oquc continetur. 

' Corollarmm 3. 

Manifcftum quoquc eft cx dcmonftratis , in Hypcrbola appli- 
catarum quadrataadfc inviccmcflc, vclutireclangulafub intcr- 
ceptis diamctri portionibus , ab utroque tranivcriac termino fum- 
ptis , ut , fi applicatae fint L M , D N , cnt ut quadratum L M ad 
rc&angulum P M C, itaquadratum D N ad rcctangulum P N C ; 
cum utriufquc cadcm fit ratio , quae eft paramctri ad tranfverfam 
diametrum * , eritqueproptcrca • pcrmutatim L M quadratum ad 
D N quadratum, ut P M C re&angulum ad P N C rcctangulum. 

Theo- 
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Theokema X. 
Tropojitio ii. 
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Si quaelibet contin^cns cuicunque Hyperbolae diame- 
tro occurrat, atque a puncto contaftus re&a ad ean- 
dem diametrum ordinatim applicetur , eritreclangulum 
fub diametri portionibus a centro pcr contingentem 
applicatamque abfciffis sequale femidiametri tranfverlx 
quadrato. 

• 

Quamcunque Hypcrbolam K C , cujus Afymptoti A D , A F , 
contingat in pundo C utcunque fumpto rc&a E C F , Afympto- 
tis occurrcns in E & F, diamctroautcm AH utcunquc du&x 

inlj & perpun&um con- 
tactus C ad candem dia- 
mctrum ordinatim appli- 
catafit CH, quxprodu- 
&a Afymptoto occurrat 
in M. Dico re&angulum 
H A I arqualc forc quadra- 
to fcmidiamctri K A , fivc, 
quod idcm eft 1 , continuc *J* 1 1 
proportionalcs dfcHA, 
KA, &IA. 

Duttis enim D K G ap- 
plicata: C H , & K L con- 
tingentiFEparallcIis,notatoqueintcrfectionis punftoR, cum 
fit * RC adCF, utRK adKD, hoceft », M G ad MF, ut*JV /x 
L E ad L ^ : crit quoquc 4 M G ad G F , ut L E ad E D. Qua- 
re cum porro 5 fit F G ad G A , ut D E ad E A : crit 6 cx aequo jus. 
MG adGA,idcft 7 ,HKadKA,utLEadEA, hoccft 8 , ut 1 
K I ad I A : & 'componendo H A ad K A , ut K A adl A. Quod{^ f ^ 
dcmonftrandum crat. pofino- 

nem rttto- 

nis tontrariam , vide Clavium ad 1 8 quinti. * ftf £ hujus. 4 per %x quinti. 7 per 1 fextt. 
8 per x fexti. 9 per 1 8 qumti. 
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Thborema XI. 

Tropfitto n. 

Si quaelibet contingcns cuicunque fecundse Hypcrbo- 
lcs diametro occurrac , atque apunc*to conta&usre&a 
ad eandcm diametrum ordinatim applicetur , erit re&an- 
gulum fubfecundae diametri portionibus, a centroper 
contingentem applicatamque abfciflis , «quale femi- 
fecundz diametri quadrato. 

Quamcunquc Hyperbolam K C , cujus Afymptoti A D , A F, 
conttngat in puncto C , utcunque fumpto , rec~h F C Q^, occur- 
rcns fccund* diaractf o A B , utcunquc du&x in Qj dico , fi ex C 

ad candcm diamc- 
JB trum A B ordina- 

A ^~**^\ timapplicctur rcda 

C B , & cx A cidem 
aequidiftans ducatur 
A K H , fecans con- 
tingentem F C Q^ 
in I , Hypcrbolaeque 
occurrens in K , at- 
que per K re&a a- 
gatur D K G ipfi 
A B parallcla , ( ita 
ut 1 A KH diamc- 
ter fit fecund* dia- 
metro A B conjuga- 
ta, ac femi-fccundae 

diamctri magnitudine fintK G , K D , ) fore re&angulum BA(^ 
aequale ipfius K G vcl K D femi-fecundz diamctri quadrato. 
Du&a enim pcr C re&a T C M fecundae diametro A B paral- 
buju* , & i c i£ } jdeoquc ad intcrceptam diamctrum A K H ordinsrtim appli- 
cata , quae Hypcrbola: occurrat in T diamctroquc AHinH, A- 
j ptr 4 fymptoto vero A F in M : Quoniam cft 2 H A quadratum ad 
f xx K A quadratum , fivc J H M quadratum ad KG quadratum 
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feu^adTMCre^angulum, utH AfcuC Badl A,idcft*, ut ' x 
B Qad A Q; crit dividendo 1 HC quadraram fcu B A quadratum Cw \ 6 
ad K G quadratum , utB Aad AQ. Ac proptcrea 4 B A , K G , f 
ScAQ^ Droportionales crunt , rectanguluraque B A QJ quadra-/«II 4 
to K G arquale. Quod demonftrandum crat. , * p*r x 7 

, fiunti. 

XZorollariumadduaspropofitiouespracedentes. c*r. 

Ex di&is facillime colligitur, quo pa&o a dato quolibct pun&o * pr 1? 
ducenda fit rccia, quae datam Hypetbolam contingit. f txti - 

Si enim datum pun&um in ipla curva fit , vemti K, inventis A- 
iymptotis *, duftaque ad illarum altcrutram re&a altcri Afymptov 6 t* « ' 
to pirallcla, ut K P,ac fumpta P G ipfi A P «quali, continget jun- 1 0 
daGKD Hypcrbolam inK 7 . quoniam uti G P ipfi PA,iuGK 7 "C'«s 
ipfiKDarqualiseft 8 . , hmjus. 

Eodcmmodo, fidatumpunftumfit in Afymptotorumalteru- 8 ^ r x 
tra,vcluti G,divisa A G bifariam in P, duftaquc P K aheri Afym-"^*"' 
ptoto parallela , qux curva: occurrat 9 in K : continget jun&a 9 ^ * 
G K D 10 Hyperbolam in puncto occurfus K. 9": * 

Sit deindc datum pun&um intraangulum Afymptotis com- ie/J£. t 
prchcnfumf,yeluti I : du&a a ccntro per I diamctro , ut AIH, fi*t<. & 
qax curvat offcurrat in K, fumptaquc A H ipfis AI, AK tcrtiif 
proportionali, fitper H agatur ordinatim applicataHC (nimi-^T" 
rum, quae contingenti in K arquidiftet 1 ) , occurrens curvx ui C , c*ol. r 
contioget jun&a I C 13 Hypcrbolam in eodemX pun&o. hsjus. 

Sit dcnique datum punctum in alterutro angulorum, qurdcin- 
ccps funt , angulo Hyperbolam contincnti, veluti Qj duoi pcr Q^ hujus. 
& centrum A&cunda diametro Q^A B , tranfversaque ipfi conju- » J^r 1 1 
gata A K H (nimirum, cjuae producTa quamlibct rc&am in Hypcr- 
bola du&am ip(i t^A Bequidiftantem bifariam dividat), nec nori 
tangcnte KG velKD, Afymptoto terminata; fi fiat quadrato 
KG vel KD fquale re&angulum Q^A B , acperBadfccundam 
diametrum A H applicetur «3* B C , nempeipfi AKarquidi- 
ftans ,4 , quarcurvar occurratinC: junftaQ^C ,s in codcmpun- .4 *r 7 
clo C Hyperbolam continget. hujus. 

Maniieftum porrd cft, fidaram pun&um velintra Hypcrbo- V?" l% 
latn forct, vcl intra angulnm ad vcrticem ci , qui Hyperbolam 
cootinet: fieri non poflc utabeodem punftoducaturrefta, 16 )*** 
quxprodu&aeandemnonfccct. i ,C JT' 3 

Cc Ca- * 



ioi Elem. Curtarum 

Caput III. 
DEFINITIONES TERTIJE.. > / 

L 

* ' • * *, "± /r 

SI qnodlibet trianguli re&anguli latus , five id reclunv 
angulum fubtcndat , five acutorum alterutri oppofi- 
tum fit , ineodcmangulo moveatur , ita ut utcrque mo- 
ti lateris terminus femper exiftat , maneatque in latere, 
oui ab initio jun&us fuit , produ&o tamcn five ab altera 
five ab utraque partc, prout opus fucrit; idcmquc illc 
motus tam per angulos , qui prafato dcinceps funt , 
quam per eum , qui ipfiad vcrticem eft, ordine con- 
tinuctur , doncc ad pofitioncm fitumquc priftinum 
latus motum rcdierit, atque ita quolibet punclo quod 
in eodem , utcunque etiam produclo , notare placue- 
rit , curva defcribatur linea , prxdiclum mobile latus 
^Defcribentis Linex nominc defignabitur, 

* II 
Punctum autem quod in eodcm ad defcriptionem 
notare placuerit , Tunclum Effict cns, autPfwtftfmfim- 
plicitcrvocabitur. 

III. • * 

Diftantia verb ejufdem pun&i tam ab uno quam ab al- 
tcro defcribentis termino Intervallum dicctur. 

f i l tX ^ *i * •' "* " 

Cumde anvulo fimpliciterfermoerit, eum intellige- 

mus , quem fubtendit , & in quo movctur defcribens. 

'j& W* : » v. ^:^, 1 

Anguli vcrtex , quem defcribens continuato motu 
quafi circumambulat , Qentrum appcilabitur. 

v i. 
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VI. 



Altcrutrum anguli crus , utrinque , fi opus fucrit , pro- 
du&um , atque ab utraqucparte a Centro fumptum , ma- 
gnttudine inUrvaUi in altero crure terminati *Direftrix 
vocahitur. 

VII. * - 

eaad 

direfiricem eft perpendicularist idemautem &tuncde 
efto . ac cum de ks fimpliciter fermo eric 



VIII. 

Refta a funtlo per Centrmn dufo , intercepts intet 
punftum & centrum dupla , Secans nuncupabitur. 

, Ut fi trkuguli rcc"UnguU A B C latus B C movcatur in <mguh 
BAC, ex. gr. , ut tcrmiuus C tcndat ad A , firaulcjuc B vcl rctro- 
ccdat vcl promovcatur vcrsus I ; ita tamen , ut iidem tcrmini B & 
C femper lint & cxadc mancant in latcribus , quibus ab ifiitio 

. jun&ihierc, nempe B 
inlatere AB, acCin 
latcrc A C , produ&is 
ubi opus fuerit j co- 
dcnjque iHo mom 
t quoIibet fuf punfto. 
cx.gr,, H,aflumpto> , 
prout "placucrit, iivc • 
in ipfaB C , fivc irr ea- 
dem produ&a , ( ut 4 
nobis plcrumque af- 
f umctur\cum id natu- 
- rx quodammodo con* 
vcnicntius vidcatur, ) 
..defctibat curvam. k- 

leamVne 





c, tfovbi punclum Cpcnrcnerit ad* A, ac piu*2um B 
adF, dofcriptaiitpjEJWgimpuiidi 
Cc 2. Hcar- 
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H curvx portio H F : dcindc pun&o C promoto pcr A ad M , fr- 
mulque tcrmino B rctrogrcflo vcl progreflo ab I ad K j- itaut H 

pcrvcncrit ad L,dcfcriptus llt arcus F L: 
eodcmcjuc modo, ubipunctum B pcr 
K continuato moru pervcnerit ad A,fi- 
mulquc punctum C pcr M progredicn- 
do pervcnerit ad Q^, ac pun&um*- 
[Ii H in Eincidcrit, defcriptus fitarcus 
LE : ac rurfus ubi pundtum B per A 
progreflum fucrit ad N, ftmulquepun- 
£tum C ex Q^vcl rctroceflefit vel pro- 
greflum fitad O, itauttunc punctum 
H pcrvcncritad P, dcfcriptus fit arcus 
EP: atque fi porro codcm paclomo- 
tusillccontinuctur, doncc prxdi&um 
pundum per G & D tranficritrurfuP- 
qucad Hpcrvencrit, dcfcripta fit tora 
curvaHF LE P G D : orunt 
BC, quar& m aliis fhtionibus cft I A, KM, AQ^, N O, c\:c. 

Itnea defcrtbens. ' ^ ^ 4 *,. ^ 

H pttnclttmejficiens. ^ 
HC&HB utrumque imervattum. 




112. 



Angtth vertex , nempc punttum A , Centrum. 



.»4 



. > •: 




Et fi altcrutrum anguli 
crus,cxcmpli gratia, A C^ 
utrinque, fi opus fuerit, 
productutn fic, vclutiad 
D & E ; ita nempc, ut tam 
A D quam A E xqualis fit 
rcctac H B , tmervallo vi- 



dcl 



lCCt 



quo 



il in altcro- 



crurc tcrminatur , tota> 
D E direiirix crit. 

Cum autcm defcrtbens 
B C cidcm Mretlrtct D E 
clt perpcndtcularis , quod quidcm fit, quando ipf.i pofitioneca- 
dcm cft cum crurc AB, utiAI, angttlo ncmpc cxiiicntc rccto^ 

utiiv 
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nt in prima figura, aut fi obliquus fu crit tngnlmt , in ipfa pofitione 
B C , uti exbibetur in fcquentibus figuris,crit I A ,calu primo , & 
B C, calu altero , defcrwcni inftatione prims fcu defcrtbtnt lim- 
pliciter , ideoque punc"him F vcl H , quod eidem in diredum eft, 
fnnUum ejficient in fintioncprim4 feu omtchtm fimplic iter. 

Ac proindc F A G * vcl H A G , nempeab eodempttntto per * »n aCa 
ccntmm A du&a atque ipfuis F A fiveH A dupla , fcctmtcm reprar- 5* 

fie II 8c 

f , Theorema XIL rfi»cfiK 

* • miUb. 

* j Tropojitio 13. 

... ■ * 

In quocunque ; & quibuflibet intervaUis, juxt* 
definirioneshoccapitepropofitas, curvadefcripti, hoc 
ipfr rjropriur» crit, utqaadratum cujuflibety&VMtf/ «- 
quidiftantis, a quolibet direblricis punclo ad curvam 
applicatat , eandem rationem habeat ad redangulum fub 
partibus direcJricisyer applicatam fattis , quam quadra- 
tum fmantis ad quadratlim ^/r^r/Vi/. 



Sk in quoctmque angulo B A C , intervallis quibuflibet HC r 
H B , defcripta curva D H £ G , cujus dtrettrif D A £ , fecant* 
FAG 4 velHAG*j atque a pun&o I in dire&rtceD E utcunque fib. fig. I # 
affumpto , ad curvam applicata I L fecanti F A G * vel H A G * 1 h$i fi " 

----- ' milibus. 



in ca- 



jrquidiftans: dicofbrc quadratum applicatz L l ad re&angulum * Ul 4 . 
D I E , ut eft quadrawm Sccantis F G 4 vcl H G'adquadratum fib. cx- 
dtrcihricis DE. 



terarum 



Sitenimreaa K M dcfiribcns in ea ftatione, mifuit, cum per fi * & 



mihbus. 



eandem defcripram eft pun&um L. Et primo quidcm , fi angidns 
B A C rcftus fit - , du&a K N dtrctlrtci D E parallela ,, quac oc- , ^ ^ 
eurrat applicatx LI, auteidemprodudz , fiopus f««tit y inN : prmi. 
<um intervaMum K L arqualefit dimidix dircftrict A E vcL A D , * t" 47" 
ideoque & K L quadrawm arqualc A E vel A D quadrato , abla- ^SJJjjJ' 
tis utrinquc zqualibus, nimirum 1 , quadrato KN ab una , & 3 t>n\fr- 
onadrato AI abaltert parte, refiduaquoque, ncmpeLNqua-i xfixrL 
Jratum & DIE rc&angulurh*, xqualia erunt. Unde cum * fit 4 
«LI quadrawmad LN quadratum, idcft 4 , ad DIE recTCm-^; 

Cc j, gulunv 
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i »r gulum, ita LM quadratamad LKquadfatum ,hoccff,kalFA 
fuinti. quadratum ad A E quadratutn , fivc 1 ut F G quadratum ad D E 
' y * ' >a quadratum,con- 

r ftat priori cafa 
• \ , propofltum. 

Non fitdchv 
dc atiguJusBA G 
rcdus*,^duca^r 
turquc./d <&r*- 
ttricem , eamvc* 
prodec^arftr , fi 
opus fucrit , re- 

.a^Kp, lp 

defcrtkentij B G 
parallelx , ideo* 

. qu£ad Okretlj^cem I>£ perpehdicuUres., jn; flfl Jfaatcri AJJ pa,- 
rallcla 4 ^ua^jpu JL. P^^gdcmvc produfb: . jfiopus fuerit , occur- 
a ^ *9 rat ia " 



IS^triangukltiiip, fic^^ftcm,- 

auc 
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Fk.iv. „ ' qnc AHB & 

ILN, ac de- 
niquc jungatur 
K N. Quoniam 
itaquc eft ' , ot 1 per 4 
B A ad K^/"^ 
five ut BC, id 
'A eft , M K , ad 
KO , ita ML, 
hoc eft , H C, 
ad L P ; ut au- 
tem H C ad L 
P , ita H A ad 
LI, & ita BA 
ad N I , ac pcr 
confequcns BA 
ad K A , ut ca- 
dcmBAad NI: 
crit 1 K A ip- t ptr 9 
fi N I a*qualis. 
Sunt autcm & 
parallcla?, ex hy- 
potheli. Qua- 
re cV A I , K N 
arqualcs & p.v 
rallelae crunt 1 . J pn 33 
Porro cum x- P rtmt - 
quales fint re- 
cla? KL & AE 
vci A D , idco- 
quc & ipfarum 
quadrata , hinc 
fubduc~tis ab iis 
arqualibus, qua- 
drato nimirum 
K N ab una , 
ac quadrato A I 
ab- altcra partc,. 

cruut 




xo8 



pritni , & 

ffiamdi. 
*prr + & 
ax fexti. 

fraJe- 



fnmri. 



Elem. Cuh.yar.um 

Fig. V w. 




crunt quoquc rcfi- 
a dua,quadratum nem- 
- pc v L N & rcftan- 
gulum DIE srqua- 
,£a ^..-Uadecumfit 
1*1 quadfatum ad 
- JJm quadratum, hoc 
eft *, ad DIE rtf- 
daogalum , ut AH 
4 quadratum ro " H B 
quadratum , id cft, 
ad A E quadratum» 
liye 4 ut H G qua- 
dratum ad D E qua- 
dtatum , crit e^tiam 

Atque ita liqu|t , prxdi<Sam'curvarrr cam ipfam efle , 
qux Vcteribus Eilipfis di&a fuit , direclricem verb ac 
fecantem eas ipfas , quas cpnjugatas diametros , aut , fi 
angulus rec^us fuerit , conjugatos axes vocirunt. 

Gonjugatas itaque diametros appellabimus binas 
rcftas percentrum du&as, acutrinquc Ellipfi termina- 

tas; 
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ttfc ; ita ut{ quemadmodum de direclrice & fecmteytm 
demonftratum cft , ) quadraca rectarum quae atteri ipfa- 
rum applicantur altcri arquidiftant , ira fe habeant ad» 
re&angula fub partibus per applicationem fadis , ut 
quadratum alterius adquadratum ejufdem quae per ap* 
plicatas fecatur. 

Et ha:c quidem , cui applicatx infiftunt , ttanfverfa ; 
illaverb, cui esdem aequidiftant , fecimda diametervo- 
cabitur. * 

Cxterx autem omncs , pcr centrum duetae ac u- 
trinque Ellipfi terminatae , diametri fimplicitcr di- 
cencur. 

Reclam lineam quas tranfverfae fecundasque diame- 
tro tertia eft proportionalis , Latus Re&umfive Para- 
metrum vocabimus ad tranfverfam diamctrum perti- 
nentem. 

Notandum tamen cft, fi anguius rciftusilt, ac pnn- 
clum ab utroque defcribentis termino acqualitcrdiftet, 
curvam , quae motu ejufdem funtli , utipridiAum eft , 
defcribitur , circwnferentiain Circuli efle. 

• . ~ \ \ ' * • * A *' f 

Corotlarium. 1. 

Ex ipfa demonflratione 6V collationefigurac prirhae dim fecun- 
damanifeftumcft: inEllipfi, conjugatorumaxiumtranfverfum 
etiam fecundam e(Te, & contra. Sive enim Ll velhuic velilli 
axi applicata fit, codem modo fempcr probabituf efle quadra- 
tum cjufdem applicatx ad rec"hngulum fub partibus axis cui 
applicatio fit , uc quadratum axi* alterius ad quadratum axis 
prediCti qui per appUcatam fecatur. 

Cdroitarittm i. 

Apoaret porrd rcc"Um perpun&um du&am Jirettrkipinllc- 
1am, hoceft, cam, quzpertermiiwm fccundac diametri tranf- 
; Dd vcrfx 



iio Elem. C u n v a r u m 

verfz arquidiftans ducitur , EHipfm in eodem tcrmino , & in 
nullo praiterei pun&o Contingcre, multo minus candem fcca- 

F,*.i. Fig.li. 

* SB 

JL 





• iocafa re - cmm P cr F * aut H ' terminum fccund* diametri GF* 
fig. I & vel G H ' duda rcdi S T , tranfvcrfe diamctro D E parallc- 
iimilib. 

* in cafu 




0, aflumatur aliud quodcunque in curva punc"tom, veluti L, 
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LJ 'vclLP *adtranfver&mdiametrum pcrpcndicularis^fict ut- in caf* 
in triangulo M L I ' vcl M L P * re&a M L , id cft , perpcndicula- % ! & fi - 
risFA*vcIHC*, majorfit « quamLI 4 vclLP*j adcdut pun- ^afo 
dhimLjquodincurvautcunqueaffumptumcft, id cft, totaEl- fig.Miac 
lipfis, prancr F * aut H*punttum,inrraduc"taraS T, fcuversus fimilib. 
Ellipfcoscentrum,cadat. / JJJJ»« 

Corollaritm 3. 

Manifcftum quoquecft inEllipfiapplicatarumquadrata adfe 
inviccm cfic, utrectangula fubdiamctri portionibuspcrapplica- 
tas factis. UtfiapplicatacfintLI, \CX, critquidratum WX 
ad rcctangulum D X E , ut quadratum L I ad rectangulum D I E : 
cum a utriufquc ratio fiteadcm quacquadrati FG 4 vclHG*ad * pn ij 
quadratum D E , fivc quat paramctri ad tranfvcrfam diamctrum ; 
idcoque & pcrmutatim \C r X quadratum ad L I quadratum, ut 
D XE re&angulumad D I E ro&angulum. 

Corollarium 4. 

Conftat etiim ordinatim ad axcm fivc diamctrum applicatas 
utrinquc adEllipfin produ&as ab axe five diamctro bifariam fc- 
cari. Ut, fi applicata L I produfta Ellipfi occurrat in V, qiioniam 
cft 'quadratum LI adrctflangulumD IE, utquadratum V I ad j percir. 
idcm D I E rc&angulum; erit 4 quadratum L l xqualc quadrato t^cti. 
V I , idcoque & ipia rc<5h L I ipfi rcda; V I arqualis. 4 g 9 

Corollaritm 5. 

Conftat porro, applicatas Elffpfi in pluribus quamduobus 
pundisnon occurrere. Sicnifn L I Valiofiiipuntto.prartcr L & 
V, cxcmpligratia, pun&oZ, inEllipli cfTct, rcd»I L& I Z 5 , * pffCtr. 
idcoquc I V & IZ pars&totum, zqualcs forcnt r quod cft ab- 1™"*' 
furdum. 

Corollaritm €. 

Ex di&is porro colligitur, fi ab extremitate traafvcrfc dia- 

Dd.i metri, 
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• in cafli mctri,«ut puta F G *, edu&a paramctro F S fccunds dtametro • 
6% . I & D £ paralkla, jungatur S G, atquc ad candem diametrum rectA. 



fimilib. 




quaclibet ordinatim applicctur, utR quarfecctjunccam SG 
in Y : fore rectangulum F QY quadratoapplicatacR Q^acqualc. 



htjur. 




• per o: QaonUm cnim cft 1 G F quadratum ad D E quadratum , id eft * , 
J*rT GF aaFSjGvcGQadQ.Y, hcxcft', GQF rccWulumad 
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Y QF rcc*hngulum, ut 1 idem G Qj rccbngulum adR Q^u;i- 1 ferxy 
tiratiim , asqualia crunt - Y QF rcairguluna ad R Q^iuadratum : 
idc[t,fi vctcrumGcomctrarummoreniproponipbcLMt. p f • 

Quae ab Ellipfi ad diamctnim applicatur potcfl: fpa- 
tium adjaccns latcn rccto , latitudincm habcns Imcam 



qux a diamctro lntcripiam applicatam cxdiamctn vcr- 
ticcm abfcinditnr , dciiciensquc fi£ur& fimili fnmlitcr- 



quc pofita ci qux latcribus tranfvcrfo reftoquc 
tinctur. 

Corollarikin 7. 

p * 

Patct quoqueex antcdi&is , quo pa&o, datis^uibuflibctdia- 
mctris conjugatis, Elliplis in plano dcfcribatur. 

Ut fi conjugatis axibus DAE & FAG *ElHpfisfit defcri- 
bcnda , defcribente B C , quac femi-axittm A D, A F diftcrentia fit, * in cafu 
intcrvtUts ver6 H C, H B, ipiis A F, A D utroque utriquexquali- ^jj.f 
bus, in Migttlo D A G, curva dcfcribatur , eritque hxc ipfa EUipfis 1 
quzfita. 

At fi ahis quibuflibet conjugatis diamctris , obliquc fcfe intcr- 
fecanubus, ut D E, H G * , Ellipfis fit dcfcribenda : dcmifsa \ tcr- * in cafa 
t mino unius ad ahcram pcrpendiculari , ut H C , fumptaque in ea- ^j 1 ^* 
dcm feu in ipfa produ&a , fi opus fuerit , reaa H B iph D A vel imi 
A E arquali, & pcr B & A dufta rccta B A F , fi defcrtkcnte B C , #»- 
tervaJlts vcro H C , H B , in tnguk B A C EUipfis dcfcribatur, erit 
harc ea ipfa quarquamtur. 

Itaque cum datis diamctro paramctroquc , ncc non angulo 
quem faciunt cumeadcm diametro ordinatim ad ipfam applica- 
tx, conjugatac quoque diamctri datar fint: limul cmoqueinno- 
tefcit, quo patfo & illis datis Ellipfis defcribatur. 

Theorema XIII. 
*Propofitio 14. . 
Ih Ellipfi circa quofcunque axes defcripta , duch qttx- 



rranfvcrfa eft , habetque fccundam fibi 
conjugatam... 

D4 3 
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Sit ioEllipfi S Y X Z , cujus ccatrum A , aies vcro SX, Y Z, 
du&a quxlibet diamctcr D A E ; & Cic jlcfcribens O^W in ca fta- 
tionc , uti fuit cumdefcriptum cft pun6himD vel E , itaut intcr* 
valla lint D \tf t D O. Dcindc applicata cadem dcfcribcntc in fta- 
tionc reciproca , hoc eft , in altcrutro ar gulorum qui ipfi \C r AO 
deinccps funt, veluti P R, ita ut rcaa: A R , A P ipfis AW,AO 
rcciprocc fintarqualcs , nimirum ARipfi AO,& AP ipfi A 'W, 
acpromdc trianguium W A O ' fimilc & aequalc triangulo 
P A R , ab Ellipleos puncto H , quod defcribcnti P R in dire- 
ctum eft , du&a fit diamctcr altera H A G. Dico diametrum D E 
tranfvcrfam cflc , HG autcmfecundam ipfi D E conjugatam : id 
cft , fi , du&a H C ad D E perpcndiculari , in cadcm H C , produ- 




bujiu 

ijlUtJfti 

Corol. 7 



cta, fiopus fucrit, fumatur H B ipfi D A xqualis j ductaquepcr 
B & A rcaa B A F , in angulo B A C , intcrvallis vcr6 HC, HB 4 
Ellipfis dcfcribatur.cujus utiquc conjugata? diamctri funt in D E , 
&HG*: dicoillam cumexpofita Elliptiomnino candcmforc, 
ita ut altcra altcri pcr omnia congruat. 

Afliimpto cnim in cxpotita Ellipfi alio quopiam pundo L, 
quod quidcmdefcriptumiit dcfcribcnteinftationcT V, diamc- 
tro T V circulwdcfcribatur, qui, proptcrangulumT A Vrc- 



■ autccr- 

punfto^ ^ um ** nccc ^ a "° quoque per A traniibit 1 , lincafquc B A F 8c 
rum T DAE 
8c V al- 

tcrutrum cum punclo A coinaJit , uti cft cxllis in fig. V I 1 per mvnftm 3 1 itrtii. 
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I>AE alibietiam fecabit ', utiin K&M. Deindc jun&aKM,' aot il- 
eaqucprodu<&vcrsusLj3ganturTK, PB. 




Cum igitur ipfarum DO,HP, pf odu&anrm , fi opus fuerif , 
mterfec"tio ad Q^fiat ad arigulos rccVos ob fimilitudinera trian- 
guli O QJP cum utrcKUie tnangulorum O A W , R A P • , nou- ' wl , fi 
to ipfarum DE, P H interfectionis pundo I , crunt trianguIaP u ^ a * 

coiod- 

^ angul* 
AOW. 
APRfe- 




tQD, ICH arquiangula , obangulosad C reSos, adT 
vcro aut communem aut ad vcrticcm. Idcoque cum triangula 
OD A, PHB latcra O D , D A latcribus P H , H B , utrumquc 
utnquc, circumacquales angulosarqualiahabcarit.; erit & 1 bafis J fr* 

OAy 
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prant. 
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O A , fivc rccta A R , baii P B , angulusqueD O A , id cft P R A , 
P*r*7 anqalo H P Barqualis; ac proptcrca ' reda-P B ipfi R A parallc- 
la. Hinc cum triangulorum R A P & B P A latcra R A , A P la- 
tcribus B P, P A circa xqualcs angulos , ncrape rcctos , utrumque 
utriquc fint xqualia • crit & * baiis A B bau P R , fcudcfcri- 
bcnti T V , angulusquc A R P angulo P B A xqualis. Quocirca 
& circulus diaractro AB dcfcriptus (qui quidem, obafigulos 
ACB, APBrcites, ac ABP, ARPxqualcs, perpunciaC, 
i prr am-p J^&Rnranfit) circulo TKV xqualiserit. Uadccuman- 
jTSTw. galiP BC, BP R ipfis T K M , K T V , utcrquc utrique , xqua- 
4 per <•«- lcs ilnt, ncmpc P B C ipfi TK M * , quoniamuterquecurnan- 
vtrpm g U i Q pACfcuTAM' binos redos conftituit ' , & B P R ipli 

2 1 tertti. v » 

1 procafu fig. II adde: iduoque 8c hi qui ipfis deinceps funt. 5 ptr n ttrtii. ' in cafu 
fig.II uterque angulo PACftn T A Mxqualiseftprr 10 tertii. laeafufig.III utcrque 
cum angulo P A C binos rc&osconftituit , ncmpe hic per i 3 prmi , & Hle per ai tertii. Iu 
cafu fig IV xquales funt anguli P B C ,T K M , quonfam prior cum ingulo P A C , pofte- 
rior vero cum angulo T V A (qui qui Jem PACTV A xquales funt ptr 3 1 tertu ) binos 
recios conftituit per 11 terttt. In cafu fig. V. T K M fiveT A M sequ*Hscftangulo PBC, 
quia utctquecum angulo P A C duosrcdlos conftituit per 1 3 primi & 10 «c xxttrtti. In 
cafu fig. V I xquales funt anguli P B C, T K M , quoniam angulus P A C xqualiseft ci, qui 
ir. tc^mento A V M conftitueretur per 31 tertit , quorum qui dem prior cum angulo P B C , 
poftcrior vcro cum angulo T K M biuos rettos conftituit ptr ai ttrtii. 




6 perio 
ttrtii 
que 
cafu fig 
III pcr 



' »° K T V , propterca qu6d uterquc 6 angulo B A R fcu K A V Civt 
: at " F A V xqualis cft'; lintquc porro, ob xquales angulos PAB> 

fi g . T A K 7 , tam pcripherix P B , T K , quamcarum fubtenfx , 





ncm- 



& 3 1 ttrtn. f In cafibus fi^. I V & V tam angiilus B P R feu B A R , quirn angulus K T V 
cum angufo K A V duos re&w conftituit ptr 1 3 prtmi, & %x ttrtii. 7peri6& l ? '«"*''• , 
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pe latera P B , T K dictis arqualibus angulis adjacentia inter fc 
acqualia * : apparct licuci rectae B C, P R produ&ae concurruntj. J 1 }^^ 1 
in H , ica quoque rcctas K M , T V produ&as , &'quidem , cum bf re£ta " 
ipfi P H ajqualis lit T L , in ipfo pun&o L concurluras. quippc B A F 
cx anccduftis * iimilia atque in totum aequalia funt triangula t™g>c 
RPH, KTL, adeoquc&latus KL lateri B H aequale. Eftau-^ u ™ 
tcm 1 & fubcenla KM fubtenfx BCaequalis*, ob arquales an- xqualia 

funt Iate- 

ra B P, T K ob angulos BAP.TVK xquales per % 2 tertii. In cafu fig. V I , ubi refti P A Y 
contingit circulu m TK V , xqualcs lunt fubrenlx B P ,TKob an^ulos P A 0| T M K x« 
qualcs per 3 i ttrtii. 1 prr 26 prnni. * perx6 & 20 ttrtii. * In cafu fig. 1 1 1 , K M ipfi B C cft 
aequalis, quandpquidcm angulus qui conliftcret in tcgmento K T M xqualis rorct angulo 
F A M feu B A C ptr 3 1 tertii. Vn calu fig. IV, K M ipfi BCcftxqualis ,quandoquidem an- 
gulusKT M xqualis ert angulo K A C ieu B A C p r 32 urtit. In cafu fig. V; K M ipfi B C 
eft xqualis, quando ,ui<lcm jn^ulus in (egmento B C xqualis foret angulo K A M , utpote 
cum tam hic quatn illc cum angulo. C A B duos re&oscoaftituerct ptr 1 3 primi & 22 tertti. 




\ 



gulos KAM, BAC. Quocirca & LM ip(i HC acqualiserit.' ut ?n 
UndecumdcicribenslicKM, ucpoce i^li B C a?qualis , accon-^ u %- 
ftitucainanguloK A M (qui cum ip.oB A C vel idcm ' , vcl ci ad * J' tia 
verncem k , vcl deniquc ipll dcinccps eft ' ) aut ccrte cum al-cafibus 
terutro crurum coincidens " , atque ex dcmonftratis aequalii fig.I.fc n. 
quoque lint intervalla H B , H C intervallis L K , L M : fcqui- ' fi ,n » fa 
tur punftum L, in expofita Ellipfiutcunque fumptum , ideft ,» g ut { a 
totam Eihpfm S Y X Z , cfle in Ellipfi , quar m angulo B A. C , in- cafibua 
tervallisHB, H C , defcribitur , idcoquc. altcram alteri per % 11 



E c 



omnia 



& iv. 
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omnia congrnere. Sunt autem 1 hujus conjugatae diametri D E , 
HG. Quarc & illius, quaccum ipfa eadem eft , conjugatae dia- 



prrmt. 




metrierunt, nimtrum DE traofvcrfa', &HG fccunda. QuoJ 
demonflrandum crat. 

Corollarium. 1. 



Hinc colligitur non felum Ellipfes omocs fuos habcre axes, 
fed & quo pacto datisquibuflibet diametris conjugatis , ejus Elli- 
pfeos cujus diamctrtfunt, axes inveniantur. 

TJt fi cujufcunque Ellipfcos conjugatac dUraetri fint D A E 8c 
HAG, dudiH B , femidtametro D A vel A E arquoli , atque ad 
D E perpendiculari , jun&aqucB A ac ipsabffariam in N divisa, 
11 ccntro N intervallo N AvclNBcirculus defcribatur, fecans 
redam per H & N du&am inP&R: eruntredacH P, HR fe- 
mi-axes magnitudine,quac idcirco utr inque 1 centro A versus,auc 
per punda R & P , acquaJi longitudinc in dire&um pofitac , ficut 
totat S X & Y Z , exhibebunt magnitudine ac pofitione quacfitos 
axes ejufdem Ellipfcos, cujus D A E & H A G «onjugatac diame- 
triexiftunt. 

Dudacnim P B , fumptaquc A O ipfi A R , ideoque 1 cV du* 
CbcPB xquali, agatur D O , occurrens ipfi S X in "W. Cum iu- 
que ob angulum A C B rcdum defcriptus circulus etiam per C 
*J££ 1 tranfcat J , erunt anguli PBH&O AD «qualcs , quoniam uter- 

que 
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ou&cum angulo * P A C feuP B C duos rc&os conftituit 1 . Un- 4 nimi- 
de cum triangula O A D , P B Hlatera O A , A D latcribus P B , rum tm 
B H , utrumquc utriqtie , & quidem circa arqualcs angulos xqua- «n&tb m 
lia habcant : erit quoquc * bafis O D bafi P H , iddt, rc&ae S A J^jj J? 
vcl A X , ut & angu lus A O D angulo B P H fcu 1 P R A acqualis . & fi m fii.' 
Hinc cum arqualia fint trianguta R A P, O A \C r , proptcr angu- bus, 8c 
los ad R & O arquales , atquc 4 R A P , O A W re&os , nec non 5"*fPp 
lateraRA&OAacquaUa:critctiam UatusA WlatcriAP, utlp^ 
& latus O W ipfi P R arqualc. Quocirca cum 6 dtfcrtbmcs fint incafu 

fig.II.* 

fjmiiibus. • ftr 15 primi at ttrtii. * ftf 4frari. * ftrxffrim. * ftr%itfrtubi\\ 
iferi6friHu. 6 ftriibujnt. 




O W, P R cjus Ellipfcos, cujus axcs funt S X , Y Z, & quidcm in 
ftatione reciproca conftituta? , fnnll^ue cfficienttaD & H : mant* 
fcftum cft cx fuperiori dcmonitrationc , Ellipfin, qux axibus S X , 
YZ deferibitur, cumea, cujusdiamctxiconjugatacfunt D E & 
H G , omnino eandem cfic : 

Atque ita, qux de Ellipfi, circaquofcunqueaxesde- 
fcripta , fuperiori Theoremate propofita ac demon- 
ftrata funt , etiam cuiltbet Ellipfi , & tirca quafcunque 
diametros conjugatas defcriptae, convenire , manifc- 
llumeft. 

Ec x . Cr> 
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Corollarium x. 



Scquitur porro cx dcmonftrationc cjufdcm Theorcmatis , in 
Ellipli diamctrosomnesacentrobifariam fccari. dc nonftratum 
enim cft, in diamctro D E, utcunque duc"ta,par tem A E parti D A 
sequalem cfle, cum utraque mtervallo H B arquahs fit. 

Corollarium 3. 

Patct infuperinEllipfi, quarumcunquc diametrorumconju- 
gatarum tranlverfam ctiam fccundam efle , & contra. Ut , fi con- 
jugatarum diametrorura D E , H G tranfvcrfa fit D E , & H G fc- 




• ptr 14 cunda; cum inEllipfi duc"fo quaelibct diameter 1 tranfverfa fit, 
tmSm ^abeatquc fccundam fibi conjugatam, cTit quoquc HG tranf- 
Cmi 1. v crfsu At vcr6 & D E fccundam cflc ipfi H G coujugatam , fa£ra 

collatione figurac I cum II tranfpolitU tantum litcns , acmuta- 

tis mutandis dcmonltratum fimul apparcbit. 

■ ' 

Corollarium 4. 

Quare & quar pcr tcrmiqum tranfverfae diamctri fecundar ae- 
i ^ er% quidiftans lcu ordmatim applicatis parallcla duciu r Ellipfinin 
icl\t COtlcm tcrmino & in nullo practercapuntto contingu, totaque cx- 
bnjm. WaEUiplincadit 1 . 
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» per 

Cor. fr*- 



1 per f 
Cor. i) 
httjtu. 



Adeoquc quselibct re£h , a quovis curvar puncto ad quamcun- 
quc Ellipfcos dinmctrum ordinatim applicata , tota intra Ellipiin 
cadit; utpotccum cancc intotumcxiraElliplincaderc' , necci- 
dem in pluribus quam duobf s punctis occurrcrc 1 polTtt. 

> • 

Theorema XIV. 
Trofofitio 15-. 

* « 

Quae bina quxlibet Ellipfeos pun&a conjungensre- 
clalinea bifariam adiametro dividitur , eritaut pcrcen- 
trumdu&a , aut adeandem diamctrum ordinatim appli- 
c«ta , hoceft , conjugatae diamctro aequidiftans. 

Si enim in Ellipit A B C D , cujus 
centrum K , a diametro A K C bi- 
fanam dividcretur rccta E H G , qux 
ncquc per centrum tranfeat , ncquc 
conjugatar diametro B D aequidiftans 
fit; applicataordinanm G I F, duda- 
quppcr ccntrum rc<5ti G K L : Quo- 
niam eifet , ut G H ad H E , ita tam 
GladlF 1 , quimGKadKL 4 , rc- » f* 4 
da per F & E, nec non pcr E & L du- 1 5 
ftaforct unalinca re&a diametroque 4 L'j 
A C parallcla 1 ; idcoquc adalteram &*. 14 
ipfi cgnjugatam , nempc ad B D , ; 
ordinatim applicata 6 ,atque Ellipli in 
tribus pun&is occurreret; qubdfic-*^ ,j 
ri non poflc iupra 7 oftenfum eft. & 3 Cfr - 

i, Corollarium 1. ££ 3 

Ideoque fidiamcterrc&amquam- ** ;W * 
libci m Ellipfi nonpcr ccntrumdu- 8 ^4 
&a;nbifarhmdividat,omnesquoi.]iie 
ipliacquidiftantes bifariam fccabit 8 . 
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hujus. 



Csr. 14 
bnjnt , 
aliterve, 
ut aulibet 
tbvisan 
tff- 

iprr f 

hnut. 
*ptrtf 

hujnt 
tjnfyue 
Cui . i. 
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Corollarium 2. 

Quocirca fi inEllipfi binae quaelibet re<5brfibi invicem aequi- 
diftantcs duttx fint, qua: utramque bifariam dividct rcda linea 
pcr ilhus ccntrum tranlibit , fcu ejufdcm diamctcr exiftet. Quip- 
pc quacpcr mcdiumunius xquidift»itium diameter duccturpcr 
rncdium quoquc alterius arquidiftantium tranfibit 1 . (Jndc appa- 
rct, quo pa<fto datae Elltpfeos diametros quotlibet, fimulquead 
eafclcm ordinatim applicatas, ncc non & ejuscentrum, utpotc 
quod duarum pluriumvc diamctrorum communis tnterfcctio cft , 
idcoquc Sc diamctros conjugatas , axcsque 1 invcnirc liccat. 

Corollarium 3. 

Ex dictis facilc apparet , quamlibct ret*tam , quar bina quarcun- 
que Eliipfcos punda conjungit, totam ihtra Elliplm caderc J : 
utpotecumipia 4 veldiameterfit, vclordinatim applicata ad cam 
diametrum, qua? per ipfiusmcdium & centrum duciuir. 

Problema II. 

■ 

Tropofitio 16. 

In data quacunque Ellipfi.duclaecuilibetcliamctroal- 
tcram conjugatam invenirc. 

* In ckta Ellipfi S YXZ duftx utcunquc diametro D AE al- 

tcra conjugata 
1 invcnicnda fn. 

Invcntis * axi- 
bus SAX & 
Y A Z,atquea 
tcrmino D vcl 
'* Eadaxiumal- 
tcrutrum, ve- 
IutiadY AZ, 
applicata rc- 
da, ut DO, 
fcmi-axi altcri 

S A aequali, quae produfta, fi opus fuerit, fecct cimdcm axcm 

altc- 




L I B I. C A ?. III. X^j 

alterum, utiin \V, applicctur inftatione reciproca ipfi 0\C, 
eidcm arqualis rccta P R , nempe ut A P , A R tpfis A W , A O 
fingular lmgulisaequalesfint, ac producta- P R Ellipfioccurratin 
pun&o H , a quo (i pcr ccntrum A ducatur rcda H A G , Ellipfi 
terminata: conftat, pcrea, quae ad Propofitionem 14*™» hujus 
libridemonftratafunt, eandcm HAG cfle diametrum ipfi DE 
conjugatam. 

Atque ita fimul apparet , flngulis diametris fuas quo- 
que diftin&as conjugatas diametros efle , eidemque dia- 
metro unam tantum conjugatam duci pofTe. 

i Corollariuriu 

Unde porro perfpicuum fit, quo pacto per datum quodlibet in 
EHipfi punctum rccla ducatur , quae curvam in eodem ac in nullo 
alio praeterea pun&o contingat. Si cnim du£ti perdatum pun- 
ftum & centrum diametro, inventaque alter&ipfi conjugata 1 , « i< 
pcr idem punclum rc&a ducatur inventx diametro conjugatae hujus. 
arquidiftans : errt cadem recta 1 contingens quaefita. cJTi 

Theorema XV. 

Trofofuio 17. 

Ellipfin in uno eodemque punfto praeter re&am , quae 
parallela eft diametro illi , quaepcr punttum & centrum 
ducitur , conjugatz , alia re&a non contingit. 

Contingat Ellipfin CHFG in 
pundo C re&a DCE , paraUela 
diamctro G H , quae conjugau fit 
diametro C F , per punciumC & 
centrum du&ae : dico aliam rc&am 
in pun&o C candem Ellipfin non 
contingere. 

Si enim fieri potcft , contingat 
eandcm quoque in punfto C rc&a 
I C K , diamctroque LM, eidem 
I C K aequidiftanti , altcra con juga- 
* ttducaturNO , (quaecuraapriori 

CF 




I 
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* per + C F divcrfa iit ,vpu;ictum N cum puncto C non coincidet , ) ac 
C". 14 p cr N ipli L M, idco*quc & contingenti I C K , aequidiftans du- 

* per 2 *" lt ^ Qc. Cadct ttaque a punctum C , adeoquc rectu I C K infra 

rcctimP NQ: ninurum, vcrsusEIhpfeosccntrum. AtveroSd 
hu i ut - codem modo J pun&um N , idcoque rccta P N Q^, inrra contin- 
JjJ£ * f "Igcmein I CK: ncmpe, vcrsusidcm ccntrum cadct, quod rc- 
pugnat. Noncontingitcrgol CKEUipfin. Eadem deomnibus 
ahis eft dcmonftratio, ac prointk conftatpropoiicum. 

Corollaritm. 

4 c#- Conftat itaquc 4 inEllipfi cuilibcttangentiparallclas, arqui- 
rsll pr*- dift jntcs quoquc elle diamctro conjugatae ci , quae [ er ta&um & 
tticnt. ccntru n ducitur y ac proindc 6c ad diamctrUm pcr tactum ductam 
1 ^ 4 ordin.itim applicari, atque ab illa biiariam dividi s , & contra, 
Ctr - '3 quxpercujuicunqucdumetnterminumduciturarquidiftanscui- 
^*'' hbct rc&ae, pcr candcm diametrum bihriamiecte , EUipiinin 
odem vcmcc contingcre. 

Theorema XVI. 

Tropjitio 18. 

Si qudibet contingens produ&ae Ellipfcos diamctro 
cuicunque occurrat, atque a punclo contactus ad ean- 
dem diametrum rccla ordinatim applicetur : erit rc&an- 
guium fub diametri portionibus , a ccncrooer conringen- 
tem applicat.imque abfcitfis , fcmfdiametri quadrato 
xqualc , & contra. 

Qiiamcunquc Ellipfin G D, cujus centrunvA , contingatin 
puncto D , utcunquc fumpto, rcctaD E , diametro I G occurrens 
in E ; atque a puncto conta&us D ad candcm diamctrum ordiua- 
tim applic.ua iit D C: dico re&angulum C A E quadrato fcmi- 
diamctri AGacqualccflc. 

Sitenim primumaxisdiamctcrlG, fitqucO \i r defcribens , in 
ftationeutiiuit, cumpcrcandcmdcfcriptumcftpunctumD; ita • 
ut O D mtervallHm fcmi-axi A G arquale lit, P R autcm defcrtbent 
inflatione, ipfiO^rcciprocaj itautacuryae pun&oH, quod 

nempc 



- » 



• « 
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nempc defcribentiVK in dire&umeft, du&adiameterH Acon- 
jugata fit ci , aax per D & A duceretur * , ideoque & contingen- • fer 4 
ti D E parallela * . Sitque porr6 ad fecundum axem A K appfica- £■£ '4 

ta H F , ducanturque O B , R T f x} * c „ 
ipfis AG, A K aequidiftantcs, 17 bujtu. 
quae applicatis D C , H F , pro- 
-du&is , fi opus fuerit, occurrant 
inB&T. 

Itaque cumfimilia finttrian- 
^ulaOAW&RAP», crunt j ex CM- 
quoque triangula WCD & fhnSme. 
R T H , nec non OBD&> rl ? 
PFH 4 fimilia. At vero & la- f ™J[ 
tera W D & R H, nec non * excn- 
OD & PH ' acqualia funt.A**'*** 
Quare & latera WC & RT*^ 16 
five A F , ncc non D B, & H F 6 7 ^ 19 
arqualia erunt. Sunt autem por- P r 'm 



ro » triangula EDC&HAF'^* 



feXti 

9 prtpter 



aequiangufa ; undc ex antcdi 

erit 8 D C ad C "W fivc trianguU 
AF, ideft9,ECadHFfive&DC, 
D B, utieadem D B adBO ,0 . "™ 
Unde cum proportionales fint io^ rrt . 
E C , D B, B O , erit 11 ut EC trim^U 
adBO fiveCA, itiDB qua-g£W^ 
dratum ad B O quadratum ; & auimn^ 
componendo " , ut E A ad C A , ita 1 1 D O quadratum ad B O U. 
quadratum, hoc cft, G A quadratum ad C A quadratum ; ac pro- 1 1 P* r 
inde' 4 &reaac E A , G A , C A proportionales erunt, ideoque ,f 25)** 
re&angulum C A E quadrato fcmi-axis A G arqualc. Cumquc in 1 t g 
pundo D alia refh, practer ipfam D E Ellipfin conttngere non <r*mti. 
poflit' 6 , patct convcrfum quoque verum cfle: nimirum, fire- ,J ^47 
<5tangulum C A E arquale fit quadrato femi-axis A G , & per C i^rCtr. 
ordinatimapplicauEHipfiocrurratinD, jun&amEDeflc con- xofixti. 
tingentem. ' 5 ^ r ' 7 
Deinde non fit rc&a I G Ellipfeos G D axis , lcd alia diameter ftj^ 1 7 
quarcunque , cujus paramctcr IB, atquc ab aflumpto in curvafc w; «,. 

Ff utxun- 
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utcunque puncto D adcandcmdumetrumordinatimapplicctur 
D C, litijuc quadrato femidiamctri A G sequalc rectmgulum 
CAE: dico junctam E D , productamquc , totamextraEllipiin 
cadcrc , idcoquc eandem in puntto D contingcrc , & convcrfim. 

Sit cniin in eadcm E D , aut in ipfa produ&a, prout libucrit , 
aflumptum utcunquc punclum F, iitqucpcr F ducla re&a F H 

ipfi C D arquidiftans , quac di&ae 
diamctro I G occurrat in H , Elli- 
pft veroG D inK. (EtcnimfiEI- 
lipli non occurrcrct , manifeftiiTi- 
me punctum F extra Ellipiin fo- 
rct. ) Dcindc IG utaxe, eadcm- 
quc parametro I B , intclligatur 
dcfcripta aliaEIlipfisG L, ac pcr 
C & H ad eundcm axcmordina- 
tim appliccntur CL, HM, quac 
curvx occurrant in L & M, jun- 
gaturquc EL, (qua: utiquc Elli- 
plin G L in L contingct 1 , ) caquc 
producta , li opiis fucrit , produ- 
&x H M occurrat in K. 

Itaquc quoniam cftquadratum 
D C ad rcdangulum (i C I, ut 
quadratum L C ad idcm G C I rc- 
ftangulum, (quippe utriufqueca- 
dein cft ratio, qua; paramctri I B 
ad diamctrum iive axem I G * : ) 
fci/w , & crunt * quadrata D C , L C , ideoque & re&ar D C, L C aequales. 
Eodcm modo , & rc&as K H,MHa?qualcs etle, dcmonftrabittir. 
At vero cumiitC D adHF, utCLadHN, (liqutdem 4 utriuf- 
que eadcm cft ratio , qua- rcdtae E C ad reclam E H , ) crunt quo- 
quc 5 H F & H N aequales. Eft autem H N major applicata 
HM, cum contingens ftt E L N: ergo & HF applicata H K 
major crit, idcoque pun&umF, inrc&a EDF utcunqucfum- 
ptum^hoc eft, totaE D F , cxtra Ellipiin , G D cadct , fivc , quod 
idcm cft , candcm in puncto D contingct. Cumquc non poilit 
* per 1 7 praeter E D F alia rcttx candem Ellipiin in pun&o D contingerc 6 , 
*W * manifcftum cmoqueeft convcrfum: fincmpc ED EllipfmGD 

ia 



dtmnftr. 
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fexti. 
i per 9 
fiunti. 
4 ptr 4 
ftxti. 
i per 14 
tjuuiti. 
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in D. coawigat, diamctroque G I occurratinE, & ademdem 
diametrum ordinatim applicau fit D C r re&angulum C AE q 
drato feraidiamctri A G «qualc efle. 

Ex di&is peripicuum eft, quo pacto a dato quolibct pun&o 
ducendafitre&a,quacEllipfincontingat. 1 

Si cnira datum pundura in ipfa curva fit, ycluti D : jam fupra • ■ m c«. 
oftcnfumcft, quopa&opcrdi&umpun&umcontingensducatur. 16 **" 
Quod tamcn & hoc quoque modo pcr prarcedcns Theoreraa jW ' 
perficietur. 

Du&a cx D ad invcntam 1 diametrum G I rec"ta ordinatim 1 per 
D C , fiat reftangulum C A E quadrato femidiamctri A G xqua- 1 C9r l f 
lc,jungaturqueED. > ^ t U Mr ' 

At iiextraEllipfinfitdatom pundum, utE: du&aadAcen- 
trum J recta E A , quar Ellipfin iccct in G , quadrato A G zqua- J «n*«- 
le fiat re&angulum E A C ; ac per C du&a ordinatira applicata tum 
C D : nimirura , quac 4 arquidiftct contingenti quse pcr G ducere- 
tur * , occuratque Ellipfi in D , jungatur E D : critquc ha!c ipfa « 
tam priori quam pofteriori cafu 6 contingens quaefita. Cor - 1 7. 

A puncto autem intra Ellipfin dato non pofic duci reclam, qux ** J ' tu ' 
candem contingat , manifeftirtimum eft. ' leZJhT 

14. 

ujus. 
fxr 18 



Atque ita me compendiose via fatis plana ac maxi- r J. 
me naturali , abfque ulla folidi confideratione , Ele- h 



menta proprietatesque praecipuas Curvarum, quas Ve- hL 
teres Coni fettiones appcllavere, tradidifle confido. E 
quibus principiis caeteraomnia , quae ad Parabolam, 
Hyperbolam , vel EUipfin pcrtinent, abfque ulteriori 
rnanudu&ione facillime deducet , qUicunque animum 
iis debite applicuerit , atque in Geometricis per fe a # d 
ulteriora progredi valeat. Adeo ut eadem traclandt 
methodo liifce diutius inhaerere fupervacuum putem , 
praefertim cum infignis & fublimior quaedam fcientia 
fuperfit , cui Veteres enixiflimc incubuhTeexquorun- 
dam relatu ac nonnullis antiquorum Geometrarum 
fragraentis manifeftum eft ; quaeque tam ab iifdem 

F f % quam 
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quam a Rccenrioribus Locorum Inventio five Compo- 
Jitio appellata fuit. Ad quam promovendam , ab Apol- 
lonio caeterifque Geometris ea pracipue confcripta efCe , 
qux in Conicorum trattatione praediclis Elementis fu- 
peraddiderc , omnino credibile eft. Cumque penitio- 
rem curvarum lincarum notitiam pcrfeclamque earum 
cnumerationcm ac diftinctionem , ut &diftributioncm 
in fua gcncra&fpecies, cumfegrcgatione eanim, quas 
verc Gcometricsc non funt, ab iisquz in Geometriam 
funt recipicndae, ex accurata Loci traftationc imprimis 
petendam cxiftimcm : e rc fore duxi, candem tracla- 
tioncm hic fubjungerc , non quidcm ea methodo , fi- 
cut a Vctcribus inchoata videtur , cum vix integrum 
& ingens volumcn eidcm fufTicerct , fi vcl tantum Lo- 
corum , quae Tlana , ac Solida ( quamvis , meo judt- 
cio , minus re<fte, ) vocarunt, id eft , qua? vel recla 
linea , xdTarabola , vel Hypcrbola , vel Ellipfis , fTve 
circnli circumferentia exiftunt , (quorumqucLocorum 
Compoficioni cos folummodo intcntos fuiflc invcni- 
mus,) doctrinam exafte complecleretur , arqucidpor- 
ro volumcn in immcnfum cxcrefcerct , ft ad Loca , 
qux funt linese curvs fecundi gcncris , uti nobis pro- 
pofitum eft, extenderetur; fed Artc Analytica pcr JE- 
quationum cxamcn & praxepta gcncralia , quibus omnes 
omnino cafus pofllbilcs rcfolvanror ac dcterminentur. 
In quibus percraetandis cum ordinem fumus obferva- 
tyn , utjam poft cxplicationcm Elcmentorum Parabo- 
lac, Hyperbolac, &EIlipfis, (fuppofita notiria eorum , 
W adlinearum rettarum , angulorum , & figurarum re- 
clilincarum, ncc non Circulonim naturam peninent) in- 
vcntioncm ac dctcrminationcm tradamus eonim loco- 
rum , quae vel reftae lincac funt vcl ex praedietis curvis 
conftant; (Iliaautcm & nobis, ne quid tcmere mutc- 

mus. 
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mus , Locornm Tlanornm , Solidorumque nomine ve- 
nicnt ) acque eo ipfo oftendamus in primo curvarum ge- 
nere , praeter Circulum , non nifi Parabolam , Hypcr- 
bolam . & Ellipfin cfTe recipiendas. Tra&ationi autem 
• ulteriorum locorum , quaepertinent ad lineas curvas fe- 
cundi generis , fimiliter quoque earundem curvarum 
Elementa praemittemus. Cum vcro ad ipfarum genera- 
tionem viam fternant non tantum defcriptiones linea- 
rum curvarum primi generis , hoclibropropofitaeatque 
explicatae , fed & multi alii illas in plano defcribendi mo- 
di : operae pretium duximus eorundcm modorum ; qui 
certe infiniti funt , ut quilibet Iiuic fpeculationi inten- 
tus facilc expcrictur , vel illos faltcm hfc adjungcre , 
quos aut ad dcfcriptioncs curvarum fecundi generis 
auxilio nobis fore , autMechanica? curvarum primigcne- 
ris in plano delineationi praeccdcntibus aptiorcs judi- 
camus. 

C A P u t IV. 

lAlpa^Parabolam , Hyperb&lam, f$Ellij>Jin'm 
flano delineandi Methodus. 

C It triangulnm quodcunquc ifofcclcs ABC, & tam aequali* 
^cruraAB, AC, quambafis BCutrinqueindcfintteprodu- 
cantur , ut ad D , E , & F , G , nec non H I ; fuquc ab altcrutro 
angulorum ad bafin duc~ta quarvis rc&a terminata , oppofito cru- 
ria»quidi(tans, utBK, & pcr terminum ejufdem Kaltcrarc&a, 
utrinque indefinite cxtcnfa, libcrctranfeat, qua: circa vcrticcsn 
anguli rcliqui» ncmpc punftum A , utPolum, circularitcrmo- 
bilis fit , vcluti L A K M ; ac dcniquc reclae F G infiftens C N ipfi 
D E parallcla tranfcat pcr ipfarum F G & H I intcrfedtionem 
Dico y fi angulus E B H atque ipfi ad vetticem D BI cum 
reda B K moveatur in utramquc partem , ita tamcn uttrus A B 
fcmper applicatum maneat recbe D E , fimulque rccta H I huc 
atquc illuc promoveacrc&am C N, fibiipfiiemperarquidiitan- 

Ff 3 tcm, 
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tcm, acrcctaBK adpolum A circulariter movcri faciat prscdi- 

ctam L M , pcr pun- 



■4 

z 




ctum K fcmpcr tranf- 
euntcm , intcrfc&io- 
nem iplarum C N, 
LM, quae fic ad O , 
Parabolam defcribe- 
rc/ cujus diamcter eft 
A D , parametcr K B, 
ac F G eandcm con- 
tingens in verticeA. 

Ia quacunquecnim 
ftationc conftitutus 
fucrit angulus EBH 
fcu D B I, fi intcrfc- 
ctio rectarum F G , 
H I defignetur pcr C, 
atque ab intcrfc&io- 
nis punclo O ad dia- 
mctrumapplicatafit OP ipfi F G arquidiftans : critfcinpcr KB 

ad B A, hoc cft, ad AC, 
7 uti cadcm A C ad CO«: 

'fl ac proindc * rc&angulum 

fub K B , C O, idcft \ 
fub K B , A P quadrato 
rcctaeAC, hoceft 4 , ipfius 
OP arqualc.UndefiBA C 
angulus rcc~tus fuerit , crit 
A D axis , fin minus , dia- 
mctcr , ad quam ordina- 
tim applicatx faciunt an- 
gulosipfi BA C vclBAG 
angulo aequalcs. 

In tranlitu ctiam hic no- 
tandum cft , eodcm illo 
motu per intcrfectionem 
ipfarum H I , L M , puta 
Q^, Hyperbolam fivc op- 

pofius 
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pofitas Hvpcrbolas defcribij ut&, quamvis triangulum B A C 
ifofcclcs non foret , nec etiam rc&a B K cx angulan punclo B fcd 
ubivis in refta A D edu&a cflet , nihilominus tamcn curvam A O 
Paraboiam fore ; at vcro nec parametrum priori , ncc verticem,, 
nec diametrum poftcriori cafu cafdem rcmanerc , quas tarnen illis 
quoquc calibus dcterminarc facillimum cft. 

Quoniam autem rirta finem capitis primi monuimus, 
curvam , juxta definitiones in principio ejufdcm capi- 
tis propofitas , qualibet efficieute ; & quocunque inter- 
vallo defcriptam , fi anguli mobiles inxquales fint iis qui 
ad direcfricem funt ab eadem parte , Hyperbolam eflc, 
idque Mcchanicx cjufdem in plano delineationi non inu- 
tile judicamus : idcirco id demonftratione jam compro- 
bandum duximus , fimul oftenfuri, quo paclo eadem Me- 
thodus ad pradi£as Hyperbolarum dclineationescomv 
mode appiicettfr. 

Sit itaque effciente I G , intervallo A JL, & dircttriceKL O, an- 
gulis autcm I A L & K L A inscqualibuvoefcripta curva D A M : 
dico candem cuffam Hyperbolam eflc ; -mc fi dudti a Polo A ad 
direttricem rec*ta A K , ita ut angulus LAK angulo L A G arqua- 
lis fit , centro A & intervallo A K circnlus defcribatur, fecans ef- M 
ficientem in I & G , ad dmeUricem in K & Q/, pcrque pundta I & c 
K , nec non pcr G & Qjducantur rcctar I K , G Q^ libi mutuo oc- in K 
currcntcs in 1 : , rc<5hs F I , F G Afymptotoseife' . conun- 

Sumpto cnimincurva punclo utcunque, velutiD, applicc- fn^afu" 11 
tur tam angulus moftks, nt O A D^ qham defcrtbens , ut O D , in fig.v.cx- 
ftatione utifuerc, cumpereasdcfenptumcft punctumD. Quo- hibito. 
niamigituraequalesfunt aneuliA IK, AKijnterfe', ncc non * di ^ cro 
fimul lumpti anguloKAG^ (quippetampoftcriorquamprio- c 



tut 
candcm 



rum 



res x cum angulo IlVK binos rec~tos conftituunt ) : cruntquoquc pun&o- 
anguli A I K feu A 1 1 & G A L, utpote arqualium dimidia, in- rum b ! n * 
ter fe aequalcs , ac proptcrea J rccta: I K F & A L parallcte'; ^itve- 
ideoquc ficut IKF rcclarFGoccurrit» ita& cidem FG occur- lutl&K. 

tentinin.ac 
G & 

in IV. 6g.t»ngatibidemcirculum rcfta.utlFinpriori» &GFinpofteriorieum con- 
tingcreocmitur. 1 ftr f frimi. * per 13 <*r ^iprimi. J perx%prnni. 1 incafufig. II I^ 
quoniam utcrquc angulorum AlF & GAL rcdt uscft,ie&«cIF, AB parallclxcrunt. 



%l% Elem. Curvarum 

rent defcribcntes A L & O D , utpote ipfi I K F arquidiftantes. 
Sint itaque ipfarum occurfus in B & C , ac pcr B agatur re&a 
B N dirc&rki K O zquidiftans, occurrensque defcribentiD O 
■ ftr x in N : eritquc ut G A ipfi A I, ita 1 G B ipu B F aequalis. Cura 

fex/i, & 




autcm in trlangulis L A K , O QC arquales fint anguli adL & 
• *9 O , ( propter 1 AL, CO parallelas , ) fitque & angulus LAK 
fiveGA L, id eft, G IF,*qualisangulo O dC,(quippetarahic 
quam illc cum angulo K Qp, ?cl KQJB duos re&os confti- 

tuit 



r- 



uigmzea Dy 



Google 
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tuit 1 , ) < arquiangula erunt eadcm triangula LAK&OQ^C.^ier 

five 1 N B C. Porro, Iljfc. p<r 
quoniam angulus 1 3 P rim *> 
AGEanguloIKO^V^ 
feu A L O sequalisf rr i^pri. 
c([ , (quippe tam hic m '' a ' 1 8 
quam illc cum angu- J J 1 
d in cafu fig. 1 1 1 apparer, tam anga- 
lum O QJC quam LA K. rcftum 
efTe, pcr 1 < primi, & j 1 rertii : ac in 
fig. V&VIangulosGlF&OQC 
xqualcs.prrjitcrtii&ai cjufdcm. 
* per ipprimi. ' 

lo IGQ/ivc IGF» Htfo.l, 
binos rc&os confti-P <T M 

II I.fcr 1 3 primiO" 3 1 
V/yt 1 3 ftriw, 1 8 CT 3 1 
/w i^primiO- fxtertiii 
,n K- Vl.pcr 1 3 primi yquonum ansuio 
1 G K^xytaiu cjl I K Qjjrr 1 1 fcrtf. 

tuic ' , ) atqueangulis *in fig.U 
LAG, OAD vcl a A n p' us 
OAEiifdcmfivex-^ 
quahbus addito vclALO 
ablato communi eftxqua- 
O AG', compofiti Jj£ ui * 
vel refidui L A O, cum^ 
G A D vel G A g u '° 
quales quoque jfunt, , 
«LO.AOV.bi™-*^ 
tuo occurrant ; G E ftituir, 
quoquc &*AD n*biP c f »9 
mutuooccurrantne- P" mi & 
cefle cft ; fit itaquc/tc"in 
ipfarum occurfus Ecafufig. 
punclum; &. arquian- 1 1 & fi ' 
guhcrunttriangula,B A ' E US ' 
A G E , A L O , crit- 
que proptcrca 4 A L * per 4 
ad AG, utLOfivc/ fX "f*- 
•NBadGE. Atvcm" 1 

Cg (ob 




c 
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t ftrfttf. Cob triangula LAK & NBC 1 fimilia) cft quoque * cadcra 
dem. AL adAK, hoccft, acfeandcm AG, utNBad B C. undcpcr 
JJ" * confcqucns ctit > , ut N B ad G E , ita cadcm N B ad B C. ac pro- 
t^, 1X indc 4 rectat G E & B C , idcoquc &GBfcu*FB&CE, ncc 
jiG. non B E & F C «qualcs crunt. Dcoiquc cum , proptcr triangula 




L I B. I. C A P. IV. xjy 
ubicunque incurva aflumptum fueric D pun&um , fequitur 1 * per) 
curvam D A M Hypcrboiam cflc , cujus Afymptoti F I , F G. *">'• 
Quod crat oftendendum. 




Exantedi&ismanifeftumcft, fi efficiens fcu 9 contingcns , ut >p<rt 
I G , ad Afymptotorum alterutram perpcndicularis fit , veluti in *">*• 
tertia & quartafigura , vel angulosmobtles L A I & L A G rcctos 
fore , fi ncmpc intervaUum , ut A L , acquidiftans du&um fit ci A- 
fymptoto cui efficiens feu contingcns I G ad angulos re&os occur- 




rit,ut in tcrtia figura,vcl certe defcrikentem ad direBricem fore ©cr- 
pendicularem , fi nempe intcrvallnm parallelum fuerit ei Afym- 
pto, cui eadem efficiens fcu*contingens GI occurrit ad angulos 
obliquos , ut in quarta figufa. 9 
Itaque fi vel Afymptotis F I, F G, & contingcntc I G ; rel dia- 

Cg 2 metris 
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roccris conjugacis H A , I G , 
Hyperbola fic defcribenda, du- 
&is in cafu pofteriore Afym- 
pcotis F I , F G , diametro I G 
circulusdefcribacur, quifecet 
utramque Afymptoton , puca 



H. 

1 




jautal- 

tcram 

tangat,8c 

alteram 

fccet, ut 

io 1 1 6g. 

fit inlSc 

Q,aciri 

Illfig.in 

G&K. 



inJC &Q/,duc"taqucperK 8cQ 
re&aK 0,cui dudta A L,Afym- 
ptotorumaltcrutri,utF I,arqui- 
diftans, occurrat in L : facillimc 
colligitur cx tTrarmiflis, fi ejfi- 
ctente I G, intervallo A L, ac di- 
reftrice- K O, curva defcribatur, 
eandcm foreHyperbolam, quat delincanda proponitur. 

Nonnunquamtamen,utdbliquo»circumferentia; & ret5tarum 
occurfusevitemus, haeccadem abfquc Circuli dcfcripcionc cffi- 
cerc expediec. Ita- 
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Itaquefi,du&aAL Afymptotorumalterutri,utFI, parallela, 
ad candem Afymptoton ducatur A K, ita ut L A K angulus angu- 
loLAG aequalis fit, &pcr K reo~hKO fecans praedic"tam A L 
inL, itaut angulus FKOangulo FGI aequalisiit: eritcurva, 
effiaente I G , tntcrvallo A L, ac dircftrtce K O dcfcripta, ea ipfa 
Hypcrbola , quac quamtur. • 

Ad Mcchanicas porro Hyperbolarum defcriptioncs 
noninutile forejudicavimus paucishic oftendere, tguo 
patto vcl angnlis mobilibus reftis, vel ita ut defcribens ad 
direcfricem fit perpendicularis , quadibet Hyperbolse in 
plano dclincari queant. 

Si itaque vel lioc,vcl illo modo dcfcribcnda fi t in plano Hypcr- 
bob,cujus Afymptoti fmt F S,F T,quamquc contingat rccta S T, 
utrinque Afymptotis terminata : Du&i ab alterutro punctorum S 

vcl T rfl^ta , vel ad hauc , vcl ad il- 
lam Afymptoton perpcndiculari,uti 
T V,quam ad F T angulos rcctos cf- 
ficcrefupponimus , cidcm T V pcr 
punctum I ( ncmpe ita fumtum ut 
IF intcr V F & S F media fit propor- 
tionalis)agaturaequidiftans I G,qua: 
continget quoque Hypcrbolam 
qtuxfitam * , proptcrea quod (it V F ' fT» 
ad I F, hoc cft % I F ad S F , uti J T F J">V 
adG F.rdcoquedcfcriptofupercan- p^J^" 
dem I G circulol K G, quitangat } prr t 
AfymptotonFTinG atquealte-/^* » & 
ram fecet in K , fi pcr K & G duca- % K fi£ 
tur rc&a K G O, eidcmqr.c occurrat ijtthtu. 
duc*hab A, pun&omeJiotangcntis I G.recla A Lin L, quxqui- 4 F n{ - '■ 
dcra A L vel ad eandem I G, vc! ad ductam K O fit perpcndicula- 1 6 tcvl1 '' 
ris : erit HypcrboIa,qux^£7^I G>diret~lrtce K O, atquc/tff<7- 
v*llo A L, ad candcm ejpctentem, didamve dtreUrtccm per^cn Jicu- 
lari,dcicribitur, juxucaquar mouocxpofuafun?, harc ipfa,quac 
delineanda proponifur. 

Similiter & vel datis quibuflibct angulis mobilibus y vej 

. f* \: -'."> '. G g j ^^^.-'™iS 




V 
V 



i. 
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Digitized by Google 



• per i 
C" ti 

pxti. 

tatii, 



158 E L E M. CVR/VAKTM 

ica ut fcrtbens ad direcJricem datos q u 0 1 1 i bet angulos 
efficiat quamcunquc Hyperbolam in plano delineare 
haud dimcile erit. 

Cacterum fequcntem quoquc Ellipfin in ptano de- 
fcribendi ratignem hic adjeflflc fuum aliquando ufum 
habebit. 

Rc&aiinea, ut A B C , ad Polum B circularitcr mota binis fui 
pu»&is A & C , in cadem utcunque affumptis ( fivc B fit intcr A 
&C, fivcCfninter A*& B, * promoveatreaas ADE , DCF, 

fibi ipfis femper ajquidi- 
fbntcs, ac lc invrcem ad 
rcdos angulos interfccan- 
tcs : dico curvam , quac 
continua carundcm inter- 
H fedionc, velu ti D , dcfcri- 
' bitur, Ellipfincfle, cujus 
ccntrum cft B , & axcs 
G B H, I B K, ncmpc ma- 
gnitudinc ipfarum A B , 
B C duplat , pofitione vc- 
ro rpfis ADE, DCF, 
a^quidiftantes per B Po- 
lumdu&ae, atqueibidem 
bifariamdivifar. 

Sumpto enim in eadem 
curva punfto utcunque, 
vcluti D, appliccntur ipfi 
defcrikentet A D E,P C* 
inftatione utifucre, cum 
per illarum interfe&io» 
ncm defcriptum cft pun- 
ctutn D j noteturque porro pun&um , ubi earum alterutra , vcluti 
ADE, vei hanc v.et Ulam d u ctar um G H , I K , ex. gr. , ipfam 
G H , fecat, utlfkl^. & fit G A H circumferentia Circuli , qui pct 
motum punc^i A defcribitur. Quoniara iMfcjue eft 1 A B qua- 
dratum ad B C quadratum, hoc eft, G B quadratum ad B K qua- 
«katum. urAL qaflfatum five 1 G L H rcdangulum ad L D 

qua- 
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quadratum : conftat 1 , curvam GKtf, uti^radiaum dt defcri- . pn x % 
ptamEilipfine/e,cujusaxesfuntGH ,IK. Hjm. 

Manifefhim autem eft , fi puncla A & C «qualfter a B 
Polo diftent, praedi&am curvam Circuli circumferen- 
tiam fore. 

NonfitdeindeABCunalinearec"h, fedangulus quicunquc, 
fivcobtufus, fivcacutus ABC, fintque prxdi<3xrcaae D AE, 




r" M v 




A & C ita jun&ar, ut, cumearumalicra uni 

cruri 



140 Elem. •Cvrvarvm 

cruri coincidat , ( quemadipodum ia ftationc A B C re&a D OF 
coincidit cruri B C , ) altera ad rcliquum crus fit pgrpcndicularis, 
(ficut ifi cadem ftatione rc&a D A E ad crus A B pcrpcndicularis 
cft : ) dico itcrum , fi angulus A B C circa Polum B circularitcr 
motis pun&is A & C inutrocjuecrureutcunqueaflumptispro- 
movcat rectasD A E & D C F iibi ipfis fempcr xquidiftantes,cur- 




« cx hy- 
fotheft.O" 
per 19 
printi. 

* pcr 11 
fexli. 



vam, continua ipfarum intcrfcclionc, vcluti D vcl K, dcfcriptara, 
Elliplin eflc, cujus femi-diamctri maenitudinc funtreclar DB, 
B G, nempe dictorum crurum, ti opus ruerit, produclorum , por- 
tiones a perpendicularibus A D , C G , per aitumpta pun&a A & 
Crcciproccdu&is, ad Polum intcrccpta?; & quidcm altera, uti 
b B, etiam pofitione ; altcra verd , ut B G, non itcm , fed B P ip(i 
acqualis , rc&xqucD A E xquidiftans. 

Sit cnira prxdichis AB C angulusin alia ftatione utcunque, 
cx. gr. , in H Bl ; idcoque prxtata intcrfcctio ad K. Dcmilfis 
autem ab I & K ad rectam D F , ipfius D B duplam , pcrpcndicu- 
laribus I L , K M , notatisque intcrfcftioncm pun&is ad N & O, 
quoniam xqualcs fivc iidem funt angulus A B C fivc O B L & 
HBI , eruntquoque, additovclablatocommuniHBF, anguli 
H B O & I B L xquales ; idcoque triangula H B O & I B L , ob 
angulos prxtercaad O & L re&os ' , aequiangula. Suntautcm * 
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fc squiangula triangula C B G & M N K, cum tam hoc quim il- 




tum ad D N F ' rectangulum.ficut H B quadratum ad H O 6 qua- ad B vni 
dratum,ideft 7 , uti B I quadratum ad I Lquadratum, vel utiB C Sahrfr 



quadratum ad K M quadratum 8 , id cft 9 , uti B G fivc B P quadra- vedJer 
tumadKNquadratum, cVpermutando '°DBquadratu m ad tlccm ' 

CT xxfexti. J ex hypothefi. 4 p a Cor.19 <jiu 



3 pcr 4 



C7" 11 CXJt. 



ex hfpothefi. * perCor.H) quinti. f per ^[ccuntii. « per 47 prtmi . 7 p ( r 4 
flualncfremmBCipfiBl, CTIL^KM. 9 per 4 fcxt, , proptcr tJnpU 



C C G cr M K N ^uhn^uh. top ni6 




BPqaadratum, utDNF re<5hngulumad KNquadratum. Ac 
proindc Ellipfis cft curvaD K P F,intcrfe6tionc uti prxdidum cft 
defcripta 1 ' , cujus femi-diamctri conjugatar D B , B P ; idcoque * ' 1 J 
B centrum, ac D A E contingctis Ellipfin in vcrtice D ■*« 5£ra 

Notandum hic eft, quodfire&us foret ABC angu-P^ 1 * 
lus, interfeclione , utiprsdi&umeft, noncurvam, fcd 
rectam lineam defcfibi. 

Quemadmodum autem Ellipfin , qujc fuperius per 
motum puntti in una cademque recla defcripta fuit, 
nunc per duarum re&arum intcrfectionem delineavi- 

Tars II. Hh muS, 
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mus , ita & Patabola Hyperbolaque , quarum gcnera- 
tiones folummodo per limiles intcrfc&iones in praece- 
dentibus expofuimus , per motum puncli in una eadem- 
quc rcfta dclcribi poflunt. At verb quoniam pnedietarum 
curvarum generationes , ut jam ante quoque monui- 
mus , infinitac funt , atque earum facillfmas quidem ac 
maximc naturales a nobis jam propofitas exiftima- 
mus , hifce diutius inhaerendum non videtur ; itaque 
ad Locorum Tlanorum, Soltdorumque inventiones ac 
detcrminationes progredimur. 
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IOHANNIS DE WITT 

ELEMENTA 

CVRVAJELVM 

LINEARVM. 

LIBER S E CVND V S. 

C A P V T I. 

PROPOSITIO GENERALIS. 

N omni quzftione , ubi indagandus 
proponitur Locus , five is ilt ad li- 
neam re&am,five ad curvam, fuppofi- 
tis duabus lineis rec"tis incognitis at- 
que indeterminatis, datum vel afium- 
ptum angulum comprehendentibus , 
tanquam cognitis ac determinatis, 
devenitur ad iEquationem, aflumptum quodlibet quzfiti 
Loci pun&um determinantem ; in qua quidem aequatio- 
ne , poftquam ad fimpliciffimos terminos erit rcducla , fi 
neutra incognitarum ad duas plurefve dimenfiones aflur- 
eat , hoc eft , fi neque in fe , neque in alteram incognitam 
ducta feu multiplicata reperiatur , quaefitus Locus erit 
linea recta : At ii earundem incognitarum altera ad qua- 
dratumafcendat, alteraverononitem, fednequc inie, 
neque in alteram incognitam ducta fit , erit Locus quz- 
fitus Parabola. Qubd fi verd utraque ad quadratum 
afcendat, five altera in altcram ducla inzquatione rc- 
periatur ( altius enim zquatio non afTurget , ft de loco 
Plano Solidove quaeftio fit) : erit Locus quaefitus vel 
Hyperbola , vel Ellipfis , vel Circuli circumferentia. 

H h z Quo- 
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Quorum quidcm omnium particularis dcterminatio , 
dcfcriptio , & demonftratio variis modis rlcri poteft ; 
ar vero cx fimpIichTimis , gcneralifliraisque aliquem 
annotafTc fuffcccrit. 

Ac primo quidcm cafu , cum ncutra quantitatum 
incognitarumadduasplurcfvc dimcnfiones afccndit, fi 
earum unacxprimaturpcr atque altcra per^ , poteft 
xquatio ad aliquam fcquentium formularum reducL 

I. y ao ~ x , five (pofito a oo b ) y oo x. 

II. y oo - x -H c y five , pofito, ut fupra ^oo* +r. 
U\.y oo ~ — c ,fivcvoo x— c. 

I V.joo— ~ x -f-<*> fwcy zq —• x -4-r. 

Fiat autem earundem quantitatum incognitarumfe- 
cundum regulam talis afiiimptio , ut initium unius , 
verbi gratia , ipfius x , ccrtum fit & immutabilc , utquc 
eadem illa quantitas ex certo & immutabili illo initio 
in linca re&a pofitione data intelligatur indefinite ex- 
tcndi, altera vero indcterminatae . quoque longitudinis 
linca priori in cxtremitate incerta in dato vcl afTum- 
pto angulo conjungi. Quibus quidem fuppofitis , ea, 
qux pradicla funt , fequcntibus Theorematis non in- 
congruc proponi , dctcrminari, ac dcmonftrari pofie 
vidcntur. 

Theorema L 
Trofofitio i. 

Si aequatio fity oo ^ x , erit locus quaefitus linea re&a. 

Sit enim ipfius x initium immutabilc pun&um A , atquc cadem 
tlta x per rc&am A B indcfinite fccxtcndcre intelligatur. Dein, 
fumpto incadem A B puncto utcunquc , vclutiB, agatur BCin 

angulo 
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angulo A B C, ipfi dato vel affumpto arquali ; ita ut eadem fit ratio 
interccptx A Bad du&am B C , quaecft* cognitae ad b cognitam. 

hoc cft , u t lit uti a ad b, 
ita A B ad B C. Deni- 
quc pcr pun&a A & C 
ducatur re&a A C,indc- 
finite extenfa , critquc 
harc ipfa locus quaelitus. 

Etcnim affumpto in 
A C pundo utcunque, 
velutiD ,duclaqucDE 
tn angulo D E A , dato 
vel aflumpto arquali , fi eadem D E vocetur v, crit 1 ut A B ad 1 P n % 9 
BC,hoceft, ut4ad£, itaAEadED,hoccft,ita x ad^. EtjX**' 

fit 1 aj 00 £A,hoceft,dividcndoutrinquepcr*, erit^co ~ x . jjg 

Quarc cum pun<2um D utcunque fumptum fitinlinea A C, 
crit eadem de omnibus aliislincac A C punctisdcmonftratio, ac 
proinde ipfa A C locus eft quarfitus. Atquc ita non folum Thco- 
rcmatis propofiti veritas demonftrata , fed & Locus quarfitus dc- 
tcrminatuscft. 

Theorema II. 

Tropqfitio i. 

Si aequatio fity oo ^+f , erit Locus quaefitus linea 
recU 

Pofitis, fa&isquc, ut fu- 
pra, agatur infuper ex A rc- 
cta AF ipfi B C parallcla, 
atque ad eafdem cum ca par- 
tcs, quarfitarqualis rcogni- 
tar. Et ex F duda F G paral- 
lela A C, dico eandem F G 
efle Locum qusefitum. 

Sumpto enim in F G pun- 
<So utcunque , veluti G, du- 
daquc GE in angulo AEG> 
Hh i data 
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dato velafliimptozquali, quae fccet re&am AC in D, fteadem 
G E vocetur j , erit E D 30 j — c. At ver6 cft,ut fupra * , uti A B 
adBC, itaA E adE D,hoceft ,ut*ad£,itaxadjr — c: acpro- 
pterea 1 4/— a cZD bx t vt\ajZD hx + ac, adeoque , fa&a divt- 

fione pcr a,j ZD — * + Quod dcmonftrandum dctcrminan* 

duraque crat. 

Theor ema III. 
Tropqfitio 3. 

Si aequatio fit y 00 7 — c , erit Locus quaefitus linea 
re&a. 

Pofitis faftisque ut in 
Theorcmate i mo , agatur 
infuper cx A rc&a A F, 
ipfi B C parallela , atquc 
ad oppofitas cum ea par- 
tes , quar fit arqualis c co- 
gnitac. Et cx F du&aite- 
rum F G ipfi A C paralle- 
_ la , fecantc rcdam A B in 
B E H.dicoHGefleLocum 

Sumpto cnim in cadcm 
pun&o utcunque veluti 
G , du&aque G E in an- 
guIoAEG, datovelafliimptoaequali, quar produ&a fecet A C 
inD, H cadem G E vocetur j, critED 00*+c. Iamverdeft 1 
ex conftru&ione , ut A B ad B C , ita A E ad E D, hoc eft , ut 4 ad 
*,ita* adj+c: acpropterca A *j+ acZDbxjt\*jZDbx — ac % 

adcoque, fadadmfionepcr 4, j ZD — c. Quod cft propofi- 




THEC* 



1 
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Theorema IV. 
Trofojitio 4. 

hx 

Si aequatio fay x c— - , crit Locus quaefitus linea 

rcdta. 

Pofitis, fa&isque, 
ut in Thcorcmatc 
, cxccpto qudd 
pun&um C ab op- 
pofita parte ipfius A B 
cadat , quodquc an- 
gulus A B C arcma- 
lis fit dati vcl aflum- 
pti anguli ad binos 
rcftos complcmen- 
to, quemadmodum in 
adjun&a figuraappa- 
rct , agatur cx F rc- 
ftaFG ipfi A C pa- 
ralJcla, occurrcnsre- 
&x A B in H : dico 
FH cficLocumquac- 
fitum. 

Sumpto cnim in FH pun<5toutcuncjuc, velutiG, du&aque 
G E in angulo A E G , dato vel aflumpto zquali , qux producta 
fccct A C tn D, ii cadcmG E vocetur^, critE D 30 c — y. Cum- 
quc fit ' ex conftru&ionc , ut A B ad B C , ita A E ad E D , hoc 1 fm\ 
cft, ut*ad£, ita.vad c — y: erit proptcrea*** — ayzohx, vcl ^ 

L x f r,m ' * 

~ x . Quod 4/«"- 

[exti. 




ajZQa c — b .v,id cft,dividcndo utrincmc pcr 4,^00 c 
cratpropofitum. 

At vero ficri ctiam poteft , ut pcr operationem , 
priufquam ad arquationem devcniatur , quantitatum 
incognitarum altcra penitus cvanefcat , altcraquc fola 
alicui cognita? quantitati xqualis rcmaneat ; atque 



exin- 



&4? Elem. Cvrvarvm 

cxinde binae infuper formulae nafcuntur , quae huc re- 

fcrri debent: nimirum , 

i.yzoc, vel 

l.XZOC. 



T 



H E O R E M A 



4 ' - 



/ ■ 

a l 




Tropofitio 5". 
Si aequatio fitjy co c , Locus quaefitus eft linea re&a. 

i . Sit quantitatis *, qux 

p '. • G- pcr operationcm cvanuit, 

initium immutabilc pun- 
fturn A , atque cadcm il- 
Ja x pcr rc&am A B in- 

dcfinite fc cxtcndcrc in- 

tclltgatur. Dcinde ex A 
ducta A F 00 c , facicnte 
<um AB angulum, ipfidato vclaflumpto autcjufdcm adbinos 
rc&osfupplcmaitoaequalcm, ficxFagatur FG ipfiA Bparalle- 
h , dico eandcm F G elle Locum quzfitum. 

Etcnim aflumpto in F G punc"to utcunquc, vcluti G , duc"taquc 
G B ipfi A F parallela , appar ct candcm G B omnesque ipfi aequi- 
J4 diftaates ' rcftae A Bfore xquales, hoc cft, cflcjr co c. Quodcrat 
fr '""* demonftrandum. 

Theorema VI. 
Trofofitio 6, 
Si aequatio fittf oo c, erit Locus quaefitus linea refta^ 



c 
c 



i 



In linca A B , quac, ut fupra, 
pro x concepta fit , fumatura 
puncto A longitudoA B arqua- 
lis c cognitar,atque ex B in dato 
vcl aflumpto angulo ducatur 
rcda B C. dico candcm B C, 
indefinite produc~tam , cflc Lo- 
cum quaefitum. 

Sumpto cnkn in cadcm pun- 

do 
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6to utcunque, vclutiC, crit cx hypothcfi CB cumpriore AB 
comprehcndcns angulum A B C dato vd aflumpto acqualem, po- 
teritque proinde eadem C B vocari j. A t vero eft ex conftructio- 
ne, & rcmanet fcmper A B, hoc cft, x ZQc. Quod cft propofuum. 

C A P V T II. 

pOrro lecundo cafu, fupra expreflb, cum nempc in 
aequatione , ad ftmplicifTimos terminos reducl^ , 
quantitatum incognitarum altera ad quadratum afcen- 
dit, altera verd nonitem, iedneque infe, nequeinal- 
rcram quantitatem incognitam ducta reperitur : potcrit 
jequatio ad aliquam fequentium formularum reduci. 

L yy&.ax \ faycoxx 

n.«SD ^^+^LlconverfinJy+if 30 ^ 

III. yyzo ax — bb\ \ay—>bbzoxx 

IV. yyco— a x+bb) \bb~-ayoDxx. 
Supponcndo j & x efle cmantitates incognitas , vcl ab iriitio 

conceptas, vel poftmodum aflumptas , ut mox latrus cxplicabitur. 

Theorema VII. 

Trofofitio 7. 

Si arquatio (\tyy 00 a x y vel converfim ay&xx: erit 
Locus quaefitus Parabola. 

*Sft ipfius x initium immutabilc punchim A, atquccadem illa x 
pcrrcftam AB indcfinite fc extcndere intclligatur , &fitdatus 

vel aflumptus angulus z- 
qualis angulo A B C j Af- 
iumatur primo^adcm A B 
ut Parabola? diameter , ad 
quam ordinatim applica- 
tx faciant cum ipfa angu- 
los acqualcs dato vel af- 
fumptoangulo ABC, cu- 
jusque iatus rcftum A F 




i ptr 10 

Coroll. 
primi, & 
^Coroll. 

hujui. 

*per i 

frimi 

kujiu. 



3 fa 1 

frimi 

kujm. 



iyo Elem. Cvrvarvm 
fit acquale 4 cognit*. Dico Parabolam ADC, quae 1 per prar- 
dtctat diametri verticcm A defcripta fit, habeatque latusrc&ura 
eidem diamctro correfpondens 00 4, efle Locum quatfitum. 

Sitenim ineadcm curva AD C affumptura pun&umutcun- 
que, vclutiD , du&aque D Ein angulo A E D dato vel aflumpto 
xquali, fi ipfaD E vocetur^, erit, cx natura Parabolcs x quadra- 
tum cx E D 00 F A E rcctangulo , hoc cft , yy 30 ax. Quod crat 
propofitum. 

Ad demonftrationem autem fe- 
cundae hujus Theorematis partis 
iifdcm utfuprafuppofitis,ducenda 
cft ex A puncto rc&a A H ipfi B C 
parallela, atque eadem A H affu- 
mendapro diametro, ad quam or- 
dinatim appHcatac faciant angulos, 
dato vel aflumpto angulo ABC 
feu A H C atqualcs, ac cxtera , ut 
fupra , eritque Parabola A D C 
Locus quatfitus. 

Eft enim 1 quadratum ex G D 
five AE quadratum arqualc re- 
Sangulofub FA&AG,feuF A 
& E D,id cft,x x 00 ay. Quod crat 
deraonftrandum. 




Theorbma VIII. 
TropoftioS. 

Si aequatio fcyy 00 a x 4- b b aut converfim ay + b b 
00 x x , erit Locus quaefitus linca Parabolica. 

Sit ipfius x initium immutabile A pun&um, atque eadem il- 
la x perre&am AB indefinitc feextendere intclligatur, fitque 
angulus datus vcl afliimptus aequalis angulo A B C. Deinde pro- 

ducatur AB vcrsusAufqueadG,itautfitAG 00 ~i aflumpta- 

que G B pro diametro , ad quam ordinatim applicatacfaciantan- 
gulos aequales datovel aflUmpto angulo ABC, cujusque Iatus 

rcclum 
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rc&um G F fit acqualc * cognit* dico Parabolam G C D , quat 

, ' -P cr praedi&a; diame- 

P tri vcrticem G dc- 
*/ fcripta fit , habeat- 

quc latus re&um ci- 
dem diametro cor- 
refpondens 00 a , cflc 
Locum qustlitum. 
< Sumpto enim in 
eadem curva punfto 
utcunque, vclutiD, 
du&aque DE inan- 
gnlo A E D, dato vcl 

arTumpto aequali, fi ipfaD E vocetur /, quoniam G E fivc A£ + 

bb 

A G cft 00 x «+■ — , atquc cx natura Paraboles • quadratum cx ' Z* 7 1 

a .primi o«« 

E D 00 re&angulo fub F G & G E > erit^ 00 a x + b b. Qiiod j*t* . 
primo crat demonftrandum. 

Ad explicationem vero fecundar hujus Theorematis partis iif- 
dcm ut fupra pofitis , ducatur cx A re&a A H ipfi B C parallela ; 

eadcmque produ&a vcrsus A ufquc ad G,ita ut A G fitoo - , di- 





co, fi ad G H diamctrum latere rc&o G F 00 * Parabola defcriba- 
tur ut G C , quar fecct rectam A B in I , curvam I D ciTc Locum 
quarfitum. * p n x 

Eft enim a ex naturaParabolcs rcaangulumfub FG & G Rfrmib* 

Ii i con-/ w * 
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contentumaquale quadrato cx H D fcu A E , ac proindc , quo* 
niam G H, fivc D E + A G , 00/ +*~ , «que F G O04,erit,fcaa 
dcbidmultiplicatione, Aj + bbZDxx. Quodcft propofitum. 

Theorema IX. 
Tropofiiio 9. 

Si «quatio fit yy 00 a x — b b aut convcrfim ay—b6 
co x x , erit Locus qu*fitus linca Parabolica. 

Suppofuisiifdem, quae in prjecedenti Theoremate , auferatur 
ab A B re&a A G 00 - » fiantquc cztera, ut ibidem di&um eft; 
dico curvam G C D eflc Locum quarfitum* 




Sumpto enim tn ea pun&o utcunque, veluti D , demifsaque 
D E ipfi CB parallela, ficadem DE voceturj, critex natura 
pSih* Paraboles 1 quadratum ex E D feu /j, asquale rcdangulo fub 

F G & G E, id cft, produ&o ex 4 in x — ~ , nimirum, a x — b b. 

Quod demonftrandum dcterminandumquc erat. 

Ad cxplicationcm autcm fccunda: hujus Theorematispartis, 
iifdcm ut fupra pofitis, ducatur ex A re&a A H ipfi B C parallela, 

atquc ab ea fubduda A G 00 fumatur G H pro diametro,&c. 

«tfupra, dico curram G C D forc Locum quzfitunv 
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Eftenim 1 exnaturaParaboles rectangulam fab FG&GR'^ 
contentum aequale quadrato cx H D feu A E , ideoque , quoniam 

G H five D E — A G acquatury «— ~ , atque FG30 4,crit,fa£tS 

debita multiplicationc, aj — b b 30 x x. Quod erat propofitum. 

Theorema X. 

Trofofitio 10. 

SiaequatioiTt^cx>££ — ax autconverfim££— ay 
00 x x , erit Locus quzfitus linea Parabolica. 

Sitcnim, utfupra, ipfius * ioitium immutabile Apun&um, 

iatelltgaturque 
eadem x in re- 
aa A B indc- 
finit* fe ab A 
cxtcndcre vcr- 
sus B ; angu- 
lus vero da- 
tus vel aflum- 

ptUS cfto X" 

qualts angulo 

ABC. Deinde ab A vcrsus B affumpa A G 00 " fumatur G A 




Ii 5 



pro 
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« per x 

frimi 
bttjus. 



* per ean- 
dcm. 
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pjo diamctro , ad quam ordinatim applicata? faciant angulos 
zquales dato vel aflumpto ABC, aut ejufdcm ad duos rcctos 
fupplcmcnto. Quoiafto, fi pcr prardi&ai diametri verticcm G 
vcrsus A Parabola dcfcribatur , cujus latus rcctum G F ci- 
dcmdiamctro correfpondcns ittoo*, quaeque Parabola rectara 
A I ipfi B C parallclam fecetin I : dicoejufdcm Parabola? por- 
tioncm , intcr vcrticcm G 8c pun&um interfe&ionis I intercc- 
ptam , ncmpc curvam G C I , eflc Locum quxfitum. 

Surmno enim in ea pundo utcunquc, veluti D, dcmifsaquc 
D £ ipli C B parallcli, fi cadcm D £ voceturj , cum ' cx natu- 
ra Paraboles quadratum ipfms D £ fitaequale re&angulo fub F G 

&GE,&GEfivcAG— AEfitoo" — ac F G oo 4 , fac^ 
dcbitSmultiplicationc,crit^ x bh—ax. Quod demonftraa- 

Ad erplieationem au- 

tem fecundx hujus Theo- 

rematis partis, iifdcm ut 

fnpra poiicis, ex A doca- 

tur A G ipfi B C parallela 
hb ~ 

atque 00 - ,affumaturque 

GA pro diamctro , &C. 
per oiTtfiia, ut fapsa, e*cc- 
pto qu6d puncuim iotcr- 
fcclionis I fit in refta A E. 

Cum cnim ducla DH 
ipfi A B parallela 2 exna- 
tura Parabolcs rcftancu- 
Jum iub F G & G H con- 
tentum fit arqualc quadra- 
to cx H D fcu A E , fitquc 

G H fivc A G — E D OD - — 7, atquc F G 00 4, fadd multipli- 

cationc, utdecet,erit**— *jttx x . Quoderatptopofitum. 




ReguU 
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Regula univerfalis , modufque reducendi 

omnes aquationes y qua ex convenienti ot>e- 

ratione producuntur , cum Locus qualtius 

eft Parabola , ad aliquem quatuor ca- 

fuum , fracedentibus totidem Theorema- 

tibusjamexflicatorum. 

Si contingat ut quantitas incognita , quae in aequatione 
ad duas dimcnfioncs afcendit, in eadem quoque invenia- 
turunius dimenfionis,cum alia,five cognita.liveincogni- 
taquantitate , vel etiam cum utraque planum aliquod fa- 
ciens, locoejufdem afTumenda eftalia, velipfamexce- 
dens, velab ea deficiens dimidio quantitatis, quacum illa 
planum, uti dic*tum eft.conflituere rcperitur, pro diverfa 
dicti planifigno -4- vel — affe&ione. Quo opere ipfa ae- 
quatio ad aliquem quatuor prascedentium cafuum redu- 
cetur, ita ut ei convenientem lineam Parabolicam dcter- 
minare , per ea quz fuperius funt explicata , haud diffici- 
le fit. 

Exemfla reduclionis aquationum ad formulam 

Theorematis VII. 
Si arquatio htjj + 1 ajZD b x-~aai afliimpto , juxta Rcgu- 
lam , z. ZDJ + a,em z. • — a CO/. Hinc li ubique in zquatione loco 
ipfiusjr fubftituaturt— 4, ejufdemque quadratum loco jj:.h*~ 
bebitur z. z. — 2 az, + aa, +Z4t — laaCD bx — 44, hoc cft, 
omiflis iis quz fefe mutuo tollunt , crit*.?. 00 bx. Vndcftatim 
apparet arquationcm efle redu&am ad formulam Theorcma- 
tis V 1 1 , ac proinde Locum qusefitum efle Parabolam. Ad cujus 



perre&am AE indefinite cxtendere; htqucdatus vcl aflumptus 
angulus , quem y & x comprehendunt , acqualis angulo E A F. 
Dcinde , quoniam nQ&ZDj+ay&J fupra lineam A E exfurgcrc 
intclligatur, duccnda cft infra cara rc&a G B ipfi A E parallcla, 




9.^6 
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itautparsrectac AF. omniumquc ipfi parallelarum , intercepta 
1 * interAE&GB,ve- 

luti A G , arquetur * 
cognitx. Porro pra> 
dicta G B aflumenda 
cft ut Parabolz dia- 
meter , ad quam fi per 
cjufdcm verticem Gg 
exiftentc G F laterq 
rec"to , ipfi diamctro 
G B correfpondente , 
00 b Parabola defcri- 
batur , fecans re&am 
A £ in I : dico cur- 
vam I D indcfinitc 
versus D productam 
cflc Locum quzfitum. 

Etcnim aflumpto in 
eadem curva pun&o 
utcunque , veluti D , 
dac"taquc D E ipfi A F paraHcB, fi eadem D E vocetury, produ- 
caturque donec przdidx diamctro G B occurrat in B : crit ex 
conftrudionc intcrccpu E B 00 a , ac proinde totaD B ODj + 
hoc eft, z.. Quarecum exnatura Paraboles quadratumcx DB 
«quctur rcclangulo fub F G & G B, vel F G & A E : cric quoque 
*.?.Oo£.*,five, reftituto^ + a \ocoz., jj + 2 47 + a a 0O£x,id 
eft ,jy + 2 aj 00 x — a a. Quod dcmonftran dum dctcrminan- 
dumqueerat. 

Qu6d fi cquatio fuiflet — 2 47 30 bx—aa 9 factS. aflum- 
ptionc fccundumRegulam, atque operacionc ,utfupra; dcvcn- 
tum fuifiet ad eandem xquacionem, nimirum,^. z.00 bx. Scd quo- 
niam <. eo cafu juxta Rcgulam afluraenda fuiflet 007 — a , idcirco 
quoquc diametcr G B (iifdcm ut fupra pofitis ) non infra , fed fu- 
pra re&am AE ccciditTct, carteraquc omnia eodcm quo fupra 
modo expedienda fuiflcnt. 

Si vero atquatio (xtby — aacoxx+ia x y <\ux eft converfa fu- 
pcriuscxpohta?, afiumpto juxcaRegulam v 30 x + a ,crit v — a 
ZDx. Quarc (i loco ipfius x in aequatione fubftituatur v — *,atque 

hujus 
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hujus quadratum loco xx\ crit by — aa 00 vv — iav + aa 9 
+ z*v — 244, hoc eft , omiffis iis , quac ic mutud tollunt , crit 
by 00 f v. 

Vndcftatimapparet, redu&amerTe arquationemadformulam 
prardicli Thcorematis fcptimi converiim , ac proinde Locum 
quziitum eifc Parabolam. Ad cujus fpecificam dcterminationcm 
efto in appoGta figuraipfms x initium immutabilc punctum A, 




intclli^aturque eadem xa. prardi&o puncto A per rc&am A E in- 
definite fc cxtcndere , fitquedarasvel aflumptusangulus, qucm 
comprehenduntT & x, aequalis anguloA G H vclFG H. £>cin- 
de,quoniam v acquatur x -f- a , produccnda cft redi A E vcrsus A 
ufquc ad G , ita ut A G fit 00 * ; & cx G ducenda cft G H, faciens 
anculum E G H vcl F G H dato vcl affumpto angulo aequalem , 
ipiaquc G H fumendaeft pro ParaboLz diamctro , ad quam fi per 
cjus verti<?emG atquelatcrerecloF G zob Paraboladefcribatur, 
ut G D : dico curvam G D cffc Locum quxfitnm. 

Sumpto enim in ea puncto utcunque, veluti D , du&aquc D E 
ipfi H G parallcIS, fi eadem D E vocetur j , cum G E fit 00 x + a 
fcu c/,atque cx natura Parabolcs F G H rcctangulum 00 quadrato 
cxHDfiveGE,erit^0Of v, Gve,reftitutOA- + 4 locoz/, by 
00 x x + 1 a x + 44, fcu by — a a 00 x x + i a x. Quod dctermi- 
nandum , dcmonftrandumque erat. 

Quod fi arquatio fuilfet bj — 4 400* a: — i a A-,eadem pcr omnia 
mutatis mutandis fecundum Rcgulam inftitucndafuiiletopcra- 
tio, cccidiffctque co cafu pun&um G intcr A & E. 

7V///. Kk Eodcna 



258 Elem. Cvrvarvm 

Eodcm modo fi arquatio Citj j + ii^+icjoofo—. * 



bx bx 

aflumpto juxta Rcgulam z. 00/ + - + *: crit/ 00 — j — c. 

Quofubftitutoinlocumipfiusj, cjufdemquc quadrato \ocoyj, 
expunctisque iis, quae fc invicem tollunt , atque ommbus ri- 
tc ordinatis fequentem formam induta crit fuperior arquatio : 

x + b x, autt*. O0^*,filoco ~ + £fubftituatur</. 

Vnde iterumapparct, xquationem eflc rcduclam ad formulam 
Theorcmaiis.V 1 1, ac proptcrcaLocum quaiitumefleParabo- 
lam. Ad cujus fpeciricam detcrminationem efto in fcquenti figu- 
ra iplius x initium immutabilc punclum A , atque eadcm x ab A 
puufto per re&am A E indcfinite fe extendere intclligatur , fitque 
datus vcl afliimptus angulus , quem/ & x comprehendunt,a*qua- 

lis angulo E AFvclE AG. Dcinde quoniam z. eftoo/ + c+ - x , 

fi y fupra lineam 
AEcxiurgere in- 
tclligatur, vcluti 
ED,duccndapri- 
mum cft infra 
candcm rec"ta G B 
ipli parallela, ita 
ut partes rcc"tae 
FG omniumquc 
ipli aquidiftan- 
tium inter prardi- 
das AE 6c GB 
imcrccpta*, vcluti 
AG,EB,a*qucn- 
tur c cognita*. Quopera&o, cumquavisrccla, qua-pofliteflc/, 
ad rcctam GB producla, ut, excmpligratia, DB ,fitOO/ + f, 

oportct ipft adhuc adjungcrc i\ ut fiat xqaalis *.aflumptx. 

Quare , cum G B fcu A E indefinitc fumpta fit 00 x , fi ex Gjuxta 
I Thcorema hujus libri infra eandcm G B re&a ducatur , ut G C $ 
ita ut omnium ipfi G F parallelarum partes inter G B & G C in- 
tcrceptx, vdutiBC, adpartcs ipfiusGB intcr G & diclas pa- 

rallclas 
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rallclas intcrccptas , vcluti B G , candcm rationem habcant , quar 
cft intcr b ik a. Quod ipfurn ut fiat , ftatuatur ut a ad b, ita G B ad 

b x 

B C : eritquc B C 00 - . Eodcm modo rect* omncs ipfi B C pa- 

bx 

raHeLv, quaeaG BadG Cducuntur,crunt0O Atquc ita rc- 

fta qusdibet fupra A E cxfurgcns , qux poffit cflc j t poftquam ad 
reftam G C crit produ&a, ut, cxcmpli gratia , D C , cnt ZD) + c 

+^ feu?.. Hujusigiturquadratumcumdcbeatc{feoo^.v,fta- 

timindcapparet, fiParabola dcfcriptaforct addiamctrum G C, 
cujus latus reclum G F ita eflet afliimptum». utrcctangula, fub 
codem latcre reclo & diamctriportionibus, intcr verticcm & or- 
dinatimapplicatasintcrceptis, contcnta, forentoo^.v, candcm 
illam Parabolam tore Locum quxfitum. At vero cum ratio re- 
c^tacG BadrcctimB C, aliarumquc fimilium, cognitafit, ncm- 
pe,ut* ad b ; (itquc itidcm notusangulus G B C,fub iifdcm com- 
prehcnfus, utpote arqualis dato vel afllimpto E AF: crit pro- 
ptcrca quoque * nota ratio GB adGC,aliarumquefimiIium, t p„ { 
quae fitut4cognitzad*cognitam. Hioccum GBlcuAE indc- fcxu. 
hnitc fumpta cxprimatur pcr *,crit G C itidcm indcfinitc fumpta, 
hoc eft, omnis diamctri portio intcr verticcm & ordinatim ap- 

plicatas interccpta CO *j ' Qi 1 * cum m ^ atus rc & um ^ucla p f o~ 
duccrcdcbcat aequationis tcrrainum dx, idcmquoquczquatio- 
nisterrainus^.vper^divifus ut praedi&um latus rcc~tum refti- 
tuat neccfle cft: acproindc pcrcandcm divifioncm cognofcitur 
quzfitum latus rcctum aequari^. SumptJ crgo G F 00 ~ pro 

latercre&o, fi ad diamctrum GC, utfupra di&um cft, dcfcri- 
batur Parabola G I D , fccans rc&amAE in I : dico curvam I D 
fore Locum quxfitum. 

Atquc hic , ut & in aliis fimilibus cxcmplis obiter 
notandum, fi Parabola dcfcript.i praediclam A E non 
fecaret , id cerro indicio fore , quadtioncm propofitam , 
pcr quam lcgitima opcratione ad fupra cxpreflam x- 
quationem perventum fuerit, ejusefTc conditionis , ut 
JLocus ad indagandum propofitus fui quidem natura 

Kk % linca 
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linca Parabolica exiftat ; fed quod nulla tamen quxftioni 
fatisfaciens defcribi poflit, cum propofitae quantitates, 
co , ut pctitur, modo, conjungi nequeant. 

Ad dcmonftrationcmautcmcorum, quxfupradiclafunt,. fu- 
matur in curva I D punctum utcunque , vcluti D , du&aque D £ 
ipfi F Gparallela, qux protrafta fecet rectam G B in B , occur- 
ratque diamctro G C in C , fi D E vocetur^, cum £ B fcu A G 

fitaoc,&BCco ^ , crittotaDCDD /+r-|-^ x , hoceft, t. 

Cumquc ex natura Parabolx quadratum ex D CooF G C re&an- 
gulo , crit quoqueex antcdi&is z. z. 3>d x* Ac proinde fubftitutis 

aut reftitutis^ + c + - loco itcmque — ■+■ b in locum ipfius 

d y 8c ablatis quzpropterzqualitatcm feinvicemtollunt, ordi- 

• i * • , xhxy . hhxx 

natisqueomnibus,ntdecet,eritj-j-t- — — +2 cjzobx 

— c c . Quod dcterminandum , dcmonftrandumquc erat. 

Sin autem acquatio fuiffet — — icjzobx — — cc, 

fa&a aflumptione fccundum Regulam atquc opcratione uti dc- 
cct, adcandem a?quationem perventum hiiflet ; fcd quoniam-*, 

juxta affumptionem co cafu facicndam foiffeta:qualisj--- ~ x — c, 

idcircoquoqucfuppofitis, ut ante, recta G B non infra fcdfupra 
rc&am A £ , ut & G C noninfra fcd fupra eandcm G B duccnda 
fuuTct, cancraquc omniacodem quo uipra modofuiifcnt cxpo- 

dicnua. * ■ /tj' .. ...'tflf'!*» " , 

Stveroarquatiofit bj — h -^2 — ccOO xx+ ^lll+icx^um 
cft converfa fuperius cxpofitae, aifumpto juxta Rcgulam v 30 
x + - + c,crit.vao v — - — c. Vndefubftitutohocvalorein 

locum ipfiusar, ejufdemquequadratolocoArx^expun&isquciis, 
quxfcinviccm tollunt, atqueomnibus riteordinatis, fupcrior 

acquatio fequenti forma induta erit ~J + bj3lv v, aut (fi loco 

h C 

<— «4- b fubftituatur d )dyZDvv.ld quod rurfus arguit xquatio- 

ncm propofitam rcduftam cflc ad formulam predi&i Thcorema- 
ws V 1 1 convcdim, ac proindc Locum quxfuum cile Parabolam. 

Ad 
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Ad cujas fpccificam dctcrminationcm efto tn fequcnti figura 
ipfius x initium itnmutabile pundum A , atque eadem .v a pun&o 
A per rcctam A E indcfiaite fe extendere intclligatur , fitque da- 

b 




• — 




— 



tus vel aflumptus angulus E A H vc IFAH. Dcinde, quoniam 
cxfccundaparteTheoremaiis VII conftat, pracdi&am Parabo- 
Iam iuefle defcribcndam, utordinatim applicatx ad cjus diamc- 
trumlintipfi AE parallcla?, dcbcantqucjuxtaarquationempro- 

pofiumaequales cflc quantitati afliimptai v , hoc cft , a + 7 + c t 

duccndaprimumeftreda G B ipfi A H parallcla, itautparsre- 
ftx E A , versus A Drodu&a: , ut & omnium ipfi arquidiftantium,. 
vclut A G vel H B ht X c cognitar. Quo fa&o, cum quae vis re&a, 
quar poflit efle ipfi A E zquidiftans & arqualis , ac proindc expri- 
mi per x, ut, verbi gratia, D H, ad rcctam G B produda ; uti D B, 
acqucturx + c. itaporrocpunctoG ducenda, &, fecundumca, 
quar in prxcedcntibus explicatafunt, conftitucnda eft Parabolas 
diamerer ab adverfa parte ipfius G B , quam cft punftum E in 
recta G C, ut, fi G B indcfinite vocetur y , B C , aliarumque 
omnium ipfi A E parallelarum inter candcm G C & redam G B 

intcrceptz partes cxpFimantur per^. Atque itaquaelibet rcda 

ipfi A E parallela , qux poflitcflc x ad re&am G C produ&a , ve- 

luti D C i fit 00 x + c + ~ , hoc eft, v. Cujus quidem quadratum 

cum aequalecflb debcat altcriarquationis termino , ncmpe, dj\ 
ftatimapparet, fiParabola dcfcripta foret ad diametrum G C, 

Kk>3 cujas 
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cujuslatus re&um G F ica eiTetaflumptum,ut rec*tangu!aconten- 
ta lub eodcm latere recto & diamctn portionibus , intcr verticem 
G & ordinatim applicatas intaceptis, torcnt CO dj, eandem ilhm 
ParabolamforcLocumquxiirum. Atvcrd cum ratio rctftx GB 
aJrcctam BC aliarumque iimilium cognita iit, nimirum, ut* 
ad^j&queitidemnotusangulusfub iildcmcomprchcnfus, ut- 
» fcr 6 pote Xqualis dato vel allumpto E A H : erit quoquc 1 ratio ipiius 
jfxu. G B ad G C aliarumquefimilium cognita, qux fitutacognitx 
ad e cognitam. Quocirca ii G B (ive E D indefinitc fumptaex- 
primaturpcr », critG C itidcm indcfinitefumpta ,hoc cft, omnis 
diamctriportio, inter vcrticcm & ordinatimapplicatas intcrce- 

pta 00 — . Qux cum in latus recTum duSa producere debeat x- 

quationis tcrminum <(/,idcm quoqucxqtiationis terminus d y pcr 

~ divifusutprxdi&umhtusrcctum rcftituatnccciTecft. acpro- 

inde faCtacadcra divifione indicabk quoticns latusrcctum qux- 

iitum fore ~? . Hinc,fumpta G Foo j pro latcrc re&o, fi ad dia- 

mctrum GC inventam, utfupra didumeft, defcribatur Para- 
bola G I D, fccans rc&am A H inl : dicocurvamlD foreLo- 
cum quxlitum. 

Sumptocnim incadcmpun<5to utcunque, vclutiD, duclaque 
D E ipli A H , ut & DC ipfi A E parallcla , qux quidcm D C fe- 
cct rcctas A H & G Bin punctis H & B, occurratqucdiamctro 
G CinpunaoC:critAE00.v00DHjED00700GBjAG& 

H B zdc ; BC 00 ~ idcoquetotaD C 00 x + c+ ~,hoceft,t/. 

CumquecxnaturaParabolxrc&angulum FGC fitxqualequa- 

dratoD C: crir, facla multiplicatione j in ~ , atquc v in fe 

ipfam ,djCOvv. Et fubflkutis aut rcftitutis x -4- c + -~ loco v , 

itemque b in locum ipfius d , atquc ablatis qux propter x- 

qualitarem fc invicera tollunt, ordinatisqueomnibus , utdcccr, 

h) ~ - — c c 00 x x + + a c x. Qtiod determinan- 

dum, dcmonftrandumqueerat. 

Dccatcris autemcafibus , adprxdi&am formulam fpe&anti- 
bus, iupcrvacuumfucritpluracxponere, cumcxprxdic"tisfacilc 

expli- 
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explicari, dcterminari , ac demonftrari qucant; obfervata folum- 
modo diversS linearum pofitione, quae ex fignorum -f- & — dif- 
ferentia oriri debet , cumquc omnes fimilium locor um cafus mox 
pergcncraicmRegulam lim exhibiturus. 

Exempla reduttiorits aquationum adformulam Theo- 
rematis VIII. 



Si aequatio fit;^ — ^ CO — + b *-H^,a(nimpto j ux ta 

Ax b x 

RegulamtOO/ — — > erit y oo z. •+• ~ a . quo fubftituto in locum 

ipfius^r , & ejufdem cjuadrato loco jj , omiflisquc iis , quz fe u>- 
vicem tollunt , atque omnibus rite ordinatis, zquatio fupcrior fc- 
qucntiformacrit induta : z. z. OD b x -t- 



bbxx 




Vnde apparet, eandem efle rcductam ad formulam Theore- 
matis VIII, acproindc Locum qusefitumciTe Parabolam. Ad 
cujus particularem dcfcriptionem efto in adjunda flgura ipfius x 
inittum immutabilcpun&um A , atquc cadem * a di&o pundo A 

pcr 
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vei allumptusangulus, qucrnj cc xcomprcncnaunt, xqualts an- 

gulo A E D. Deindc , quoniam «.00/ -.fi/fupra lincam AE 

cxfurgcrc intelligatur, velutiED, duccnda quoque eftfuprali- 
neam AE expun&o A re&aAB, itautcadem fitratioAE ad 
E B , qux eft ipfius 2 * cognitx ad b cognium, Koc cft , ut fit uti 

z <t ad b , ita A E fcu x ad E B, eritque E B 00 t ~ • idem intclligc 

dcomnibusaliisreftisipfiEBparallelis, atquc intcr AE&AB 

mtcrccptis,qttxquidmftogulxipfi crant xqualcs. Hine, 



■4 ■ ■> ' 




quemadmodum ex fupra ditftts patet , (i terminus dd in xquatio- 
nc dcficerct , prxdi&a A B Parabolx diameter foret , cjufque 
vcrtcx pun&um A, & , pofita rationc A E ad A B , ut z a ad e f la- 

tus re&ura ipfi corrcfpondcns cflTct oo Iam vero cum rc&an- 

gulum, quod fub latcrcrcdo &portione diametri, interverti- 
ccmatquc orciinatim applicatas intcrccpta, continetur, xquaJc 
cfic debeat b x + d d : manifeftum cft , fi , iifdcra pofitis , diamcter 

AB 
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A B versus A producatur ad G , ita ut rc<5bngulum fub pfatdido 
latcrc rc&o & parte G A contcntum fit CO dd % rc&am G B quse- 
fitam fore diametru.n , ejafque vcTriccra prardiclum G puft&um : 

ac proindc & d d pcr prxdi<2um latus re&um,hoc eft per ~ , di- 
vifum arquari longitudini G A* ideoque G A fore 00 • Quarc 

fi diametro G B & latere re&o G F X ^ in dato angulo Para- 

boladefcribatur GD d, fecansAIipfi EDparaUclaminl: di- 
co curvam I D Jfore Locum quzfitum. 

Verumobirer hicauoque notandum venit , pracdi&umvcrti- 
cem G ctiam inveniri hoc pa&o : fi ncmpe E A producatur ad C, 

ita ut A C fit 30 ^ , ac dcinde pcr pun&um C ipfi D E parallela 

ducatur C G , occurrcnsprodudx A B in G : crit enim in codem 
illo concurfus pun&o vcrtex quxfitus. 

e Demo*ftratio. 

Sumaturinpra?di£racurvapun&umutcunque, vclutiD, du- 
daqucDEinangulo AED, datovcl affumpto xquali, fccantc 

diametrum G B in B : crit, ex conftru&ionc, B E 00 ; ideoquc 
fiEDvocctur^,eritDB007— ^fcu^;FG00 i^,GAoo 

6de . ~ e x „ Jde . ex A 

—y i A B 00 — i totaquc G B 00 -f-— . A t cum cx propne- 

tatcParabolact>Bquadratum fitarqualcre&anguIoFGB, crir, 

fa&a multiplicatione ipfius ?. in fcipfam,atque in > 

b x 

z.*.ZOdd + lrx* Vndc fubftituto / — 77 loco obtincbitur 

+dd. Quod crat demonftrandum. 

Quomodo autcm procafu hujus exempli converfo Parabola 
defcribcnda fit, ex comparatione ejufdcmcum antedictis facrle 
cft coUigere. 

Siacquatiofuerit — +t>/ — -4-^30**+ — cx, 
ParsII. Ll aflum- 
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aflumpto juxta Rcguhm v 00 x + ^ — ; c,crit *Xv- ; r . 

quofubftitutoinlocuraipfius x, cjufderaque quadratolocox*, 
abjatisquc iis , qux fe inviccm dcftruunt , atquc omnibus rite or- 
draatis , acquatio fupcrior fcquenti forma erit induta. 

Vnde apparet eandem cflc rcdudtatn ad formulam pra?dic"H 
Theorematis VIII converfim , ac proinde Locum qaarfitum efle 
Parabolara. Cujus fpecifica detcrminauo (fuppofitis, ut in adjun^ 
cta figura, AE indcfinitc aflumptam efte quantitatcm incogni- 
tamx-, atquecumaltcra y conftitucre angulumacqualcm angulo 
E A C vcl ejufdem ad binos rc<5tos fupplcmcnto) quoniam ex jam 
ante cxplicatis quafifpontc profluit , idcircoeara adjunc"tafiguri\ 
brevitet radicaffcfufteccrit. 

^Determinatio Loct. 

A E indefinite 30 x. 

E D omnesque ipfl parallelae co y. 

KK 00 i c 30 C H , quia K H parallcla A C* 




Vt4ad*,itaKHfeu,adHB:undeHBfit0O^,&DB0O* 



bf 



Vt 4 ad e y tta K H feuy ad K B : undc K B ( in qua diamctcr ) fic 



hy divifumper •* , reddit - : unde latus rectumF G fitoo - 
| c c ,. ncmpc terminus aequationis in totum cognitus , divifus pcr 
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^?, nempe pcr latus rcfhim , red.dit : uadcK G fitoo 775 ,at- 
,aeG B; x»-+^. 

Demonftratio. 

Re£tangulum F G B 30 B D quadrato,ergo • ^ 4. bjZD v v, vcl 
f j 30 v x/ — { cc , ho c eft , by 30 * x + '-/f + ^ — c x — 

Qaocirca dclctis delendis , factaque dcccnti tranfpofitione, 
fict^ + *,-*-ff +iccX>xx+^-cx. Quod 
«atpropofitun, 

Exemplum redutlionis aquationum ad formulam 
Theorematis I X. 

Sitatquatio^+ — 00 <** — — - cc. AfTumatur 

b x bx 

juxtaRcgulam?.30/4-^i — ic,critquc^30?. — — -f \c. Quo 
fubftituto in locum ipfius^, & cjus^uadrato \ocojj , ficnt arqua- 
tionis tcrmini , ut fcquitur : * z. 00 * x ~ — \cc. Facilitatis 

ergo pro a — — fcribatur ^,fuppcmendo a efle majorem quanw, 

erhque aequatio dx — \cc. Et apparet eandem reductam 

eflead formulam Thcorcmatis IX, ac proptcreai.ocumquaefi- 
tumefleParabolam, quamexiis, quaejimcicplicatafunt,dctcr- 
minarcac defcribcrefacillimumcrit; utexfequcnti figura iisque 
qux fu per c^dcm brcvi tcr annotata funr, colligcrc liccbit. 

'Dettrmtnatio Loci. 

Sk inirium immutabilc ipfius x pun&um A. 
AEindcfinitc30*. 
E D omncsquc ipfi parallclac 00 7. 

E A K vel A E D, angulus quem x &j eomprchcndcrc debcnr. 

Ll z A^K. 
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AKoOjf. 

KHparailelaipfiAE. 

Vt 2 4 ad iu K H fcu x ad H B : unde H B crit 30 S? . 

xa 

Vt2*ad*, ita K Hfeu* 
ad KB : undeKB (in 

qua diametcr ) 00 - . 
d x divifum per ^ , reddk 
^: unde latus re- 



Sum , quod fit F G , crit 

xad 
30—. 

ai " 

\c fdivifumper ii-,red- 





H 


G 










B 






F 







dit undc K G fit 
^^«qwGBoo^ 



Hinc fi G B diamctro & laterc rcc"fo F G per vcrticem G dc- 
fcriptafitParabola, fccans KHinl, crit ID Locus quxfitus. 

^Demonftratio. 

Efto pun&umD utcunque fcmptum in I D , cV D E duda pa- 
rallcla ipfi A K , qu* fi vocetury ;erit H D 00/ — | c % ac D B a> 

J — j c + - , hoc eft, Cujus quadratura cum aequetur re&an- 
culo FGB, ertt ttOO^*— \cc f hoc eft, jy— cj + i C c+ 

**_ &rx 6&xx *rx . + , 



i a ~ 



00 4AT' 



•\cc. Ac proindc , fi utrin- 



*aa x« 

quedemanturarquales, terminique ritc tranfponantur, habcbitur 

■ b x y bbxx 

7) ~ cjZQtx — -—j -~cc. Quod crat propofitum. 

Atquc hujusquidcm cxempliconverfum, ut&carteros cafu* 
hucfpe&antes,exiis, qua? jamdidalunt, fimili modo reduccrc 
atque rcfolvcrc n©n dirMe crit. 

Exem- 
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Exemfla reduBionis aquationum adformulam 
Tbecrematis X. 

Si arquatio fit aj — jj 00 b x , fi vc , quod idcm eft , jj — aj + 
£*G0o, aflumptojuxtaRegulamtOO/ — |«, criyoo + 
Quo fubftituto in locum ipfius », & qufdem quadrato loco jj, 
rcmancbit *. * 00 J * 4 — t>x. Vndc apparet,eandcm cfle rcdudam 
adcafum Thcorematis X, ideoqueperea, quzibidem funtde- 
monftrata , Locum quarfitum efle Parabolam. 

Ad cujus fpecificam dcterminationcm eftoin appofita figura 
ipfius x initium immutabilc punfrum A, cademque x fc indcfinite 
ab Avcrsus Eextendere intelligatur; fitautem datus vcl afliim- 
.ptus angulus,quem j & *cojnprch€ndimt,xqualis angulo E A K, 




aut ipfius ad binos re&os complemento. Deindc , quoniam * af- 
fumpta eft ZDj — \*> fijfupra rcdam A E cxurgcreintclligatur, 
duccnda quoquc eft fupra ipfam re&a K G ipfi A E parallela, ita 
ut A K omncsque ipfi xquidiftantcs inter AE&KG interccptae 

fint 00 \*> Quo fado, fi juxta Rcgulam fiat K G 00 ^ , cadem- 

que fumatur pro Parabolae diametro , ad quam ordinatim appli- 
catar fint ipfi A K parallelae , cujusquc latus refrum F G lit 00 b ■ 
critipfius portio dcfcripta G D I , quae intcr vcrticcm G & pro- 
du&am A K intcrcipitur , Locus quaefitus. 

Ll 5 Etcnim 
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Etcnim affumpto in curva G D I puncto utcuaquc , reluti D, 
duclaque D £ ipit A K parallela, quac fccct diamctrum K G in B, 
ficadcm DE voccturj: crit DB30; — ^feu?., ac GB five 



O K — K B x ^ — x. Hinc, cum ex natura Parabolcs quadra- 

tumcxBD fit aequale re&angulo F G B , crit h*.ZD±aa — bx 9 
hoccft,^/ — *y + \aaZD \aa — bx t fivevy — aj + bxCD o f 
Gvcctiamaj — //30 bx. Quodcratpropomum. 

Sixquatio fucrit h ^j~ -{-dj—ctOD — xx,1irc, quoi 
idcmcft,** — X -^--+-^- + ^/ — ccODo: aflumptojuxta 

Regulam t/00 * — 7 > crit x 00 v + j . Quo fubftkuto irv 4o- 

cumipfius at, ejufdcmquc quadrato loco xx, fict, omnibusrite 
ordinatis, cc — djZDw* Vndcapparetcafumeffc Theorema- 
tisX converfim, ac proindc Locum qu*fitum e(Te Parabolam. 
Quac quidem ut fpccifice defcribatur, cfto ipfius x initium immu- 
tabile A punftum.intelligaturquc cadcm x i'c extcnderc ab A vcr- 
sus E indeterminatc , fitquc angulus datus vel affumptus , quem j 



& *comprchendunt,a?qualisanguloE A Hautipfius ad duosre- 

doscomplcmcnto.Deindcfumatur in A Hre&a A Cx^, du- 

caturquc cx Crc&a C F ipfi A E parallela, atque in eadem fumpta 
C G, quz fe habeat ad C A , ut cognita b ad a cognitam , hoc eft, 
utfitutiitad^, ita A C ad C G, agatur A G , eaqueprodiamctro 
Parabol* fumatur,quar pcr verticem G versus A erit dcfcribenda. 
Porrd cum in triangulo A C G obrationcm cognitam latcram 

A Cj 
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A C , C G , cognkum angulum C comprchcndcntium , u tpotc 
dato vcl aflumpto aut cjuTdcm ad duos re&os fupplcmento arqua- 
km, cognita itcm fit ratio, quamhabet A Cad A G , quatfit 

ut a ad 0 ; crit, A C cxiftentc 00 V , A G oo ^4 . Per quam fi 

tcrminus arquationis , in totum cognitus, nimirum t c , dividatur, 

orictur ~ pro latere rcc"fco. Ac proindc fi fiat G F 30 — , crit G F 

latus re&um quzfitz Parabolat, diametro G A corrcfpondens ; 
atquc kcirco fi addictam diametrum, dictumquclatus rcdum 
Parabola dcfcribatur, ut G D I, fecans A £ in I : dico I D G cur- 
vam efle Locuinquatfitum. 

Sumpto enim in ea punfto utcunque , veluti D, du&isquc D E 
ipfi A H , ac D B H ipfi A E parallclis, fi cadem D E cxprimatur 
perj , erit quoque A H 00/. Cumque fitut A CadCG, id eft, 

ut 4 ad b t ita A H ad H B : erit H B 00 - , ideoque cum d H feu 
A E fit 0O*,eritD B 00* — ~ feu v. Similitcr cum fitut A C ad 
AG,hoceft,ut4adr, ita AHfeu/adAB: eritABcD ~ , & 
G A — AB feu G B 00 - . Hinc cum ex naturaParaboIes 

a a a . 

rc&angulum F G Bfitxquale quadrato cx B D , erit, fada multi- 
plicatione ipfius F G fcu * ' in G B fcu — ,& ipfius BD fcu 

i/infeipfam,**— -dyozv v. Hoc eft,rcftituto*— h J loco v, erk 

Quod dcterminandum^demonftrandumque crar. 

Obiter autem & hk notandum , ut cx an tcdi&is quoqne facile 
eft colligere , aliter etiam diametrum G A atque Iatus rectum G F 
indagari potuifle, hocmodo: 

Cum A H indeterminatefit 00 7, juxta prrmum Theorcma hu- 
jus ita ducatur A C^ut re&a H B, quemadmodum & qua^libet alia 

ipfi A E parallcla , qux intcr AH&AG intcrcipitur , fit 00 ^ ; 

ponaturque ratio, quae eft inter AH&AB fimilesque , ut a ad e : 

ideoque cum AB indetcrminatc fit 00 -^terminus arquationis dy 
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per candem divifus oftendet latus re&um fcclionis F G 00 ~ . Si- 

miliccr tcrminus acquationis cc per prardictura Iatus rc&um fea 

divifus dabit quotientera pro quacGta A G. 

Plurahic cxcmpla fubjungcrc fupcrvacuum foret, cummox 
.omncs omnino cafus poitibiles gcncrali rcgula annotarc ac dc- 
monftrare animus fit. 

Porro quarnvis Regulas capite primo explicatas par- 
ticularibus ibidcm excmplis feu cafibus in hypothcfi 
non illuftravertmus, nequc etiam id aut hic autin fe- 
qucntibus ullo modo neceflarium ducamus , quippe 
cum unufquifque , qui Rceulas ipfas reclc perceperit» 
cafdcm quibutlibet propontis exemplis feu caGbus in 
hyporhefi facilc applicare valcat : quandoquidem ta- 
mcfh libro primo infignes quafdam proprietates Para- 
bolae , Hyperbokc , atque Ellipfis confultb praetermift- 
mus. ea mente, ut in hoc libro fuis locis permodum 
Ptoblematum non incongrue propont ac dcmonftrari, 
fimulquc tanquam propofttarum Regularum particu- 
laria exempla habcri poflent , earundem explicationem 
hic & fub finem fequcntis capttis fubjicicmus. 

• • 

Problema I. 

Tropofitio i r. 

Datis punfto & linca recla , in plano per utrumquc 
du&o aliud punctum invcnire, a quo binxredlac, ake- 
raad dacum punctum, akcraad datamlincam perpen- 
diculariter du&ae , fibi invicem fint zquales : & quo- 
niam infinita funr ejufmodi puncla , cruae quatftioni ia- 
tisfactunt , Locum determinare ac deYcribere, in quo 
cuncla & ftngula reperiantur. 

Sit datura pundkum A, & data pofitioae re&alinea B C , opor- 
tcatauc in plano quod per ntrumoue ducitur,aliud punctum invc- 

nirc, 
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nire, qucmadmodum D ; itautduc"be rcctaeD A, DF y quarum 
hxc ad datam B C intclligitur pcrpendicularis,fibi inviccm arqua- 
lcsfint. 




Du&a pcrpcndicolari A E , quacvocctur4, acfuppofitisjuxta 
Regulam binis lineis EF, FD incognitis atque indetcrminatis 
datum angulum rcctum E F D comprehcndentibustanquam co- 
gnitis ac determinatis , quarum prior E F vocetur x, ac pofterior 
FD nomtnetur fi du£ta prxtere* intelligatur A G ipfi EF 
arquidiftans , erit in triangulo rectangulo A G D bafis A D 00 /, 
utpote 30 du&ac D F ; latus ver6 A G feu refta E F 00 x , & G D, 
fivc( fi puntftum G cadat intcr D & F ) F D — AE, aut ( fi pun- 
&*m D intcr F & G cadat) A E — F D ZDJ~*. Vnde, cum qua- 
dratum bafis aequale fit binis laterum quadratis fimul fumptis, ar- 
quatioerit^; 00 x x+yj — x 4/ +44 , hoc cft,ablatisiis quar fe 
invicem deftruunt,omnibusque ritcordinatis,erit 2 47 — aaCDxx. 
Qui quidcm cafus eft Thcorematis noni hujus libri converfim, 
ac proindcLocus quacfitus eritlinea Parabolica, Quarc fijuxta 

fm II. Mm ca, 
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ca, qux ibidcm expofita funt, cx £ ducatur re&a £ I indeflnite ex- 

tcnu atquc ipd F D aequidiftans ; & ab eadem auferatur rccta 

EHoo — , ideft, \a\ erit defcribendac Parabola? diameter in di- 

c"h E I , ( quae quidem diametcr axis quoque eft,propter angulum 
E F D redum ) vcrtex autem in H , ac paramcter 00 i a. Vnde, 
pcr ca quae libri primi capite primo expoiita funt, Parabolam 
ipfamdcfcriberefacillimumcrit. Cumqueporrd axispunctum A, 
utpotc quod ab H vcrticc diftat quarta ipiius parametri partc , id 
iplumfit, quodvulgo Parabolz Focus fcu Vmbilicusnuncupa- 
tur , apparct cx prxmiflis rc&e infcrri,qux fcquuntur. 

Corollartutn i. 

Qu» ab Vmbilico ad quodlibec Parabolx pun&um 
recla ducicur xqualis eft axis portioni per applicacam 
ab eodem punao abfcifli & quadrante paramecri per 
verticem produclae. 

Conftat enim ex antcdictis re&am A D , utcunque aflumptum 
fuerit in curva pun&um D , G per idem illud ad axem ordinatim 
applicata fit D I , zqualcm dTe perpendiculari D F, hoc eft , reftse 
I £ , ncmpe axts portioni , per applicatam D I abfcuTar, & pcr 
verticem H, longitudine H E 00 £ 4, id cft , quairante parametri, 
produ&ap. 

Corollarium ». 

Manifeftum quoque eft ex ancedictis , fi poficis qur 
fupra , & producta F D , uci ad M , per aflumprum pun- 
clum D concingens ducla fic, uc L D K , angulum F D K 
(ive M D L angulo A D K aequalcm efle. 

* pcr i Occurrat entm contingens L D K axi producto in K, eritquc ' 
C °mt hu- * ^ l ^ ^ K| ideoque ( zqualibus H E, A H utrinque addi- 
C* tis) rccla I E , hoc eft, A D , ipu A K zqualis ; ac proinde * & an- 

* fer 5 gulusA DK angulo A K D,hoc cft, angulo FD KfivcMDLas- 
Brimi. qualisfitnecefTecft. 

Ca- 
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TErtio autcm cafu fupra expreflb , cum nempe quan- 
titatum incognitarum utraque ad quadratum afcen- 
dit , five altcra in altcram du&a in aequationc reperi- 
tur , nequc squatio ad terminos magis fimplices redu- 
ci poteft , ad aliquam fequcntium formularum dcvcn- 
tum erit; 

i. yxzoff 

ii. '-j- zoxx—ff 

ivJJUL-Dff—xx. 

Theorema XI. 

Trofojitio 12. 

Si xquatio Gtyx&ff, Locus quaefitus cft Hypcr- 
l)ola. 

Sit enim , ut in przcedcntibus , ipfius x initium immutabile A 

pun&um , atquc ca- 
dcm illa x per rcclam 
A E indcfinite fe cx- 
tendere intelligatur ; 
fitque datus vel afliim- 
ptusangulus, quemj 
& x comprchcndunt» 
arqualis angulo E A B, 
aut ejufdcm ad binos 
rc&os fupplemcnto. 
Deindc fumatur in 
AErcftaACco/,du- 
caturquc CG cidem 
«qualis ac ipfi A B parallda, dcfcriptacme 1 per pun&uua G at- 'f 




rr m 
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quc Afymptotis A E , A B Hyperbola G D : dico curram G D 

cflc Locum quacfitum. 

Sumatur cnim in eadcm curvapun&um utcunque, vclutiD, 
• fff) du&aqucD E ipfi A B parallcla, crit ex natura Hypcrboles 1 rc- 
JJJ* **" &angulum AED reaangulo ACG, hoceft, quadrato ex A C 
acquale. Hinc , cum A E ut amimpta pro incognita quantitate x> 
Q.ED vocctur j , critjr* oo //. Quod detcrminandum , demon- 
ftrandumqucerat. 

Theorema XII. 



Tropofttio 13. 



Si zquatio {\t-~ZQXX —ff erit Locus quxfitus Ii- 

neaHyperbolica. 

Autcnim/ipfi^xqualiseftautinacqualis, & fixqualisfit, crit 
fupcrior acquatio cadcm ac fi elTct^jr 30 x x —ff (quod femel mo- 

nuifle fufficiat). Ac 
f \ facile apparet , fi i- 

pfiusxinitiumim- 
mutabilc fit pun- 
&umA, atqueca- 
dem x fe in linea 
AEab A verstUE 
indefiniteextende- 
rcintelligatur,fit- 
que angulus da- 
tus vel aflumptus, 
qucm^r Sc x com- 
prehendunt,zqua- 
lis angulo A G F, 
qudd fi tam A G quam A C fiant 00 / cognitac , ac G F fumatur 
30 G C , centroquc A, & transversa diamctro C G ipfi G F late- 
uh.ffim ri re&o fivc paramctro acquali dcfcribatur 1 Hypcrbola , utG D, 
hu J us ( candcm curvam G D fore Locum quarfitum. 
c J ™' a Sumpto enim in ca pundo utcunquc, veluti D , duc"taque D E 
iptr 10 ipfiFG parallela, eric J cxnaturaHyperboles, cumCG&GF 
primhu- fupponantur acquales y quadratum ex D E arquale re&angulo 

CEG. 



X 
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C E G. Hinc , fiDE voccturx, cum ex hvpothefi C E feu A E 
4-ACfita>.r+/,&GEfiveAE — AG 00*— /,erit»j03 
xx—ff 

At verd fi/fc/ fint inajqualcs,apparet efle, ut /ad £,ita x x —ff 
z&yj. Acproindc fi juxtaca, quacfupra cxpofitaiunt, nonjam 
parameter G F diametro tranfverf* C G atqualij , fed ut /ad g> 




itafiattranfverfa diamcter CG adGFparametrum, carteraque 
omnia , ut fupra , eodcm mddo quzfito erit fatisfa&um. 

Eft enira. • cx natura Hypcrbolcs, ut F G ad G C, itaE D 1 tf 4 1 
quadraturh ad C EG re&anguium, hoccft, ut^ad/, ktjj adjj"'* 
xx — //, undc, revocandoproportionem adxqualitatem, crit 
h) ZDg** — gff Acproindcfiutraquehujus sequalitatispars 

dividatur pcr^, crik zoxx—ff Quod dcterminandum , 
dcmonftrandumquc erat. 

Theorema XIII. 

Trofofitio 14. 

Si aequatiofit^ — ff 00 — , eritLocus quacfitus 
Hyperbola. 

Ad cujus detcrminationcm fpecificam eftoin appofita figura 
ipfius Arinitium immuubile punctum A , ipfaqucxlc ab A vcrsus 

Mm 3 Ein 
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£ inlinea AE indcfinite extcndere intelligatur, fitque angulus 
quemjr & xcomprehendunt aequalisangulo E AG autejofdem 
adduosrc&osfupplcmcnto. Deindc,camfitut/ad£, ita/;— ff 




ad ftatim apparet, fi tam A G quam A C fumantur atquales 
/ cognitac, fiatque ut/ad^ , ita C G ad G F ( qux quidem GF fit 

ip(i A E parallcla ) , ac poftca centro A, tranfversa diametro C G, 

&parametro GF Hyperbola defcribatur G D , candcmcurvara 

G D forc Locumquxlitum. 

Sumptonamquc incapun&o utcunquc, vclutiD, du&aque 

D E ipfi A G , ac D B ipfi A E paraHclS, fi eadcm D E vocetur j , 

crit C B,hoc cft, D E + A C, 007 +/; & B G , fi vc D E — AG, 
1 fffio 307 — ft idcoque C B G rc&angulum 00 rj — ff Dein cum 1 ex 
frim hu- natura Hypcrbolae fit ut C G ad G F, boc eft , ex hypothefi ut /ad 

g % ita re&angulum C B G ad D B fi vc A E quadratum , id cft , ita 

Jj—ff*&xx\emgyy-—gff?DlxxMc&iJJ"-ff& g { 
Quod dcmonftrandurn, dctcTmraan<kmouecrat. 



Theo* 
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Theorema XIV. 
Tropqfitio ic. 

Sizquatiofit^ zoff—xx, eritLocusqufcfitusEi- 
Kpfis. 

At vero cum Ellipfeos fpecies, quaclatera rec"him& 
tranfverfum arqualia habet, angulumque quemordina- 
tim applicatx faciunt ad diametrum reoum , fit Circuli 
circumferentia : palam fit cafu propofito Locum qusfi- 
tum etiam Circuli pcripheriamefTe pofie. 

Hincad pra?dic~ti Loci determinationem efto in appofita figu- 
taipfiusjfinitiamimmattbileApunifhim, atqueeadcm x feper 
lineara A E ab A versu* E indeterminate extendcre intelliga. 




tur, fitque angulus, quem j& x comprehendunt, arquafis: 
gulo AGF. Porrd cum fit ut / ad g , ita // — **ad yy : f a - 
cilc apparet, fi tam A G quam A Cfumanturaequalcs/cognv 
tar ; fiatque ut /ad^ , ita C G ad G F , ac centro A , tranfversa dia- 
mctro C G , & parametro G F ' Ellipfis defcribatar GDC'pff7 
eandcm curvam GDC fore Locum quacfitum. SrlcJ 

Sum- 14 rri % 

hujiu, ut 0" pcr ea %ut (irca fotcm cap. 4 eju/tlem lib. tradita junu 
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Sumpto namquein capun&outcunque, velutiD, du&aquc 

D £ ipfi F G paral- 
p lela , crit 1 ex natu- 
ra Ellipfeos ut F G 
adGC, itaEDqua- 
dratum ad C E G re- 
ctangulum. Hoc eft, 
ii E D voceturj,cum 
CE fit 00 /+x, & 
E G x/ — x, eritut 
£ ad / , lta j y ad // 

— -A-^unde^ oo// 

q. — .v x. Quod erat pro- 
pofitum. 
, Caeterum liquido 
conftat, fiCG&GF 
xqualcs fuerint , hoc 
eft , fi / 00 g t quod 
etiam C E G rcc\an- 
gulum quadrato ED 
arqualc fit futurum. Ideoque fi angulus CGFfit re#us , curvara 
G D C forc Circuli circumfcrentiam. 

Regula unvverfalis , modufque reducendi 
omnes aquationes^ua ex convenienti ope- 
ratione exiftunt , cum Locus vel Hjperbo- 
la eft , vel Ellipjis , vel Circuli circumfe- 
rentia , ad aliquem quatuor cafuum pra- 
cedentium , totidem Theorematibus jam 
explicatorum. \ 

Si contingat, ut quantitaram incogntararh non mo- 
do una in alteram, autnon tantum alterutravel utra- 
que in fe du&a , fed & vel hxc , vel illa , vcl utraqoe u- 
nius przterea dimenfionis in sequatione reperiatur, 
conftituens planum cum alta, five cognita five incogni- 

ti, 
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ta, (Iveetiam cum partim cognita & partimincognita 
quantitate : oportet loco incognitarum , aut illarum 
alterutrius , aflumere alias vel aliam , qua» ipfas exce- 
dunt , vcl ab iis deficiunt ; idquc integra quantitate , 
quae cum illa incognita , in cujus locum nova non eft 
aflumpta , planum conftituere reperitur , fi nempe in- 
cognitarum neutra in fe ipfam in xquatione ducta fit ; 
fin fecus , dimidio tantum ejus quantitatis , quae pla- 
num conftituit cum incognita, in cujus locum afium- 
ptio facla eft , cafu utroque juxta diflerentem affe&io- 
nem per figna + vel — , quae prafiguntur iifdem illis 
quantitatibus , ita ordinatis , ut cum incognitis ab ea- 
dem aequationis parte reperiantur. Quo iaclo, & rei- 
terato , ubi opus , fi ad formulas Parabolarum , capite 
fecundo expofitas perventum non fuerit , ad aliquem 
quatuor fuprapofitorum cafuum redu&a erit asquatio, 
ac proinde ipfi convenicntcm Locum dcrerminare ac 
dekribere , per ea quae fuperius cxplicata funt , haud dif- 
ficile erit. 

Exemplumredutfionis aquationum ad formulam 
Theorematis X I. 

Siacquatiofueritj* — cx + bjZQ ee :aflumpto*, 30/^-f,& 
VZQx + h y zi\\.z. + c ZD), &v — hODx. 

Vndc fi fecundum Regulam ubiquc in aequatione loco j fub- 
ftituatur z. + c i tx\\z.x + cx — c x+hz.+kcZQeeSwcz,x + hz^ 
+ hcZDee;zc rurfus fi loco ipfius x fubrogetur v — &,erit z, v — 
bz. + hz. + hcZQ ee, ideft t z.v OO e e — hc. aut,(fi loco tcrmini 
ee — hc, quiin totum cognituseft, fcribatur//) z.vZDff Et 
apparet arquationem redu&am cfle ad formulam Thcorema- 
tis XI , ac proindc Locum quaefitum efle Hypcrbolam. 

Ad cujus fpccificam determinationera ac defcriptionem efto 
in appoflta figura initium ipfius x immutabile punctum A , atque 
cadcm x pcr re&am AE indefinitcfe extendcreintclligatur, (it- 
quc angulus , quemj & x comprchendunt, xqualis angulo E A K 

Pars/f. Na aut 
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aut ejufdem ad duos rc&os fupplcmcnto. Deindc , quoniam z, eft 
CDy — c y fi yfupralineam AEcxfurgereconcipiatur, duccnda 
quoquc eftfupracandem rc&aKB ipfi A E parallcla ; itautpars 
reclar A K, omniumque ipfi xquidiftantium, inter A E & K B in- 
terccpta, vclu ti A K , srquctu r c cognitar. Porro , quoniam v eft 
CO x + />,produccnda eft ipfa B K pcr K ufquc ad G,ita ut K G fic 




A. E 

CO h. Quo fa&o, critG ccntrum ipfius curvac, & G B una Afym- 
ptotwn , eritque altera ipfi A K parallela , ut G H. Vnde fi juxta 
Rcgulam prxdi&i Theorematis X I in re&a G B fumatur G C 2- 
quaiis/ cognitz , ducaturque C F eidem G C arqualis , ac paralle- 
la rc&r A K vcl G H , atquc pcr pun&um F , Afymptotis G B & 
G H, five Afymptoto G B atque ad axem G F, Fyperbola dcfcri- 
batur F D : dico curvam F D rorc Locum quarfitum. 

Sumpto enim in ea puncto utcunque , veluti D , du&aquc D E 
ipfi A K parallela , quae fccct rcttam K B in B , fi eadem D E vo- 
ceturj, critDBfivcDE — EBx; — r,ideft,*.. Eftautera& 
G B five AE + GKdd^ + Z;, hoc eft, v, Quarc cum cx natura 
Hypcrboles rc&angulum G B D arquctur G C quadrato , erit 
quoque z, v ZDff aut reftitutis j — c loco ipfius z. , & x «+■ h in lo- 
c um ipfius ? , atque ; ; — ~ ch \oco ff, crity x — c x «+- hy — c h CO 
e c — ch t hoc eft, ^ * — cx + hjZQcc. Quodcrat propo- 
fitum. 



Exem- 
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Exemflareduclionis aquationumadformulam 
Theorematis X 1 1 ^ X 1 1 1. 

Sia?quatiofit;7 + i^2 + 1C yZQ ^ + e Ar + ^afliimpto 

bx . b x 

*:C0/+ — +r,erftrco-.--- ^eoquefubftitutoinlocum 

ipfiusj, atqueejufdemquadratolocoj/, fublatisque iis, quaefc 
inviccm deftruunt,erit b ±£ _ l ±l - C c3D ^ +„*+^. 

Et fada congruS tranfpofmone,*. f — + — +^+ — 

+dd+cc, hoceft, multiplicatis omnibus acquationis tcrminis 
pcr a a , produ&oque di vifo pcr/ 4 + b b <; ut quantitas x x abfque 

fcaaioneremaneat.fict^ C0**+ "/^Xt" + 

Dcinde alTumpto t/CO*+ ~7ji~p7^-» ut terminus quoque ac- 

quattonis , in quo x unius dimenfionis rcperitur, planc evanefcaf,. 

habcbitur x COp - ^"* ^ • Quo fubftituto in locum ipfius 

atque ejufdcm quadrato loco xx t ablatisque iisquar feinvicem 
tollunt , reducta erit acquatio ad formulam requifitam. At verd uc 

▼iteturproKxioroperatioloco t^^l-f fcribatur 2 A, ita ut 

fiataequatio^^ CO**+2 y^+h * Tum amam ~ 

pto t/CO * + h feu ACO "/ — A,coque fubftituto loco x in acquatio- 
ne , ac cjufdem quadrato loco x x : crit CO v v — b b + 

* 4 /f+ir C * Vnc * e a PP aret > atue omnia hk cfTc confidcran- 
dum,utrum£&fitmajusquam ^Lf^^lf , an contra. fi cnim 

majus fit, crit cafus Thcorcmatis XII; fin contra, crit cafus 
ThcorematisXI 1 1. Ponatur itaqueprimdmajus, acproindeae- 
quatio formula? Thcorematis XII. Et conftat exindc Locum 
quaefitum Hypcrbolam efle. 

Adcujus peculiarem dcterminationcm eftoinappofitafigura 
ipfius*initiumimmutabileA punc~rum,eadcmque*inlinea A E 
ab A versiis E indefinite fc cxtendere intclligatur j fitquc angulus 

Nn 2 qucm. 
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quemx&jcomprehcndunt zqualis angulo £ AK autipfiusad 
duos reftos fupplcmcnto. Porroquoniam*. OOj-4-c + - , fi/ 

fupra lincam A E exfurgere intelligatur,ut E D,ducenda primum 
eft infra candem A E rccta K L ipfi A E parallcla ; ita ut pars rc- 
clz A K omniumquc ipfi arquidiftantium intcr pra:di&as A E & 
K L intcrcepta , veluti A K , E L, &c. zquctur c cogniue. Dcin- 
<le produ&a L K ufquc ad H, ita u t K H lit 30 k, ideoque H L in- 
dcnnite fumpta 00 x + h, hoc eft, c/,ducatur pcr H pun<5tum rc&a 
H G ipfi A K parallela , ita ut K H ad H G iit, ut a ad b. Quo fa- 
&o , fi pcr puncta G & Krc&aagatur lineaG KB, habebunt 
omniumipfiAKparallelarumpartcs, quxjnter KL & KBia- 




tercipiuntur (ut, exempli gratia , L B) , ad partesipfius K L , in- 
tcr eafdem parallelas & punchim K interccptas ( ut, verbigratia, 
LK) candem rationcm, qua: cft inter b&a: hoccft, critut* 
ad£, itaKLadLB , cum utraque fit ut KH adHG. Idcoquc 
cum K L fivc A E indefinitc fumpta fit 00 *,erit L B, ut & qua?li- 

bct ipfi parallcla, inter KL& KB intercepta, 00 ~ : ac proindc 

omnis lincafupra AE re&am exfurgens, qusepoflit efle jinco- 
gniu, ad re&am K B produda , vcluti DBfiveD E + EL+LB 

crit 03 j+c+ *-$ hoceft,?.. Vndeapparct, juxta Regulam li- 

ncam G B fumendam cfle pro Hyperbolae diamctro , ad quam or- 
dinatim applicatac fintiph A K lcu D B paralldx: eritqueejufr 

dcm 
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dem Hyperbolac centrum G pun&um. At verd cum cx ante di- 
€tis triangulum KHG omnino fitcognitum, utpote latcribus 
K H & H G anguloque ad H fub iifdcm comprehenfo notis , erit 
quoquc cognita ratiohtcris KH ad KG, hoccft, ipfius G M 
(qux per G ipfi K Lacquidiftans intclligitur ) ad G B , quae lit ut 
aads. QuarccumGMfeu tf L indefinitelitz/, GB quoquc in- 
definiteconccpta, hoccft, quatlibetdiametriportio, interccn- 

crum & ordinatim applicatas intcrccpta , crit ~ . Cujus quidem 

intercepta? quadratum c*m juxta formulam Rcgulae unum acqua- 
tionis tcrminum conftituat, per multiplicationcm au t di viiioncm, 
vcl pcr utramquc ita rcducatur a?quatio,ut in eadem quoquc idem 

quadratum,nimirum -^- invcniatur. Quod quidem ut ccrta. 

methodo fiat, prjediftum quadratum rc&ae GB indcfinitecon- 

ceptae , hoc cft, '-^, dividatur per xquationis terminum , in quo 

v v fivefimplicitcr, fivealiafra&ionc affe&uminvcnitur, ac pcr 
inventum quoticntcm tota acquatio multiplfcetur. ut in fupra po- 

fitoexemplo, fi '-^- dividatur per vv, fiet quotiens ^ . quarc 

tota arquatio multiplicanda cft pcr ii t produftumque dividendum 

• . r HKX ~~ " vv i'bh . iidd+iicc , 

pcr^.tautfiat^^OO — ~+ . Vnde 

fi juxta Regulam femi-latus tranfverfum fiat G F vcl G C OD 

V "a* ^ 'j i^- "b'b~~ 9 at S uc rat '° tra >nfvc r fi lateris C F ad rc- 
c"himFN, ut*»ad/4 + ££, & iifdcmlateribus , diametroqucac 
centro jaminventis Hyperbole dcfcribatur FD, fecansrcctam 
A E vcl K A produ&am in I : dico curvam IDcflc Locum quac- 
fitum. 

Sumptoenimineadcmcurvapunc"toutcunque, velutiD ,du- 
daquc D E ipfi A K parallcla*, eSque produ&a ut fccet reftam 
K L in L , & diametro G B occurrat in B, fi eadem D E vocetur j, 
crit cx antc di&is D B 00 z.. Eft autcm, ut jam annotatum,G B qq 

J , atque cx hypothefi G F feu G C 00 ✓~~y'^-, 
idcoque B C 00 £ + y^=^F> ac B F 00 - 

Nn 3 
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• ^ ^ 

yiihh — iidd — iic c 0 « i r> n r »/vv iihh 

—. Ja+iT- > & «a«W«tam C B F 00 — — — + 

* i d </ I i c c 

' fa + bb * *^ mc cum cx natura Hyperbolcs N F ad F C , feu 
/4+£i>ad**fit, utDBquadratum.hoceft,?.?,, ad prardic"him 

i > tj -r-< . .i/vv iifefc , iidd + iicc 

rrfbDgulum C B F: ent 00 — - — + -/s+JT- • 

N 




Muhiplicetur jamutrinque per 44, & dividaturper**, eritque 



fa+bb 



ZOvv—hh^ a *f_f___lt ff - Dcin rcftituto * logo v, 



>+ 



.taoTi + xbc ax aadd+aacc 



Ja + bb 

<dU 1 aadd + a acc . 

e ""8"/!+~rt -/«+1*- • 1 

loco 2 cxurget 

Porro multiplicatis omnibus pcr fa + bb iisque divifispcr 44, 
habcbitur«O0 ^ + ^ + t X + * U * , jj I r-Ac dcoic 
que rcftituto^-f _ + * loco ipfius expundisque quaefein- 
vicem dcftruunt ac omnibus ritc ordipatis, fict^v + ttll + 2 cj 
~ ~ + Quod cratpropofitum, $j2gBtffi 
A t vcr6 ponatur fecundo bkxninu* quam <[_[*__^___J_f___f & f u _ 

* jaJf-bb w ■ 

iihh . ddii+ccii 




7T- + 




per/4 + £ b> ac produ&o 

divi" 
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drvifo pcr $ *, fa&aque decenti tranfpofitione, cadcm cum fequenti 

.. fahh+bbhh „ 1'1'vv . . - .. ,. 

it — dd— cc+' 00.— multip. pcr/4 + *£acdi- 

f a v v +b iv v _ 
vif. pem , idcft, 00 ~ . crit formulx Thcorcma- 

tis X 1 1 1, undeLocus quacfitus iterum eritHypcrbola. Ad cujus 
fpecificam dcterminationcm & dcfcriptionem , poftquam ut in 
pnrcedcnti figura duftae funt lincar A E, A K , K L, K H, H G, &: 
GKB: eritquidem, utfupra , Gccntrum, atverdnoneritdia- 
metcr in linca G K , fcd , juxta Regulam , in linca H G produda 




ad partcsG , ad quam ordinatim applicata? fint ipfi G K B paral- 
lelae , eritquc juxta eandem Rcgulam dimidium tranfverfae dia- 

metri,nempe G F vel G C,gquale y dd + cc ~^ ahh ~ hbhh y ac 

ratio diametriadparametrumut f a + bbadit. Quare fifiat, ut 
/4 + b b ad t 't i , ita C F ad F N , quar quidem F N ipfi G K B arqui- 
diftans fit , erit F N paramctcr : ac proinde fi centro G tranfversa 
diamctro C F & paramctro F N Hypcrbola dcfcribatur F D , fc- 
cans ipfam AE vel KA produftam in I, erit IDcurvaLocus 
quarfitus. 

Sumpto enim in eadcm curva pundo utcunquc , veluti D , du- 
daque D B ipfi A K ( fivc G F ) , & D M ipfi G B parallela , fi 

E D 
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ED vocetur^, crit, utfupra, DBfivcMG 00?., & BG five 

DMX;< Cumque fit G F vd G C 00 d+c c 35!OE5^ 



cm 



y dd+9 bh * hyhk , acproptcrcarcaangulum CMF 03 
— dd — cc +f ah *+ l ' l ' hh £ft autetn D M quadratum 00 7^. 




Quarc cum cx natura Hyperbolcs fit ut F N ad F C , ita D M qua- 
dratum ad CMF re&angulum , hoc cft, ut 11 zdfa + bb, iu 

iivv , ,, + fahh+bbhh . j, 

ad«. — dd — cc— — .: cntquoquc?.?. — dd — c€ 

aa aa 1 * 

+ fahh + bbhh favv+bbvv „ 

ZLt X ZE . Et multiplicatis omntbus pcr 

aa aa r * 

aa, acdivifispcr/4 + ££, fadaquc tranfpofitionc cogniti ter- 

. . ***** i i + dd as + ccaa ^ . n. • 

mim, cnt ■ 30 vv — hh — -~rr . Dcin reititutis 

' Ja + bb fa + bb 

x H- h loco v, '—f^fj-y— l° co 1 A,atqucjr+ -J! + f loco ipfius 
cxpun&isquc quaefc invicem dcftruunt acomnibus riteordina- 
tis, fict^ 



i bxy 



fx x 

+ K7OO — + ex+dd. Quod determi* 



nandum, demonftrandumquc crat. 



si 



L i b. II. C a p. III i$9 

Si acquatio fit x x + i aj 00 ^?,aut xx — ^—^+i ajZDQ. 

AflumptojuxtaRegulam v 00* — , crit xODv+ -^coquefub- 
ftituto in locum ipfius x, ejufdemque quadrato loco x x, fublatif- 
queiisquxfeinviccmdcftruunt,eritz/t/ — . ^ + i4;ooo. &, 

facla congrua tranfpofitionc, v v 00 h ~^- — 2 ay ; hoc cft,multi- 
plicatis omnibus arquationis tcrminis per a a , produdoquc divifo 
per 00 // — Dctn, aflumpto *,00/ — , habe- 

bitur^ 00?. + n * coquc fubftituto in squatione loco ipfius/, at- 

queipfius quadratoloco^,crit-^^ 00?,?. — ^ , fivc?.?. — ^ 

30 "tp' Qi li quidcm cafuseft Theorematis 13"', acproindc 
Locus quxfituseritHypcrbola. 

Ad cujus itaqucpcculiarcm dctcrminationcm cfto in appofita 
figura ipfius x initium immutabilc A punctum, eadcmquc x in li- 
neaAB ab A vcrsusB indcfinitc fcfcextcndcrc intclligatur, fit- . 
quc angulus,qucm x &j comprchcndunt, acqualis angulo A B E. 
Dcinde , quoniam cx antcdi&is facilc colligitur Hypcrbolam hoc 
cafu & fimilibus itacfledefcribendam, utordinatim adcjus dia- 
mctrum applicatae fint ipfi A B arquidiftantcs, du&a rccla A C ipfi 

BEparallela, quoniam v 00 -v — duccnda porro cft rcda 

AM; itautomnium ipfi AB parallclarum partes , intcrA C& 
A M interccptae , vcluti C M , ad partes ipfius A C intcr A & di- 
das parallclas interccptas, vcluti A C , eandcm rationem ha- 
beant, quicftintcr^&d; hoceft, utfit qucmadmodura 4ad b> 
ita A C ad CxM. Vndefi A C fcu BE indcfinito fumpta vocc- 

tur r,crit C M & fimilcs 00 ~ , ac dcfcribendar Hyperbolcs dia- 
mctcr in dida A M. Porro, quoniam z. ZOj — fiab AC au- 

fcratur A F OO £ : cr it F C indcfinite fumpta 00 z. , & , ducta F N 

ipll A Bparallcla,N centrum. Acproindc, cumratiodu&jeNp 
ipfi F C aequidiftantis & arqualis ad rcclam D M aliarumquc fimi- 
lium fit cognita, ncmpe ut a ad £, (itque itidcm notus angulus 
ParsIL Oo NDM, 
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NDM, fubiifdcm comprehcnfus, utpote aequalis dato vdaf- 
fumpto angulo A B E , erit quoque ratio N D ad N M aliarunv- 
quc fimilium nota, qu* fit ut 4 cognitar ad * itidem cognitam. 




Hinccum ND feuFC indefinitefumptaexpriraaturpert, erit 

NMitidcmindefinitefumptaoo , cujus quidcm quadratum 

cum juxta formulam Regular unum arquationis terminum con- 
ftituerc debeat, multiplicanda eft fuprafcripta acquatio per ee % 

produ&umquc di videndum pcr 44,ita.ut fiat — ^ oo ?■? . 

Quopcraclo, fijuxtaRegulam femi-latus tranfverfum fiat NG 

vel N H X ^ , ac ratio tranfy crfi latcris ad rc&um, ut e e ad b b ; 

iifdemque lateribus ac diametro & centro jam inventi* Hyper- 
bole defcribatur G £ : dico curvam G £ e(Te Locum quaefitum. 

Sumpto cnimin capundo utcunque, vclutiE, dudaqueEB 
in angulo A B E , dato vel aflumpto sequali , nec non E C ipfi A B 
parallela , fecante diamctrum A M in M ; fi eadem E B, hoc cft , 

A C , vocetury , erit , ut fupra, C M 00 ~ , ac proindc M E , five 

AB — CM,oo.v — «j , hoccft, v. Eftautem, utfuperiiisanno- 

tatum,N Mx> ~\ atque c% hvpothefi NGfeuNH 0D^L*,ideo- 

qucHMoD~+^i&MGoo-j r -—^, ac proinde re&an- 

gulum 

■ 
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gulum H M G 30 ^jj- — f -^- : hinc cum ex natura Hyperboles 

fitutlatusre&um adtranfverfum, fiveut££ad**, itaMEqua- 
dratum, id eft, vv> ad praedictum re&angulum HMG: erit 

**vv <r** ee** 0 ..... ... 

00 — jp" > & >multiphcatis omnibus terminis per aa, 

faaoqueperfrdivifo, i^I 33?.^—!! . Dcin rcftituto»— £ 
inlocumipfius*,exurget t^lzDjj — ^; adcoquc , multi- 
plicatis omnibus per b b , facloque divifo pcr a a , habebitur 
«/ v ^> b -~ — * "7- Deniquc reftituto * — J in locum ipfius 
expunftisque iis qux fe invicem deftruunt , atque omnibus ritc 
■ordinatis, fict xx+ 1 ay 00 Quod fuitpropofitura. 

Problema II. 
Tropofitio 16. 

• 

Datis duobus punclis tertium invenire , a quo ad 
bina data ducls rectx lineac dato dinerant intervallo , 
locumque determinare ac defcriberc , quem quacfitum 
punclum contingat. 

Sint data duo punfta A & B,oporteatque invenire tcrtium, ut- 
puta C , ita nempc ut du&z rcdae C A , C B diffcf ant dato intcr- 
valloFGfeuAD. 

Quoniam in quzftione angulus datus non cft , quo facilior fit 
opcratio, aflumatur re&us , idcoque a pun&o C inredam AB, 
quardatapundaconjungit, produftam, fi opus fucrit , intelliga- 
turdcmiilaperpcndicularis, utCE; tum, luppofitis.juxtaRe- 
gulam , AE&EC incognitis atque indeterminatis , afiumptum 
angulum A £ C comprehcndcntibus, tanquam cognitis ac deter- 
minatis, earum prior, nimirum A£, vocctur x, acpoftcrior, 
ncmpe £ C , nominetur j , ipfa autcm A B , fcu datorum pun&o- 
rum cognka diftantia , vocetur a , & data F G fi ve A D cxprima- 
tur per b. Hinc cum B E ftvc ( fi pun&um B cadat intcr A & E ) 
AE — AB,aut (fi pua&um E intcr A 8c B cadat ) A B — A E fit 

Oo"a 00* 
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00 x zza\U A C 3DYxx+jj t at B C&Yx x — z ax+aa+jj; 
fit qucA C — ADcoBC: arquatio crit 

Y xx +jj — b~X) Y xx — lax + aa +JJ> fa&aque opcratio- 
ne convcnicnti, ututraque xquationisparsafigno radicali libe- 
retur, & tranfpofitis tranfponcndis , erit 
4 b fyjZDq aax x — 4 bbx x — 4 4 1 x+4 b b ax+a* — 1 bbaa+b 4 . 

Vnde fafta divifione pcr 444 — 4 b b habcbicur ^zgj * — 

ax + \aa — ±bb. Dcindc aflumpto juxta Rcgulam v 00*" — \*> 
crit x 00 v + \ a f ideoque fubftituto hoc valore in locum ipfms x t 
atquc cjufdcm quadrato 1oco.va-, cxpun&isquc iisqux fcinvU 



Bg. 1. 




cem deftruunt,erit ~ aa _ bb COvv — \bb. Qiii quidcm cafus cft 

Thcorematis n mi hujus libri , ac proinde Locus quarfitus erit 
Hyper bola. Cumquc v afiumpta fit pro x — \ 4, fi ab A versus E 
fumatur A H 00, ; 4 , erit, juxtaRegulam, Hccntrum, &femi- 
diamcter tranfvcrfa ( puta H G ab una , & HF ab alteraparte, ) 
00 Y {b b , id cft , \ b ; ita ut diamctcr tranfverfa F G ( quae qui- 
dem, obapplicatam CE ad diamctrum HE pcrpendicularem, 
tranfverfus quoquc axis cft,) fitoo b. Ratio autcm tranfverfae 
diametri adparametrum, feuquadratitranfvcrfae adquadratum 
fccundx diametri, eritut££ad4 4 — bb. Vndcpcr emquaelibri 
primi capitibus fecundo & ultimo expofita funt Hyperbolam 
ipfamdeicribcrchauddifficilccrit. Porrdcum quadratumfemi- 

diamc- 
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diametri tranfvcrfac fit 00 ~b b, crit quadratum fcmi-fecundar dia- 
mctri ZO\aa — \b b. A tqui cu m FB five B H -h$i F fit 00 [a+ib, 
& BG fiveBH — HGoo^* — \b> eritquoquc rcctangulum 
F B G 00 i aa — ±b b, nempe 00 quadrato fcmi-fccunda: diametri, 
five, utVcteresloquebantur, aequale quadranti figurx ad tranf- 
vcrfum axem fa&ae : ideoque puncia A & B ca ipfa lunt, qua? vul- 
go oppofitarum Hyperbolarum Foci five Vmbilici nuricupantur. 
Vndc apparet, ex praemiflis refte infcrri, quar fequuntur. 

Corollarium i. 

Si ab aflumpto utcunquc in Hyperbola pun&oadu- 
rrumque Vmbilicum redac ducantur, carum major mi- 
norem longitudine tranfverfi axis fuperabit. 

Etiamfi veritas praecedentis Corollarii ex antedictis omnino 
conftct, cumtamcn illuda Vcteribus, Reccntioribufvc, qudd 
fciam, nonnifipcr multasambages longaqucdifficilium Theo- 
rcmatum concatenatione hactcnus dcmonftratum fit : id ipfum 
hic dcmonftrationc unica, & quidcm breviorc fatisquc fimplici, 
alitcr oftendiflc non inutile forte judicabitur. 

EftoigiturHypcrbblaquaelibetGC, cujus centrumH ,tranf- 
verfus axis F G , atquc Vmbilici A & B , adcoquc re&angulum 
FBGut&GAF femi-fecundae diamctri quadrato arqualc. Du- f 
disautem abaflumpto quolibetcurvae pun&oCad pun&a A & fj™ 16 
B re&is C A , C B , ordinatim ad axcm applicctur C E , fiatque ut 1 n ky. 
HF adHA, itaHEadHM, ideoque 1 AHE reftangulo x-P olh -v . 
quale rc&angulum F H M. Vnde cum fit 1 , ut mku/"' 
H F <j ad G A F, ita F E G ad C E 7 : erit quoque, pcr compofi ra- \ pcr 6 

tioniscontrariam, ut fecundi. 
HF^ad(HF^ + GAF,ideft»,ad)HA fJ itaFEGadFEG^™ fit 

+ CE^; adcoquc 4 ut ant ™! 
H F^radH A^, itaCHF^+FEGfive') HE^ad H A 7+dentium 

FEG + CEf Eft autcm quoque 6 , ut ad u ™ m 

H F ? adH A 7, ita H E cj ad H M 7. Quocirca 7 ^™?- 
HM^ooHA^ + FEG + CE^;hoccft,additoutrinqucH F7 moesan- 

feuHG^erit teceden- 

Oo t HM tesad 
5 omnes 

COnfeq. per 1 1 yuinti. 5 p er ifccundi. * ex confiruflionc Cper 11 fexti. 7 pa j <? 1 1 fttmli. 
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* ftr £ 

fccundi. 



fccundi 



(H F 7 +F E G,i.e.«)H E f ,+C E f . 



I.94 E L E M. 

rHF f CHAj 
HM^+i fcu gp-< feu + 

(HG? CHB? 
Hincadditisvcl fublatis ab utraquearquationis parteatqualibus, 
(FHM (AHE . . 

nimirum^ feu bis ab una,&^ fcu bis ab altcra partc: 

•CGHM (BHE crit 

fjg^ FMfOOCAEf + CE^idcft »)ACy; itcmque * 
4f>er 7 GM730 (BE^ + CEy ,ideft ? ) BC^. Cumque propterea 
JfemA'. FMfitOO ACj&GMooBCjfitqucipfarumFM&GMdit. 
* 47 ferentia F G , manifeftum cft ipfarum quoque A C & B C majo- 
rem fupcrarc minorem , cjufdem F G , nempe axis tranfverfi,lon» 
gitudine. Quoddcmonftrandumcrat. 

Corollarium 1. 

Du&is a quolibct Hyperbolac punclo ad utrumquc 
Vmbilicum rectis , quac anguhim iis comprchcnfum 
bifariam dividit bnca curvam in codcm pun&o con- 
tingit; & convcrfim. 

Si enim quzangulum A C B bifariam dtvidit rcfta I C K non 
con tingat Hypcr bolam in C pundo , fecet candem, fi ficri potcft, 

Fig. u 




K F 



X G D £ 



atque ita faltem aliquo fui puncto, vcluti K, in tra Hyperbolam fit. 
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Tumdu&isKB, KD,& K A (quarum poftcrior Hjrperbolam 
fccec in L , a quo ad B du&a fit B L ) , cum in triangulis D C K, 
B C K latcra D C , C K lateribus B C , C K utrumque utrique, 

Fig. II. 





A V 



ckca 1 zquales angulos , zqualia fint , crit quoque bafis D K ba- 1 Cam e- 
fiBKzqualis. Cumquc porro, juxta Corollarium praeccdcns, ? ,m j? ^ 
A L ipfam L B , idcoque & A K redtas B L » L K , fimul fumptas, fi aJ^uli* 
iuperct intervallo A D j fitque B K , ideoque & K D , ipfis BL, ACiSc 
L K fimul fumptis minor : pcr confequens A K eandem K D raa- B CI *" 
jpri longitudine quamcft AD cxcedct , id eft , ipfa A K binis re- JJJJJ^ 



. IIL 




tur.erunt 
quoque 
anguli 
ACK 8c 
BCK, 

Jjuiipfis 
unt 

dcincept, 
per 

primi ac- 
qualos. 



&is K D , D A fimul fumptts major erit. Quod cum abfurdifli- 
tnum fit* , non fecaj Hyperbolam re&a I C JC , fcd eandem con- * ftrxo 
tingit in C pundo. Cumquenonpoffit incodcrapun&oCaliaf'»'"» 
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1 ptr 5 rc&a Hy pcrbolam contingcre quam I C K 1 , manifcftum cft con- 
Ccro/. 6 vcrlim, eam , qua: Hvperbolam in C contingit , angulum quoque 
tiim hu- A B c bit ^ tiam dividcre. 

Exemflum reduttionis aquationum ad formulam 
Theorematis XIV. 

S i xquatio Cnjj + — 2 c;00— xx + d x + kj^ aflum- 

b X b X 

pto juxtaRcgulam zODjt — c + — , hoceft, jCDz. + c 

eoquc fubftituto in locumipfius7 , cjufdemque quadrato loco jy % 
fublatisque iis,quar fc inviccm dcftruunt,erit z. z. — + 
— ccCD — xx + dx + J^t- id cft , fafta dccenti tranfpofitione , 

bbxx . i b c x , / L r 

cnt z.z, ZO — x x + ~_~_~"^ dx _~~ + c c + <Afive 

ux -»„ +t( ,. + ^;^ (+u Suppofito lu . 

tcm <*majorcquam£ , ac multiplicatis omnibus arquationis tcr- 
minis pcr a a , produ&oquc divifo per a a — b b , ut quantitas x x 

. r r o- .. -f- daax— ibacx 

abfquc fraelione mvcniatur,ent aa __ bb 30 — xv 

+ <Sl±±Mlf . Iamverofifaciliorisopcrationisgratiaioco 

daa^-t bac r . n . , . . aazz . 

~a a—bb " tuatur 2 i> : ent aequatio aa __ bb 00 — a\v-k« * 

c c aa + khaa aa^X , ccaa + ^aa 

+ L!~ , aut tt + xx — 2 ^*00 ■ " y > • 

' a^a — bb aa — bb aa — bb 

Hinc it juxta Rc^ulam aflumatur voov — b fivcvOO^+^atque 
hoc inlocumiplius.v, cjusqucquadratumloco a-.v lubftituatur, 

ac cxpungantur quae fe inviccm dcftruunt , habcbitur 
+ vv — hhzo CC \__*} bb a . Hoc cft,faaidcccnti tranfpofitio- 

nc , crit J^-lt 00— v V+h b+ ""^" ■ Atque ita appa- 

rct arquationcm cflc rcdu&am adformulam TheorematisX I V, 
idcoquc LocumquaclitumautElliplin aut Circuli circumferen- 
tiam cxiftcrc. Rurfus vcro facilioris opcrationis crgo loco 

ut arquatio fit talis — - 00 // — vv, ^ 

o 
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Adpeculiarem autem pratdi&i Loci determinatib^em acde- 
fcriptioncm efto in appofita flgura ipfius * initium immutabile A 
pun&um , atque eadem x fe in linca A E ab AVersus E indefinite 
extendcre intelligatur, fitque angulus datus vel arTumptn$,quem 
j & x comprehcndunt,aequalis angulo E A K vel ejufdfem ad duos 

rcdcoscomplemento. Hincquoniam*.00 y— c + ^ fi/ fupra 

lincamAE cxfurgereintelligaturjducendaquoque eftfupraipfam 
refta KL cidcm parallcla , itautparsrectar A Komniumqueipfi 
arquidiftantium interprasdi&as AE & K L intercepta,vcluti A K, 



♦ 




EL, &c. aequetur^cognitav. acdeindcper pundum Kinfrare- 
ftam KL ducenda eft rcfta KB intali angulo, utre&arum o- 
mniumipii A K parallelarumpartes,quaemterKL & KB intcr- 
cipiuntur ( veluti L B ) ad partcs ipfius K L , inter eafdcm paral- 
lelas & punctum K interceptas (utverbigratia LK ) eandcmha- 
beantrationem, quaceftinter£&<i,hoccft, utfituti*ad£, ita 
K L ad LB.. Atque ita pofita KL fivc A E, indcfinitefumpta, 
00 x , L B omncsque ipfi parallelae inter K L & K B intcrccptae 

crunt ~ . Vndc cx praedi&is conftat diametrum forc in rcdaK B, 
P*rs II. Pp ad 
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ad quam ordinatim applicatac fint ipliA Kacquidiftantcslam vercV 
cum v fit 30 x — b 9 a recta K L fivc A E aufercnda eft K H , ita ut 
eidem KH iit 00 ideoque H L indefinitc quoquc fumpta 00 
x — Afcu v. Dcindc pcrpundum H ducendacftHG ipU AK 
parallcla, fecans invcntam diamctrum in G , eritquc idem intcr- 
fedionis punctum G quxlitae Ellipfeos centrom. Porro quoniam 
fimilium triangulorum KHG& KLB notaeft ratio latcris K H 
ad HG iive KLadLB, ut& angulus fub iifdcm lateribus con- 
tcntus, utpote ar qualis angulo dato vcl afl»mpto E A K, crit quo- 
quc nota ratio latcris K H ad latus K G iivc K L ad K B , qua? po- 
natur ut a cognits ad e itidcm cognitam. Idcoque cum H L iive 
G M , quac ipii H L parallcla intclligitur , indcterminatcfumpta 
iit 00 v , crit G B , fimditer indetcrminatc fumpta, hoc cft , quarli- 
bctdiametri portio inter centrum & quamlibet ordinacim appli- 

catamintcrccpta, 00 Cujus quidcm interceptae quadratum 

cum in fbrmula Theorcmatis XIV ultimum arquationis tcrmi- 
num conftituat, acquatio fupra expofito modo ita reducatur , uc 

tcrminusejuscxtremusfiat'-^, idquod fa&umerit, fi finguli 

acquationis tennini multiplicentur pcr ee, produc"tumque di* 
vidatur pcr * 4. inde cnim fcqucnu modo fc habcbit xquatio 

—iioo^ — 4^ . Hinc fi juxtaRegulamfcmi-latustranf- 

vcrfum G F vel G C fiat 00 V ^7 , »d «& > & ratio tranfvcr- 

fi latcris C F adrc&um latusFN, Mxlee ad^**, iifdcmquc lateri- 

bus, acdiamctro, centroque, modo inventis , Ellipfisdcfcriba- 
tur FDC, fecans rectam A E vclA K productam in I : crit curva 
I D C Locus quacfitus. 

Sumpto cnim in ea pun&o utcunque , veluti D , dudaquc D E 
ipli A K parallela, ac fi opus fit produ&a utfccct re&as K L 6c 
KBin L&B, ficademDEvocctur/, eritDB, hoceft.DE 

— E L + L B 007 c t x fcu Eft autem ut jam annotatum 

cft G Boo J , atquc ex conftrudione G F vel G C 00 *, idcoque 

F B 00 ,&B Cx^— £ ac reftangulum F BCoo 

— - • Hiac cum ex natnra Ellipfis fitutNFadFC, hoc cft, 

ut 



Digitized by Google 



L I B II. C A P III. I99 

ut£44ad/**,itaDB quadratum , hoc cft , z. * ad pra-dictum re- 

aangulumFBCjcrit^ x^-'-^, «dcft,muItipHca- 

tis omnibus pcr a*, 
tcdivifis per*r, crit 

y 30//— w.idco- 

quc reftituto x — h 
locov, atquc6& + 

ut& 




" bcoi 

aa 66 * » 



cnc. 



aa — 



, hoc eft. 



2 — bh 



30 



.Por- 



«4 — 66 

rd reftituto 

d*a——it>ca. . 
■ aa—bb ' loCO 2 h > 

fiet 



<»d — 66 
— t/tftfx-f- xbcax 

— 2) 



aa> 



t^±^fideft, faaimultiplicationepcr **—bb acdivi- 
fioncpcr44,critt^ + Ar*— ii^— J x c*+ tfe 



Ac dcnique loco fa&a rcftitutione ipfiusjr— c+ - , deletisquc 

iisquz fcinvicera tollunt, ac omnibus ritc ordinatis , obtincbi- 
1 4 x > 

tur^j + — 1 cj 00 — xx +dx+kjk: Qpod determi- 

nandum ac demonftrandum erat. 

Kotandum porro hic eft , quod fi angulus A K B torct re<5tus, 
ac proindeordinatim applicatz, utD B, K I, &c. ad diametrum 
K B pcrpendiculares , ic fimul F N aequalis F C, prxd^am cur- 
vam forc Circulum, qucmadmodum cx dementisper/picuum eft. 

Pp z PRO- 
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Problema III. 

Tropofoio 17. 

Datis duobus punclis tertium invenirc , a quo ad bi- 
na data ducffoe rc&sc linesc fimul fumptae datae longitu- 
dini aequalesfint; locumque determinare ac defcribere, 
qucm quzfitumpunctum contingat. 

Sint dataduo pun&a A & B , oportcatque invcnirc tertium, 
utputa C; ita nempe, ut du&a: refbe C A , CB fimulfumpta; 
aequales fint datse re&x lineae D. 

Quoniam in quaefttonc angulus datus non cft , qu6 facilior 
fit opcratio, aflumatur rcftus ; ideoquc a punSo C in rcctam 
A B, qux data pun&a conjungit, productam , fi opus tucrir, 




intclligatur dcmifla pcrpcndicularis , ut CE. Tifeifuppofitis» 

juxta Regulam , A E & E C incognitis atquc indcterminatis 
afliimptum angulum rcC*tum AEC comprehendentibus tan- 
quam cognitis ac determinatis, earumprior, nimirum A E , vo- 
cetur x , ac poftcrior, ncmpeEC, nominetur j; ipfa autem 
A B feu datorum pun&orum diftantia cognita appclletur*, & da- 
ta D cxprimatur pcr£. Hinccum BEltve ( fi punctum E cadat 
interA & B ) A B — A E, aut (ilpunc*hi m B intcr A &Ecadat) 
A E — A BlitQ04~A:; a tque ACco ^xx+jj ; 8c C B 33 
V a * — **■* + x x ;'fitqucD — ACp p C B : arquatio crit 
^tY xx+jrjtZOy**— z*x+xx+jj' } fa&aqucopcratio- 

% v. ; 
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nedccenti, ututraqueaequationispars a fignoradicalilibcrctur, 
& tranfpofitis tranfponcndis , crit 

A^bbxx — ^aax x — ^b b a x+^a*x3D b* — 2 bba a+a 4 — ^bbjy, 
hoc cft, faSa divi(ione per 4 £ £ — 4 a a , erit 

xx — axCD^bb — \aa — ^y^—- Afliimpto dcindc juxtaRe- 

gulamvOO* — >~a, eritA OO v + \a, eaqucfubftttuta in locum 
ipfius*, cjufdemqucquadratoloco**, expun&isque iisquar fc 

inviccmdeftfuunt : crit xxOD\bb — ^^ ^ fivc g^~rr a ZQ^bb 

— xx. Quiquidcm cafus eft Thebrematis 13"', acproindcLo- 
cus quarfitus Ellipfis. Cumquc v aflumpta fn pro x — ; a , fi ab A 
versus E fumatur A H 00 \ a : crit, juxtaRegulam, Hccntrum, 
& femi-diametcr tranfverfa ( vclutHFab una , & H G ab altcra 
parte) 00 {b; ita ut diametcr tranfvcrfa FG (quarquidem, ob 
applicatam C E ad eandem perpendiculaxem, tranfverfus quoque 
axiscft,) fitoo^. Ratio autcm tranfverfae diamctri adparame- 
trum , feu quadrati tranfverfx ad quaa 1 ratum fecundx diametri 
cv\t,utbb zdbb — aa. Vndeperca, quae Capitibustertio & ul- 
timo libri primi cxpofita funt , qusrfita Ellipfis facillime dcfcribe- 
tur. Porro cumquadratum fcmi-diamctritranfverfaefitoo ±bb, 
eritquad£um femi-fccundae diametri 00 \b b — \ a a. A tqui cum 

FBicuGAfitoo^ + {4,&BGfeuAFoo , i *— >,critquo- 
que re&angulum FBGfeuGAFoo^^ — *aa, ncmpc aequalc 
quadrato femi-fccunda? diametri, fivc, utVctcrcs loquebantur, 
asqualc quadranti figurx ad tranfverfum axem fafrx. Idcoque 
pundaA& Beaipfafunt, quxvulgo Ellipfcos FocifiveVmbi- 
lici aoncupantur. Vnde apparet , ex prxmiflis reclc infcrri , qux 
fequuntur. 

Corollarium i . 

Quae a quolibet inEllipfi pun&oadutrumque Vm- 
bilicum reelae ducuntur , fimul fumpts tranfverfo axi 
aequales funt. 

Quemadmodum autem in Hyperbola fupcrius dcmonftra- 
tumeft, du&arumCA, CB differentiamtranfvcrfoaxiFG x- 
quari, ita&htc carumaggregattim cidem tranfverfo axixqualc 
eflc ojftendeturjncmpc, \\ non pcr additioncm & compofitioncm, 

Pp 3 
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utibidcmfa&ameft , fcd perfubduftionem & divifionem argu- 
mcntatio inftituatur. Quod ipfum tamcn, adhibita nonnullS mu- 
tationc , elcgintius quoque tn hanc modum abfolvi poflc vi- 

dctur. 

Efto quaclibct Ellipfis FCG, cujus centrum H, axismajor 
F G , minor O P, atquc Vmbilici A & B; adeoque redangu- 
lum FBG ut&G AF xquale quadrato fc«i-fecun4x diametri 

HO. 




Du&is ab aflumpto qnolibet curvx pun&o C re&is C A , C B, 
ordinatim ad utrumque axcm appliccntur CE,CN; &fiatut 
felti HF ad H A , ita HE ad HM , ade6 ut ' A H E rcdangulo 
*/wit xquale fit re&angulum FHM ; fumaturque H Q^arqoalis ipfi 
HE. HinccumfiVutHFfadHAf, itaHEj ad HMy.crit 

pothefi. 

*ftru 

frtnu hu- 
jut ejuf 
que Co- 
rol. i 
Sper 9 
quinti. 

*J*S 
fitundt. 

ftcundi. 
1 quippe 
quadr.cx 



quoquc pcr convcrfionem rationis ut H F q ad G A F fcu J H Otj t 
idcft\utCN? fiveHE^dONP, itaidemHE^ adEMQj 
ac proindc * affqualia funt reftangula ONP&EMQ. Quocir- 
ca cum 6 H M q una, cum E M Q, id cft , cum O N P re&angulo , 
arquale fit H E <j ; fitque & H F <f 7 srquale quadratis rc&a- 
rum H A & ( H O 8 fcu 9 ) C E una cum re&ingulo O NP : 
eruntHMf + ONP + HFf sequalia HEy+HAy+CEy 
+ ONP. A c proinde fi utrinque aufcratur O N P re&mgulum, 
remancbunt bina quadrata rcftarum H M & H F fcu H G fimul 
xqualia tribusquadratisrcclarumHE, HA fcu HB, & CE. 

Hinc 



H O xqualc cftGAF reftaog. ex hypouY 9 pr j fccundi. 
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Htne additis ablatifvc ab utraque gquationis partc acqualibus, 
nimirum F H M feu G H M bis ab una, & A H E feu B H E bis ab 
altcra parte : erit 1 FM^rarqualc(AE ^ + CE^ideft*, )ACf :' f 7 
itemquc J GMy zquale (BEy + CE^, idelt 4 , )BC^. Cum-(^* 
que propterca rcdta F M arquetur ipfi A C , & G M ipfi B C : erit pJimi. 
ipfarum A C & B C aggregatum tranfycrfo axi F G arqualc. * ?« 4 
Quod dcmonftrandum crat. AJJJ^ 

Corollarium 2. 



Duclis a quolibet Ellipfcos pun£o ad utrumquc 
Vmbilicum re&is, fiper idem illud punclum alterarc- 
c~ta agatur , aequales cum utraque du&a angulos^con- 
ftituens , cadem curvam in dicto puncto coutingit ; & 
contra. 



enim rec^a I C K ita ducta , ut arquales fint anguli A C I , 
B C K , non contingat Ellipfin in C punclo , fccet eandem , (i 
fieripotcft, in C & K. Deindc producu A C ad L,ita ut tota A L 

Fig. 1. 





aii FG, tdeoque * adje&a C L Jpfi CB «qualis fit , jungan- < mc- 
turAK, BK, LK. Cumigitur, in triangulis L C K , BCK^'^ 
latcra L C , C K latcribus B C, C K , utrumquc utrique, circa^' 
xqualcs angulos, aequalia fint, crit quoque bafis LKbafi BK 
arqualis. At vcr&cum pun&ura KinEllipfifupponatur, erunt, 

pcr 
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pcr Corollarium prarccdens, re&ae AK, KB, hoc eft, latera 
A K , K L fimul fumpta tranfvcrfo axiFG , ideoque & bafi A L 




■ pnio arqualia, quodeftabfurdum '. Nonigiturfccat re&a I CK El- 
primi. lipfin,fcdeandcmcontingitinCpundto. Cumquc non poflit in 
vrimihu- codem puncto C alia recta Ellipfm contingere quam I C K 1 , ma- 
jus. nifcftum cft , c contra quoque eam , quae Elliplin in C contingit, 
cfliccrc angulos A C I, B C K acquales. 

C A P V T IV. 

Regula univerfalis imieniendi ac determinandi 
loca quMibet flana Qffolida. 

Iam vero his omnibus ita praemuTis , pro gencrali 
Regula concludi poteft , aequationes omnes , quzinin- 
dagatione Locorum praedi&o modo obvenire atque 
obtingcre poflunt, ita utin iis neutra quantitatum in- 
eognitarumin fe dutta, nequcfaclum fub iifdcm adfo- 

lidum 
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lidum excurrac , fed auc quadracum , auc planum non 
excedac , ex aliqua fequentium formularum conftare, 
vel ad earundcm aliquam Methodo jam explicata rc- 
duci pofle : nimirum , 

[y oo — , five,quod idem eft, > oo x: cum fupponi 



b X 



poffic cfle a oo b. 



j yoo~ 8 c,vc\ycoc — ~ . 

Scd hic notandum , fieri etiam pofle , uc per opera- 
cionem quancitacum incognirarum altcra evanefcac, 
alreraqug fola notae alicui quantitaci xqualis remaneat, 
ficut fuperius expofitum cfc. # 

' yy oo dx, auc converfim dy ob xx. 
46 < yy 30 d*'ff* aut converfim dy. ffzoxx. 
1 | zz oo d x y aut converfim dyzovv. 

zz oo aut convcrfim dy.ff zovv. 



Signumft 
+ w/— , 



3 




yxzoff 
"Mx zoff 



g- _*x/oo/y. 

3 

zvzoff 



Suf|onendo ubtque_v £ # efle quantitates indcter- 
minatas a£ primb conceptas; at vero z cfle quantica- 
cem aflumptam , &quae- compofita fit exy R alia qua- 
dam quantitate , vel in tpcum cognita,.vel cui etiam 
altera incognita primum concepta , nimirum x , permi- 
xca fit ; acque v quidem afTumptam quoquc efle , fed 
eo cafu conftare folummodo ex x 8 alia quancftate 
cognita , abfqfce ulla ipfiusy incognitae quantitatis pcr- 
mixtione: aut contra v cnc oo x $ aliaquadamquan- 

Tars/I. Qq citate, 
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titate , cui Scy incognita permixta efle poflit atque eo 
quidem cafu* cxy 8 alia quantitate m totum cognita 
conftare. 

Et fi aequatio fimilis fit alicui formularum fub N° i. 
comprehenfarum , crit Locus qusfitus LineaRecla^ 
fub N° z. Parabola; & fub N° 3. fecundum fignorum 
angulorumque varietatem vel Hypcrbola , vel Ellipfis„ 
velCirculus. 

Vc autem praedic*ta Loca fpecifice dctcrmincntur fivc pratdi- 
ctarLincaein plano Gcometrice defcribantur , fcicndumcft, ali- 
quod dcbcrc prarfupponi punftum, ut & aliquam linearnaquo 
cxordium fumat, & per quam indcfinitc fc cxtcndcf€intclliga- 
tur altcra incognitarmp quantitatum primo conccptarnm ; itenv- 
quc angulum qucndam elle praefupponcndum , quem dictae quan- 
titatesincognitae cGnftituantinpunfto, inquoubi invicemjun- 
&x intelliguntur. 

Sit itaquc in appofita figura, ut & infequcntibus omnibus, 
pra:di&um pun&um A , dictaque linca A B , a quo , & pcr quam 
quantitas x fcindefinitc cxtcnderc concipiatur; atqucangulus 
A B E , qucm faciunt quantitatcs^ & x\ in punfto B fibi inviccm 
junfta?. 

Et primo quidem cafu, cumLocus quaefitus eftLinca re&a, 

aimirum , aequationc exiftcntc y x> * vclj 00 ~ , ipfum A pun- 

ctum eritinitiumdicljElinea!, atqueut eadcm fpecifice dcfcriba- 
tur fumendum cft in linca A B punctum utcunque, exempli gra- 
tia , B , ac per iilud ducta rccta , vclu t H B E , ita ut angul^V B E 
prxfuppoiito vclconcepto angufo fit arqualis, ii in»eadem rccta 
fumatur punc"tum , vcluti D ; ita ut A B & B D fint aequales , vel 
utABfitadBD, ficutaad^, atquecx A per punftum D duca- 
tuT redta AD: criteadcm AD iodefinitc cxtenfaLoeusquaefi- 
t»«. At fi in aequatione invcniatur quoqueterminus c , ac ipfe qui- 
dcm figno -h afreCtus fit , daccnda cft c pun&o A ad candem par- 
temlmcz A 15 quameftpun<5himE, autfifigno — adficiatur at> 
altera partc, rccta A F ipfi H B E parallelaatque«equalis c cogni- 
tx ; duclaque F E vcl F G , quae rectam A B fecet in O , ipfi A ]> 
paralkla: erit FE yclOG indefiniteprodutfaLocus quaefitus. 

Scd 
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Sed fi arquatiofit^ 3>c — — , indi&a linca H BE fumendum eft 

ab altera partc lineas A B , qui datus vel aflumptus angulus A B B 
-exiftit,punaumH, iuut ABadBHfit, ficutaad*; dudaquc 
A"H,cx prxdi&o pun&o F ab oppofita parie linea A B , qua fum- 




ptum cft pun&um H, ducenda eft F I ipfi A H parallela : eritque 
eadem FI produ&adoncc cumlinca AB coincidatLocusqux- 

fitus. 

Etcnim, cumtamAB quamBDfitoo.v, autABadBDab 
una, ut & AB ad BH abalterapartc, fitut*ad£; acproindc 

B D vclB H 00 : itcmque,cum A F fcu D E velD G ut& HI 
fint arqualcs € cogniue : crit B E five B D + D E 00 +«,& B G 

five B D - D GOO -c,acB I five\i I—HBxc— 7 . Vn- 

c?cumpun<5rumBfumptum fitutcunque, eadcmerit de omni- 
busaliis, inlinea AB, prardidifve locis, aifumptispundisdc- 
monftratio: atqueita patet praedi&as lincas A D , FE, FG, & 
FleflcLocaqusfita, Quod dcterminandum , demonftrandum- 
quccrat. . 

Qq i At 
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At vcro fi juxta formulasfub N°. z cxhibitas Locusquarfitus 
fitlinca Parabolica, crit 

I. Primocafu, quando acquatio eflr; 30 dx, ipfa A B Parabolae 
diamcter,adquamordinatimapplicatacfaciant angulos , dato 
vel aflumpto angulo ABE zqua^s, atquc cjufdem v crtcx 
A punctum. "* 4 v " 




I L Secundo cafu pofita afquatiqneyy oo d x.ff, manentc diamc- 
tro in eadcm linca AB, fumptaque, ut in fcqucnti figura, 

A F Z&fj* crit ejufdcm vcrtex in pun&o F. Quod quidem 

punftum F , fi utcrquc tcrminus tam d x quam ff figno + fit 
affe&us, ab altera partepun&i A , qua eft pun&um B, fumen- 
* dum eft j fcd fi veUerminus d x, vcl terrnjntta/7 figno — • afT(|- 
Ctusfit, abeadem pattepundi A, quaeft pdnftumB, fumi 
debet: & quidem fi terminus d x figno -f- afiectus fit, ab A 
vcrsus B Paraboladefcribcnda cft; Tin cdntratcrminus dx 
figno — affcdusfuerit, in contrariam partcm , ab F nempe 
vcrsus A , dcfcribidcbtt. 

At 
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At fi aequarto fit 00 ^ * , vcU z. 00 ^*//, cum n6n fit 
quantitasprimq conccptafed afliimpta, velafliimptaerftpro 

8 vclpro; 8 > vcl dcniqucpro^ 8 - a - 8 '> 

I I I. Et fi qutdem^. aflumpta fit pro^ 8 c.qui fit cafus tcrtius,du- 
cenda cft pcr pundutn A re&a A D ipfi#E parallcla atque 
00 f i itaitt, fi**fluilipta fit pro^— c, punaum D cadat ad 
eandem partcm lincx A B , quam conceptus cft angulus 
ABE: Et, fis.fitaflumptapro^ -4-c, pumftum EWlcontra 
ad altofam partcm linear ABcadat. Deindc ducla D K ipii 
A B parallcla, critin cadcm D K Parabolae diametcr, cV D 
vertcx, fiarquatiofit?,*. 00 dx. ^ 

IV. Sedfifitt^OO^A:.//, quifitquartuscaftis,fumptaD L 30 

t£ y crit Ycrtex pun&ura Ljcjgod quidcm pro tcrminorum d x 

& // pcr vcl — afTe£tionc codem modo t <it fupra de pun- 
fto F diclum cft , vclcitravcl ultra Dpunttumcadet; uti& 
vel inhanc vclin illampartem, prouttcrminus^.v iigno4- 
vcl — adfc&us fucrit, ipfa Parabola, utfupra notatumcft, 
defcribi debct: critquc omnibus & finguhs pra?dictis qua- 
tuor cafibus Paramertr 00 d. 

y x 

V. Sivero «.aflumpta fitproj^8 — , qui cafusfitquintus, fnm- 

pto in lineaB E punc~to M, ita ut Cit A B ad B M , ficut a ad b y 
(quod quidempuftfcum M iumcndumcft ab cadem parte li- 

ncac A B, qua conccptus eft angulus A Bfc,fi haj)catur — ~ , 

b x d 
fcd ab altcra partc , fi habcatur .+.-*.) duccnda cft pcr 

pun&a A cV M rcc"ta A M: critque A M cocafu Pnrabolx 
diameter, adquamordinatim applicatarfaciantangulos an- 
gulo A M E arquales , & fi in xquationctcrminus // dcficiat 
aut nullus fit, erit vcrtex in puncto A. 

VI. Sinminus,quifitcafusfextus, ductisper puncla F & Ljeclis 
LFL, quac mterfcccnt fupradiifhsdiamctros AMvcITisin 
direJtum adjundas in punctis N : crit vcrtcx in N , vel citra, 
vcl ukr.i A punftum cadcns , nrout tcrmini d x & //in jrqua- 
tionc vcl iigtio «+• vcl ligno — aftVcti fucrint; u*i& vclin 
banc vcl in illam partem ipiaParabola pro variatermini dx 
aftcctionc, utfupranotatum cft, dcfcnbcnda erit. 
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b x 

SideniquctafTumptafitpro; 8 7 c, duc"ta,titmodo 

«pofitum fuit, A D 00 c , ex pun&o D (quOd pro quanritatis 
c pcr fignum + ycl — affe&ione , ut lupra , vcl ab hac , vclab 
illa partc lincx A B fumi dcbct) ducenda eft rc<2aD O ipfi 

V I I. A M,quae eft ad candcm partcm^parallela, fi tcrmini <r~ & e 

codem figno (int affcdi , qui cafus fit fcptimus. 

V I I I. #t fi divcrfo, qui fit cafus odavus, duccndaeft re&aD P 
parallcla ipfi A M, qux eft ab advcrfa partc lineac £ B , atquc 
cadem D O vcl D P fumeoda cft pro diametro, ad quam or- 
dinatim applicatx faciantangulos angulo D O E velD P E 
aequalcs : eritquc vertcx pundum D , li tcrminus ff in atqua- 
tionc dcficiat 




I Xfcin minus, qui fit cafus nonus,crit idcm vcrtcx ipfarum D O 
velDP diamctrorum& linearum LFL communis interfc- 



<5tio , videlicet pun&um Q, quodque itcrum pro tcrminoru m « 
dx & ff pcr hgnum ■+■ vcl — aflc&ione vel citra vcl ultra D 
pun&um caditj quemadmodum & ipfa Parabola vcl versus 

hanc 
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binc vclvcrsus illampartem prodivcrfa tcrmini d x aflfc&io- 
nc> utfupra eft notacum, dcfcribcnda cft: Acpoftrcmisqui- 
dcm iitis quinque cafibus jam cxplicatis Paramctcr crit ad d 
cogn itam, licut A B ad A M , hoc eft, crit ut A M ad A B , ita d 
ad^aramctrum. - 

Quorum quidem omnium demonftratid pcrfaciliscft. In- 
telligantur cnim Parabolae prardi&is diamctris ac paramctris 
dclcriptar, quae pcr annotatos vcrticcstranfcant, fitqucordi- 
* natim ad cafdem diametros applicatarum aliqua in rccta O E • 
utcunquc fumpta, & fupponacur cafdcm Parabolasprardi<ftam- 
applicacam fccarc in E punfto: & primocafu, cumparsdia- 
mctri A B intcr vercicem A & quamlibet ad candcm diamc- 
trtim applicitam inccrccpca, vcluti AR, concipiatur, ut a-, 
ac fingular illxapplicata?, utj; fitqueParamctcr 00 d, atquc 
cx natura Parabol» 1 rcdangulum fub di&a Paramctro & rc- 1 ftr 1 
J. c"h A B contcntum fit 00 B E quadrato : critV* ZQjy. yrimbu- 
Sccundo cafu , ubivertex cft in puncto F cum triplici diftin- '"'*' 
clionc ,ut fupramonitumcft, notandum primo vcnit , in cafi- 

• bus,ubixquatiocft^y 30 ^.v ftff, punctflm B inlinca F Bab 
. A versus B indefinitc fumi polic : cum iftis cafibus ab A vcrsus 

•BParabolam dcfcribcndamcflc fupraannotacum iic; Acvcro 
cafu, ubi arquacio cft J/yZOff — dx 9 cumjuxta RcgulamPa- 
rabola in contrariam partem ab F vcrsds A iicdcicribcnda , 
punclum B non nifi intcr F & A aflumendum eflc. id quod 
ctiam ex ipfa xquarionc nunifcftum cft. Quoniam cnim ih 
pra?di£ta arquatione^CO ff — dx fivc quod idcm cft f /•— 7 y 03, 
dx t tcrminas/^majorcftquam^.x-, utpote cundcm exccdcrts 
quantitace jj; idcirco quoquc fi utrinquc diviiio fiat pcr d> 

* . ^j^majus«crit quam.v. Quarc cum fecundum Rcgulam^je- 

quctur reCtac A F, & * X re<5te A B, crit fimiliter rc<fca AF 
major quam.A B r idcoquc B punc^m intcr A & F puncta, 
ficutdi^ftumeft, cadct. idquodadca-fusquoquciequcmesap- 

• plicatum efto. Porro quoniam A F cft 00 eric F B(hoc eft, 

obfcrvautriplicidiftin&ionc, utprardidum eft , AB £ AF, 

atquectiamAF — AB) arqualis* ^patqueetiam 7^ — *l 

eaque multiplicatapcrparamctrum^fitrcdangulum^.v ff> 

atquc 
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atquc ctiam ff — d x. quod arqualc cft quadrato applicatar B E 
fivc//, ac promdc^; 00 dx //,atque/; 00 // — dx. 

Tcruo cafu , ubi vcrtex clt in puucto L) , ac di imctcr in re- 
diDK , quoniam AD feu BKeft OOc: crit KE, hoc cft, 
BE — BKoo/ — c; &KBE,riocclt , ,BE + BKoD7 + «r. 
Cumquc co calac alfumpta iit pro 7 c,crit KE & KBEoD?.. 
Eft autcm D K fcu A B DD .v,parametcrquc DD d , & re&angu- 
lum fub dida Paramctro & rc&a D K con tcntum 00 quadrato • 
cx K E vcl K B E. Quare cum hoc quadratumlit 00 z.z., atquc * 
. rcctangulum illud ZQdx> crit z z. 00 d x. '■ 

Quarto cafu, nbi mancnte diamctro in rc&a D K vcrtex eft 

in pundo L , quoniam D L live A F cft 00 J , crit L K ( hoc 

cft, obfcrvatatriplicidiftinaioncjuxtaRcgulim,DK^DL, • 

atque ctiam L D — D K ) xqualis x $ ^patquc ctiam^ — . 

qua multiplicata per Paramctrum d , £t rcftangulum dxQff, 
atque ctiam// — d x. quod xqualc cft quadrato applicat* K E 
vel K B E , hoc cft , z. : eritquc proindc z. s. 00 d x £ / /*,atque 
\.z.z.zbff-dx* P # * 
Qumto cafu, ubi vcrtcx cft inpun&o A , diaractcrquc jn 
reftaAM, cumficut^ad^, itaAB, boccft, *,adBM: eric 

BMoo ^ideoqucME.hoccft.BE-BMoo/— ^,&MBE, . 
hoc cft, B E + B M 00/ + ~ X . Et quoniam eo cafu z. aflTumpta 

t cftpro/ £ lf, erit M E & MB E 00 z,. Atcum intriangulo 

A BM cognitafint&angulus A BM, & ratiolatcrum A B, 
B M , dictum angulum comprchcndcntium, nota quoquc cft 
ratiorcliquorum di&i trianguli latcrumad invicem, atquein 
fpccic ctiam lateris ABad A M, quac fu ut a ad e. Ac proindc 

cum fit ut 4 ad r,ita A %h c , x ad A M:erit A Moo" . Curaque 

porro juxta Rcgulam co cafu fir ut A M ad A B , hoc cft , ut e 

ad 4, ita d ad Parametrum : crit Parametcr 00 r- . Qua multi- 

plicata pcr A M fcu -> > fict rcflangulum 00 dx. Quod aequale 

eft quadrato applicata; M E vcl M B E, hoc cft , 1 5, ; ac proin- 
5. dcci\z.z.ZOdx. 

.Scxto 
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Scxtocafu , ubi vertex eft in pun&o N, & diameter in re- 
c"ta N M, quoniam eft ut A B ad A M , ita A F ad A N , hoc eft, 

ut*ad*, ita^ adAN :crit AN co & N M (hoc eft, 
obfcrvati juxtaRegulam triplici diftinftionc, AMflAN, 

atqucctiamNA — AM)*qualis^ fi 7^» atque etiam *ff 

ex & i 

— ~ . QuamultiplicatSper Paramctrum — , fit rec*bmgu- 




lum dx fi//> atqac etiam//— dx. Quod cum apquale fit 
quadrato applicatz ME vcl M B E , hoc cft , u: crit 
6.z,z3>dx ftff,*tqucz.z.2Dff — dx. 

Septimocalu, ubi vcrtcx eft in pun&o D , & diamcter in re- 
6hD O, quoniam A D fcu M O eft 30 c , erit O E (five BE — 

B M — M O)oo y — ~ — CySc O B E(five BE+B M+M O) 

a * 

ZD}+ — + r-Cumque eo cafu z. aflumpta fit pro; d, 



velpro/^- T + d: eritOE& OBE 00?.. Porro cumDO 
Pars II. -Rr fcu 
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fcu A M Gt 00 ^*, Parameterquc fctfionis 00 crit rcctangu-' 

lumfub Paramctro & reCtaD O contcntura 00<i.v. Cumquc 
idem illud rcelangukm xquctur quadrato applicatx O E vcl 
7. OBE,idcli,?.?.:erit?.s,00^*. 

O&avocafu, ubi, manciucverticcinpun<ftoD, diameter 

eft in rc&i D P, quoniam A D fcu B K eft 00 c t & K P 00 ^ , 
crit P E una (fivc B E — B K + K P) 00 7— #+ ~ , & P E al- 

b x 

tcra (fiveBE + BK — KP)x; + f — .Cumquc co caf» 

b X b X 

^afTumptafitpro;-!-- — cvclpro^ +c: erit utraque 

P Eoo^ Porro cum D P fcu A M fitoo — ac Paramctcr 00 ~. 

a e * 

crit rcctangulum fub Paramctso & reftaD P contcntumoo^*. 
• Cumque idcm rcclangulum xqualcfit quadratoutriulqucap- 
S. plic.ita: P E, hoccft, ^?.:eritquq(uc^^oo dx. 

Nono caiii, ubi vcrtcx cft in puncto Q^ & diamctcr in rcfta 

vcl Q^P,quoniam,ut fupra,0 E eft 00/ — c t atque 

O B Ex;+ + c, at vcroPE una 00;— c + 7- , ac P E al- 

4 x bx ' 

tcra 00; + c — ~, fitqtie eo cafu z. afiumpta pro/ R -j. f : 

crit O E, O B E, atque utraque P E 00 Et cum DOautDP 

feu A M fitoo^, atque D Qfeu A N 00 ~j : erit Q^O vcl Q^P 

(hoccft, obfcrvata juxta^Rcgulam triplicidiftindionc, DO 
vcl D P< £ D Qj atque ctiam QD — D O vcl D P ) aequalis 

T T3 1 at( l uc ctiam tf Td ~~~ 7 ' Vl> ^ c cacIcm QP vcl Q* p 

mul tiplicctur pcr Parametrum 00 — , crit rec"kngulura zodx 

fiffy atqucetiam ff — dx. Quodquidem rcctangulum cum 
ssquale lit quadrato applicatae O E , O B E , aut utriufquc P E, 
5>. hoc cft,?.?.:critquoquc4k.00 dx 8//,atque*.c 00// — dx. 
Quse quidem omnia funt, qua: hicdemonftranda erant. 

Qiiod autcm ad acquationcs iupcrioribus novcm cafibu* 
convcrfim correfpondcntes fpcclac, ut linca? Parabolica: de- 
fcribantur, qux fint Loca qua:lita : pofitis, iifdcm , ut fupra , pcr 

putl- 

* 
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pun&um A ducenda eft re&a A C ipfi B £ par^kla, ac dein- 
de ipfa AC, ubique confidcranda , utconfiderataTfuitrcdtir 
A,B in fuperiori figura. Porrd fumpto in eadem A C puncto 
mcuhquc, veluti C , atqucpcr id du&are&a ipfi A B parallc- 
la, vclut O CE , erit limilitcr hzc O CEubiquc confide- 
randa, ficut confideratafuit refta O B E in praccedenti figura, 
nulla fcilicct alii mutatione adhibita. Exempligratia: Sije- 
I . quatio Citdjoo XX) erit A C diameter , A vcrtcx , &: Paramc- 




terzod. CumenimA CfeuBEfitconceptaut^j&CEfeu 
A B ut ^reclanguluraque fub Parametro & A C contcntum,» 
hoc cft, dy t acquetur quadrato redtoe C E firu A B,hoc cft, x x : 
crit, ut petitur, dyZDxx. 

II. Siaequatiofit^.// O0**)fumpta AF oo t , critF vcrter, 

mancntc diametro inrc&aF C, atque Parametro 3)d. Eft 

Rr 1 cnim 
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enim pro triplici juxtt Regulamdiftin&ioncF C 30/ 8 ^ » 

atqueetiam^ — /: ac proinde re&angulum fubParametro 

ac eademFC contentum 30 dj 8//1 atquectiam ff—dj. 
Quod quidem rcc*ttngulumcum zquale htquadrato appli- 
catae C E, hoc cft, x x : crit, ut petitur, dj.ff 30 xx. 

III. Si xquatio Cxtdj ZOvv, vcl dj.ffzO v v , atquc v primum 
afliimpta fit prox 8 c,fa&a A D30c,fumptoqucpun&o D ab 
A versus B , fi v fit afliimpta pro x — c ; at contra ab altera 
parte , (i v aflumpta fuerit pro x + c t erit,ducta D K ipfi A C 
parallcla, diameter in reda D K. Etli terminus /fdcficiat, 

IV. erit vertcx in D; finfccusinL, cumtriplici variatione, ut 
fupra expofitum eft. Et patet, D B five D A B , hoc eft , K £ 

fiveKC E fore v,D K 30/,atque LK3O/8 j^atquc etiam 

~ — j: ac proindc re&angulum fub Paramctro d di&aquc 

D K comprchcnfum30^/; at vcro id quod fub ^&LK com- 
prchcnditur 30 dy ftff, afque etiam/f — dj. Quod quidcm 
rec"ttngulum cumxqualc fitaut fupponatur quadrato appli- 
catac K E fi ve K C E,hoc cft,i/ v : crit,ut pctitur, djzov v,vc\ 
djffzovv. * 

V. Sit dcinde v aflumpta pro x 8 ^,fumptoque in linca O C E 
pun&o M a CversusE, fihabcatur— h J ; atabalterapartc 

linex A C , fi habcatur + — , ita utA C fitadCM, ficut a 

ajd b : crit in refta A NJ diamctcr , ejusque vcrtcx in 

VI. punctoAjfiterminus// deficiatj finminus, inN. Etpofita 

ratione A C ad A M , ut a ad e , ac proindc redtt AM30 
critParametcr 30 — . Eft enim re&a C M 30 ~ , ac proinde 

• ME307 — atqueMC E30 ; + ^, ideft, MEvel 

M C E 30 v. Quoniam ergo cx natura Paraboles rcclangulum 
fub dicta Paramctro & rccta A M contentum 30 quadrato cx 
M E vel M C E, erit , dj 30 v v. 

Porr6cumNAfit30^ ,critNM30 7 8 ,atque 

etiam 



.- 1 
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ctiam *U — ~ : idcoque re&angulum fub Paramctro 

& rc&i NMcontentum 30 ^7 R //,atque ctiam//— <*r. 
Quod quidem re&angulum cumiit 30 quadratoex ME 
vel M C E, hoc eft,vtj crit quoque dj.f fzovv. 

i 




Sitdcniquevamunptapro*^ 8c:critque,fup- 

VH.VIII.pofitis iifdem qux fupra , diameter in D O , vel in D P ; 
IX. & , fi terminusj^ deficiat vertcx in 13 ; fin minus , in Q. 
Et pofita rationc D K ad D O, ut & D K ad D P , ficut 

a ad e , ac proindc refia D O, ut & D P 00 7 ; crit pa- 

rameter 00 ~- . Eft cnim OEcojc — £ — c, atque 

Rrj . OCE 
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O C E CO.v + 7 + cjiteraque P E una 00*— ^ +r,ac P E ahe- 
raoOAr+~— f, hoccft, OE, O C E, & P E una vcl altcra 

eritoo*.E(tqueQPvclQJ> (ficutfupraNM)oo ~ R ^ , at- 

qucctiam^ — ^7 : ac proinde rcctangulum fubParamctro & 

QP vcl Q^P 00 7 R //, atqucetiam//-— W/. Quarc cum idcm 
rcaanpilu n atqualc iii quadrato cxOEvel OCE, autcxuna 
akcr.ivc P E, id cft\t/ z •: crit quoquc<fy.//cO fz/. 

Aivjuc ita Jcmonftratum eft gencr al itcr , quod hoc loco propo- 
fitumfuit. , * 

At fi denique xquatio fimilis fit alicui formularum 
fub N° 3 comprchcnfarum , erit Locus quzfitus , fi ter- 
minus in quo invenitur x x vcl v v figno -f- fitafle&us, 
Hyperbola. ; finiderrfterminus figno — affafkis fit , El- 
lipfis: cxcepto tantum? cum pofteribri cafu ordinarim 
ad diametrum applicatae cum ea rcclos angulos fa- 
ciunt, & fimul tranfverfa diametcr parametro eft ae- 
qualis: quippeeo cafu, ut patct, quacfitus LocusCir- 
culusexiftit. 

Et primo quidcmcafu, cum nempe terminus in quo x x vcl v v 
figno ■+■ affcctus rcpcritur, ac proinde Locusquxlituseft Hyper- 
bola, eritquoquc rerminus//cumilloabcadcm arquationispar- 
tc conftirutus velfigno + affc&us, vcl contraj cVfifigno — af- 
fc&usfit, atqucinarquationchabcaturfraclio , ipfa majoris pcr- 
fpicuitatis gratia in tcrminum yj vcltc rcjiciatur. Quofado, 
^rcmancnte utraquc quantitatc incogniu primum concepti, fc- 

Cafus qucntiformaleexhibebitacquatio — + //, ( id eft, 

T"*"' (UM 11 

Lccu\f ^jj—ff^ I± ) aut cqxx— //:critque,ut in fcqucnttfigura, 

Hjfrrbo- % t X m m m 

U. cafupnmo, ncmpc& tcrmmus^/cumterminoinquojr^unam 
aequationis partcm conftitucns ligno +aflWhis fit , diameter Hy- 
pcrboJz dcfcribenda? in reda AX, qua:duciiur pcrpun&um A 
pofitionc dara» E E parallcla. Sincontra, hoccft , fiterminus// 
iigno — affcctus iic, uti cafu fccundo , crit diamcter in datapofi- 
tionc recla AB, qux indetcrminatc pro*concipitur ; itautad 

cafjcra 
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eafdcm diametros ordinatim applicatatfaciantangulos, datovel 
afliimpto angulo A B £ acquales : eritquc cafu utroque centrum 
Hypcrboles in punfto A, & femi-latus tranfvcrfura 00 /", quod in 




diais diametris refpe#ivc per Hncas A C vcl A F cxprimatur. 
Porro fi /fit X gy vcl,quod idcm cft,(i tcrmino .v x vcl ; y m:! la a J- 

"h*rcat 
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haercat fra&io, erunc latera tranfvcrfum & rcclum fibi invicem 
arqualia. At vcro pofitis/&£ inxqualibus,crit ratio latcris tranf- 
vertiadre&umut/adjr. 

Si cnim defcripta intclligatur pridicla Hyperbola pcr pun- 
ctum C in utraquc diamctro versiis X & vcrsus B rcfpedivc ; fup- 
ponaturquecandemfccare rc&amXE, quacdu&a htipfiABar- 
quidiltans, uc&ipfamBE, addictasdiametros rcfpe&ive ordi- 
natim applicatas , in pundo E : crit 

r'Xoo; + /, FBoOa:+/, 
CXoO/-/, CBOOAT-/; 

idcoquc rc^angulum 
FXCOO^— //, & BCxa-a- •// 
Cum autcm latcrc rcfto ipfi tranfvcrfo arquali exiftcntc re- 
1 V° clangulum F X C ' iit 00 quadrato ex X E feu A B , hoc cft , xx; . 
F'™ " itcmque rcdhngulum F B C (it 30 quadrato cx B E , hoc cft , yj : 
crit jy~ff 00 x x , hoe cft , yy 00 * X -f- //itcmque 
x x —//oo ; y , five/j oo x x —f f. 
Scd cum fccus refto laterc ipfi tranfvcrfo inxquali cxiftente 
unius ad altcrum ratio fit, ut/ad^; fimiliterque criamratiorc- 
danguli F X C ad quadratum X E , aut rc&anguli F B C ad qua- 
>fer\o dratum BE cadem fit 1 , quae tranfverii lateris adrectum, hoc 
frmi Jw-eft, eadcm quar/ad^: critut /ad^, it*yy — ffidxx; itcmquc 
f" ut/ad^, ita.vA.* — ff&dyy, hoc cft, rcducta proportionead x- 
qualitatem , crit Ixx ZO^yy— gff, ut & lyj ZDgx x-yff undc 

div$fisomntbusperf,tit — 33yj—ff, hoc e&,yj 00 — +//; 

& ZZoOATAr— //. Quoddcmonftrandumer^ 

Csfa At fi quantitatum incognitarum primd conceptarum una ex 
i*-,oJw xquatione fublata, aliaqucin ejufdemlocum juxta Reeulamaf- 

Locusejt * Ixx Yxx 

Hypabo- fumpta, atquatio fit z. z. 00 h//(id cft, z. z. — //OO — ) , ycI 

— - 00 xx— ff : aut t. afiumpta crit $xoy $ c,vcl proy ft - , aut 

§. i. pro 7 R-j $ c Et quidcm primo fi z. aflumpta fit pro/ £ r, 

duccnda cft pcr pundtum A rccT* A D ipfi B E parallela & 00 c; 
ita ut,(i i fucrit aifumpta proj — c , prsedictoim pun&um D cadat 
ab eadcm partclinea; AB, qua datus vclxonccptuseftangulus 
A BE. $in contra z, fuerit afliunpta pro^+^, idcm illud pun- 

ctum 
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fiam D rcpertatar ab altera parte linear A B.Dcindc perpundhim 
D du&a rec*ta D K ipfi A B parallcla, quz fecet rectam B E pro- 
du&am, fi opus fucrit , in pun&o K : crit dcfcribcnd* Hyperbolx 




iiamcter, fi terminus// figno «+■ aflfe&us fit , inre6U D X. fin 
contra , hoceft , fi tcrmintis ff figno — aifeftus fit , in pracdi&a 
Pm 11 Ss rc£U 
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reda DK; itautad eafdem diamctros ordinatim applicatar an- 
gulosfaciant, dato vel aflumpto angulo A BE vcl D KE five 
D X E aequalcs. Eritquc cafu utroque D ccntrum , & fcmi- 
latus tranfvcrfum 00 /, quod in di&is diametris refpc&ivc per 
lincas D V vd D L enprimatur ; critque porro tranfverfi late- 
ris ad rc&um ratio, ut/ad^. Sicniradcfcriptaintclligatur prx- 
di&a Hypcrbolapcr pun&um V inutraque diametro, vcrsus X 
& K refpc&ivc , eadcmquc fccare fupponatur reftam X E , ut Sc 
ipfamKE, ad didas diamctros ordinatim applicatas, in pun&o 
E : crit D A X fivc K B E ZOJ + c y 8c D X fcu K E 00/ — c j ideo- 
que eadem DAX&KBEvelDX&KE ca ipfa , qux pro z. eft 
afliimpta : ac proptcrca L X 00 1 +/, & L K oo x +f 

atquc V X X /, & V K 00 at— /: 
ideoquc rectangula 

LX V 00 u- //, & LK V 00 a-.v— //. 
Cumquc cadem fit ratio tam unius quamaltcrius rcftanguli 
LXV adquadratum XE, ut &utriufquc rec"hnguli LK V ad 
quadr atum ex K E vcl K B E rcfpcctive , qua: eft latcris tranfvcrfi 
ad rcctum, hoc cft, ut / adjr : crit quoquc ut 

UAg t \xzK.z.—ffidxx > 
itcmquc ut /ad^, ita — ffzdz.z.1 
hoc cft, revocataproportioncadaequalitatcm, 

erit y 00 fct— ff, five z. z. 00 y +//, 

& il5 00 **—//: aut, fi l fit 00£, 
crit*.?.oo **+//, 
&Z.Z.ZQ xx — //. 
Quod quidem hic demonftrandum crat. 

\ \ b x 

§. 2. Atvcrolecundojfiiaflumptafitpro? ~ , fumpto in linea 
BEpuncloM, ita ut A B ad B M fit, ficut*ad£; hoceft, utBM 

b x " bx 

fitOO^ ,(quod quidem pun<ShimM,fi wflumpta fuerit projr — — , 

ab cadcm partc lincae A B qua datus vcl conccptus angulus A B E 

fumendum cft; fcd contra, fi habeatur z. 00 y + , ab altera par- 

teejufdemlinc* AB fumi dcbet, ) oportet perpuncta A & M 
re&am lincam ducere A M , fecantcm H C H & Q per prz- 
di&a punfta C & F dudbsipfiBEparallcIasinpundisG & N. 

Quo 



Digitized by Google 



L i b. II. C a p. IV. 313 

Quo fa&o, fiterminus ff figno 4- affeclusfifc, critquaefita: Hy- 
pcrbolz diameter inrccta AW ij>fi BEparallela, adquamor- 
dinatim applicatae,ut E >M r , funt iph A M xquidiftantcs. Sin con- 




tra, hoccft, fiterminus/yfigno— fit affe&us, eritdiametcrni 
prsdicta rc&a A M , lta ut ordinatim ad eam applicat* cum ipfa 

Ss * faciant 
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faciant angulos angulo AMEvelAMBE zquales : eritque tara 
unius quam altcrius Hypcrbolx ccntrum in pundo A. Etquan«- 
tum ad earundcm latcra tam tranfvcrfa quam re&a , cr it cjus Hy*> 
pcrboles , quar ad diametrum A defcribitur , fcmi-latus tranf- 
vcrfum oo/ (idque itcrum exprimatur per A C vcl A F ) , & ratio 
ejufdem tranfvcrfi latcris ad re&um, ut4*/ad e eg ; pofito nimi- 
rum qu6d ratio ipfius A B ad du&am A M fit ut a ad e ; at vercV 
Hyperboles, quz ad diametrum AM dcfcribitur , femi-latus 
tranfvcrfum crit AG vcl A N. Qtiaequidcm A G vcl A N crit 

00 > cumfitut ABadA M,fi vcut a ad * ; ita A C vel A F,hoc 

eft , / , ad A G vel A N ; & ratio cjufdcm tranfvcrfi latcris ad re- 
&um, ut e e /ad a ag. Si enim prsedi&a Hypcrbola dcfcripta intcl- 
ligatur, tranfienspcr przdi&um punctiun C indiamctro AW 
&pcr pundumGindiametro AM, prxfupponaturquc rectanv 
M £ vcl W r £ ordinatim ad cafdem diamctros applicatas a prsrdi- 
&a Hypcrbola fccari in pun&o E : crit M B E vel A X W 007 + 

t x , & M E vel A \F 007— 7 , hoc eft, A X W fcuM B E,uti & 

AWfcuMEca ipfa crit , qux pro aiTumpta eft. Eft autem A M 

fcu "W E x > porro cafu priori,ubi dcfcripta eft Hypcrbo- 

laaddiamctrum AW, ( cum rtempe tcrminus// figno + eftaf- 
fcdus) FWfiveFXWoot.+/, 
& C W fi ve C X W 00 1. — /: 
idcoque rectangulum 

VyffC velFXWCooct.— //,&quadratum'WEoo f ^. 

Cumquc fit ut latus tranfverfum ad redhim , ita praedi&um re- 
ftangulum ad praedidhun quadratum , hoc cft , co cafu ut aal ad 

e *£,ita // ad : crit e elx xCO eegx. *. — e egfffoovanv- 

busperfffdivifis, — 00 ££—//, idcft,*.?. 00 — 4-//. 

Atvcrd cafu pofteriori, ubi defcripta cft Hyperbola addia- 
metrum A M , cumnempe terminus//" figno — cft aflfcctus , crit 

N M0O7 + 7> & GMoo ~ — f J\ idcoque recbmgulumN M G 

eejrx — eeff^ Cumque fitut latus tranfverfum ad rcclum . id 

cft , hoc cafu , ut e e /ad a-ag , ita prxdi&um rc&angulum N M G 

ad 
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Hoc cft, fa&a divifioncpcr e cg % crit -5 00 x x—ff. Quod hic 
demonftrandum crat. 

S$ 3 Si 



3i6* Elem. Cvr.var.ym 

$. $ . Si dcniquc terrio t aflumpta fit pro j $ ^ *,duct4 , at fa* 

pra, A D 30 /, & D K ipfi A B parallda , fumptoquc in linea K E 
punSo OjitautDKadKO ftt, ficut a ad b , hoc cft , ut K O fit 

ix 

30 - , ducendaeft per punftaD & O rc&aD O , fecans prxdi- 

ftam H C H in H, atquc occurrcns prsetatt Qf^irtQ. ( Con- 
ftatautcra exfupcrius explicatisprxdi&urapun&umO , fiinc* 

quatione habeatur— - — , ab eadem partc liucx A Bfumcndura 

eflc, qua datuc aut affumptus cft angulus A &E j atfihabcatur 

+ -j , illud ipfum pun&um «altera ejufdcmlinear parte fumi 

dcberc. ) Quo facto , fi terrainus // figno + affirctus fit , erit dia- 
mctcrquzlitacHyperbolxinrcaaD W. Sincontra, hoceft, li 
terminus //figno — fitaflectus, erit ipfainpraedifta rcctaD O; 
ita utad eafdcm diaraetros ordinatim applicata? angulos facianc 
angulo DV^EfiveDX^W E,aut DOEftveDOKE xquales : 
eritque tam unius quam altcrius Hypcrbolae centrum in pun- 
&o D. Et< juantum ad carundcm latcra tam tranfverfa quana rc* 
6ta, eritcjasHyperboIar, quac ad diametrum D Wdtfcribitur, 
hoc cft, cum terminus//figno + afficitar, latus tranfverfum 30/. 
idque hic iterum exprimatur per DVvclDL, ac ratto ejufdem 
lateris tranfverli adredtum, maalzdceg; at vtjp Hypcrboles, 
m quaj ad diametrum D O defcribitur , nimirum , qaando terminus 
//(igno — afiectus cft , erit femtrlatus tranfverfum re&a D Q^ vcl 

DH,ideft,y ; aqucratioejufdemlatcris txn^&ted^ 

ut c € /ad a ag. Si cnim defcripta intclligatur Hypercx>la,*tranficns 
per pundum V in diametro D W & pcr pundhim H in dia- 
metroDO^ fupponatarque eandera Hyperbolara fecare tedam 
W E vel O E in pundto E,erit O K B E G*D A X 33/+r + 

7>^0£ fivc D ^CO ~ ,acOBE fivcD A 

— 7 X , atqucOKEvdDXW#>/~. ^+7 • Hetaft, crunt 
omnes illarjjrxaominata: lineaceaedem, quasprojt aflumptarfunt.' 

ac porrd campriori, uhiisfcripu cft HypcrboU ad diametrum 
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DW, cum nempc tcrminus // figno «4- afficitur , L five 
LXWxt +/& V W li vc VXWoot — /: idcoque reftan- 
gulum L W V fivcLXWV 00*.*.—//". Cumque fitutlatus 




rexx 
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-™ : crheelxxZDeegz.z— <r*f//,ac,divifis omnibusper**£, 

00 «, C— /jf, fiVct?. 00 +//. 
At vero cafu pofteriori, ubidcfcripta cft Hyperbola ad dia* 
mctrum D O , erit Q^O 00 ~ + , & HO 00 - — "tf i ideo- 

quc rcc"hngulum Qp Hoo • ' * f ^ .Cumquc iterum fit,ut la- 

tus tranfverfum ad rc£tum,ita prasdi&um rec"tangulum QO H ad 
quadratum cx OKBE velOE, fivcOBE autOKE: idcft, 

eo cafu,ut e e /ad a *g,iu e ' * ' e ^ ad g. z. : erit^quoque proin- 

dceelz.z.3Dcegx x — e egff. Hoc eft,divi(is omnibus per e eg , 

crit 00 xx — ff. Quaequidem orania funt, quaecafu fupe- 

nori in triplici fua diftin&ionc dctcrminanda ac demonftranda 
erant. 

Cifus Si vcroquantitatumincognitarumabinitioconceptarum, al- 
iiwfiX ter * CX x< l uat;ionc fublau, aliaquc ejufdem loco fccundum Re- 

gypcr. gulama(rumpt£,a-quati6fit 7/ aD ^+//,(ideft, 77 -^/0O — ) 
% /v V 

aut-- OOt/t/— //•atqueipfaz/tamumafTumptafitpro* $ nota 

* aliquaquantitatc,Sitz/anumptaproA-fiA;Hoccafuinlinea AB 
vcl eadem produda fumcndum cft pundum I , itaut A I fit 00 h 
(quodquidempundtuml, fivaflumpta fucritpro x — h, ab A 
versusBi Sincontra, abaltcra partepuncti A inproduaa BA 
fumi dcbet. ) Quo fafto, erit idcm illud punftum I centrum dc- 
fcribcndarHypcrbolcs, & , mutatismutandis, cacteraomnia, ut 
fupra cafu i memoratum eft , nempe , diametcr in rc&a I Y vcl 
in rccla I B , fcnai-latus tranfvcrfum oo/, atqueproportio lateris 
tranfvcdi ad rcdum , ut /ad^. 
0/T« Sidcniquc quantiratum incognitarum , prtmo conccptarum, 
Z*«/" Wutrac l uc exa equationcfublata, aliisque earundcm loco juxuRe- 

^^'gulamafllimptis^quatiofititoo— +//, (ideft,?.*— //00 

/vv ■ / u * 

— ) , aut _ . co v v—ff ; atque z. primum afliimpta fit pro^ $ c, 

duccnda cft utrinquc I R parallela BE, &0O c: quofa&o,«- 
rit idcm illud pun&um R ccntrum, & diamctcr in rcfta R Y 

vd 
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vcl R K,cjufquc femi-latustranfvcrfum CO/,ac ratio tranfver- 
filateris adre&um, ut/ad^. quemadmodumeaomnia, mu- 
tatts mu tandis, caiu fecundo §. 1 . fufius cxplica ta funt. 




S. x. At Ci z. aflfuroptafueritpro j — , erit pun&um S, in 
tmlL Tt quo 



uiyiiizeo Dy 
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c]iio MA , vclqux ipfiin dirc&um adjungitur, pcr praedictam 
I R, vcl eandem productam , fi opus fit , intcrfecatur , centram i e- 
(Sionis; & caetera omnia, muutis mutandis, ut fupracafu fecundo 
$.2. memoratum eft. Ncmpc erit fec"lionis diametcr inre&aSP 

vcl S M(atquc ut ibidcm A M fcu E"W erat 00 ~* ,itahic S M fcu 

EPeritOO — : cumfitutABad A M,hoccft ,ut«adr, itaBI, 

hoc cft, v , ad S M) j critquc porro fcmi-latus tranfverfum 00 / & 

refpe&ive, ac ratio tranfvcrfi latcris adrc&um, ut aa Udee& 

vel uteei ad aag. 

Sidenique^aiTurnptafucritpro^ $ ~* $ c, erit punctum T, 

in quo D O, vcl quar ipfi indirectam adjungitur, pcrpraedi- 
&im IR, vel produ&am , fiopusfit,interfccatur,centrumj & 
reliqua omnia, mutatis mutandis , ut paragrapho prarccdenti, 
& fupra cafulecundo §. 3. fufius expolitum cft. Atquccorum 
omnium dcmonftratio in prxccdentibus cxplicitc cft comprc- 
henfa , cum termini & quantitates omnes hic cum prioribus con- 
vcniant, cxccpto tantiim , qudd, quar ibidcm defignabantur per x, 
hic fint.v $ h, hoc cft, v* Itaenim quod ibi erat A B & E X 00 x 9 
hic cft I B & E Y 30 v j quod ibi crat DK&EX 30 *,hic cftRK 

& E Yoo vjquod ibi erat A M & E "^00- , hic eft S M & E Poo 

- j quodibicratDO&EWoo- ,hiceftTO&EPoo ~. 

Quamvis autcmfecundum Regulam accidcrectiam poftit , ut 

- compofita fit ex .v ahaquadamquantitate, cui & incognita^? 
permixta (i t;ita tamcn,ut eo cafu folummodo ex^ $ quanti- 
tatc in totum cognita conftarc qucat, haudquaquam tamcn opcrar 
prctium extftimamus , cafus omnes co fpccltantes fpcciatim perfe- 
qui : cum cx iis , qua* tam in Locis Parabolicis quam in pofteriori 
cxcmplo rcdu&ionis arquationum ad formulas Thcorcmatum 
1 i mi & 1 3 c " fupcrius cxplicata funt,iidcm illi cafus pcr femanifcfti 
fint atque in prjecedentibus etiam omnino plencquc comprchcn- 
dantur,fmimirum,lubftituto peromnia x\ocoyfk viccversa ,ea- 
dcm x non pcr rcdam A B fcd pcr eam , quar cx A ipfi B E paral- 
lcla du&afit, atquejmon r>erBEfcdper rectamipfi AB arqui- 
diftantcm, dcfignctur, Quodhicgencralitcr monuifTc fuffecerit. 

Alii 
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quatnorcafus , cum Locus eft Hyperbola. 

Iani vero quod fupra annc itavinius accidcrc quoque 
pofle , uc aequacio fic 

i.zxzoff, . 

+ zvcoff, 

omnibusquc iftis cafibus Locum cjuxfitulm efle Hyper- 
bolam , ejus dcterminatio fivedeicriptioatquedemon- 
ftratio ex iis , qux jam ante explicaca func , fponte quo- 
queprofluunt. 

Primo enim cafu , (1 in rc&a A B fumatur A C ZDf t atquc ex 
pun&o C edu&a rc&aC D,quaj ip(i BEfu atquidiftans & arqualis 
priori A C, hoc cft 00/, per A & D rcfta linea ducatur : crit A 
centrum Hyperbolar , cujus axis cft in rcfta AD, & ptm&um D 
vertcx, atque AB afymptotos. five (duda recla DF ad AD 
perpcndiculari ac in AB tcrminata) crit ADfemi-latustranf- 
vcrium , & ratio tranfverfi ad re&um, ut A D quadratum adD F 




> 



\ 



y y 7 — ^ — — 

^ £ - 




quadratum. Si namque pnedi&a Hyperbole fccare fupponatur 
re&amBE inpunfto E, erit 1 reftangulum ABE ooquadrato 1 ? 
cx A C vel C D. Quare cum A B fit a>*, B E CCy,& A Coo/rcrit Fj^"' 
xy 30/ f. Quod primo cafu erat demonftrandum. 

Sccundocafu, cum nempc arquatio cft x.xzoff y oportctutt 
juxta Regulam fn aflumpta pro^ R nota quadam quantitatc. Efto 

Tt 1 itaque 
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itaqucaflumptapro^ R c, atquc idcirco ad dcfctibendam Hypcr- 
bolam ducatur pcr punclum A recta A G ipfi B E parallcla , ac 

00 c : fumpto nimirum pun&o G vel ab hac vel ab iila parce lincae 
A B, prout c quantitas figno vcl — fucrit afFe&a j duftfque 
porroGHipfi A B parallela , centro G , Afymptoto G H, caete- 
risquc , ut fupra , mutatis mutandis,Hypcrbole dcfcribatur. Hxc 
igitur fi fccarc fupponaturreclamB E in puncto E , critreclan- 
gulura G H B E vcl G H E oo//. Vndc cam fit G H 00 x, Sc H E 
vclHBEoo/ B ^idcft,*: eritGHE vclG HBErcdangu- 
lum 00 tx, acproptcreatxOO //. Quod 2 do cafu dcmonftran- 
dumcrat. 

Tertiocafu, nempcfiaequatio fit y v ZDff- v quoquc tanturn 
pro x 9 not * quadam quantitatefumpta lit oporcct, vcluti pro 
x $ h. Idcoquead inventioncm Loci qu3c(iti, in rcfta A B vcl in 
ipsi produ&a fumcnda cft A I 00 h , ac porro centro I, atque 
Afymptotol A B vcll B, cartcrisque, utfupra, mutatismutan- 
dis , dcfcribcnda cft Hypcrbola , qu# fi rc&am B E fecare fuppo- 
natur in E: crit re&angulum I A B E vell B E 00//. Quarecum 
IABvclIBfitoOA- H boccft, t/.&BEoO/: criyvoo//.. 
Quod 3°° cafu demonitrandum crat. 

Dcniqucquartocafu, fi ncmpcarquatiofit?.?/ 00//: erititaf- 
fumpta pro/ f) c,& v pro x $ h. Idcoquc pcr prardictum punctum 

1 ducenda eft I K ipfi BE xquidiftans & CDc ;ductaque KH ipfi AB 
, parallcla.centro K,atquc Afymptoto K G H vcl K H,carterisquc, 

utcafu i mo , mutatis mutandis Hypcrbole defcribenda cft, quas 
fi fccare fupponatur re&am B E in E : crit rc&ingulum K G H E 
vcl K H E, ut & K G H B E vel K H B E oo//. HinccumHBE 
vel H E fit oo/R c > ideft » & K G H vcl K H oo* *,hoc eft, 
v:tiitz.vZOff Quod 4 ro cafu dcmonftrandum crat. 

Atquc harc quidcm omnia funt , qux circa invcntionem Loco- 
rnm co cafu , quo iidcm funt in linea Hypcrbolica , conlidcranda 
vcniunt. 

, Altcroautem cafu gencrali formularum fub N™}. comprc- 

henfarum, cum nempe tcrminus , in quo invcnitur a: *• vel v v fi- 
# gno — fit aflc&us, ac proindc Locus quarfitus vcl Ellipfis vcl 
* Circuli circumferentiacjfiftitV fi in arquatione fraftio reperiatur, 
rcjici quoque il!a pottnt majoris pcjfpicuitatis ^ratia in termi- 
num/^veU*,. Quofaftoprimd, remancnteutraquc quantitate 

inco- 

« • 
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incogniu ab inicio concepu, fcqucnti formula fc cxhibebitar- 

quacto ^y? coff — xx: ericquc,uc in fequcnci figura, dcfcribendx s 

Ellipfcos diametcr in rc&a A B.qua: pro x indetcrminatc cft con- Locus vW 
ccpu, itaut adcandem diamccrum ordinatim applicatx cumca^'/'^ 
angulosfaciant,dato vclaflumptoangulo A BExqualcsjac ccn- i, {tTCUm ~ 
trum m pun&o A, & fcmi-latus tranfvcrfum CD/. id quod in di- femti* 
6h diamccro pcrlinca^A C vcl A F cxprimatur , critque ratio rx 4 /,, « 
ejufdem tranlvcrfi lateroad rc&um, ut/adjr 

Si cnim defcripuintelligatur prxdi&a Ellipfis, tranficns pcr 
pun&aC&F, fccansque applicatam BE inpuncloE: erit FB 
CO/+.v,& B Czof—x: idcoqucrec^angulumFBCoo//— xx. 
Atcum cx naturaEIlipfcos, latcribusre&otranfverfoquc xqua- 
libus, prxdi&um rc<5hngu1um FBC 1 fit CO quadratocx BE, 1 frr \ \ 
hoc cft,^ : crit quoquc proindc co cafu jy zoff — x x. E t facile Fj** 




apparet, f», iifdcm pofitis, BE fupcr rectamFC foretquoque 
pcrpcndicularis , hoccft , utangulus quem ordinatim applicaue 
faciuntad diamctrum fitrc&us, prxdictam curvani fore Circuli 
circumferemiam. 

Cumautcmpono, lateribus tranfvcrfo reftoque inxqualibus 



1 



Tt i 



atquc 



• V 
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. • f , , . atquc in rationc ut / ad^ , eadem Gt ratio 1 rcctanguli F B C ad 
fnmih»- B E quadratum , quae cftlatcris tranfverli adrectum, hoccft, ut 
JP* / ad^: cx prardictispalam eft forc ut / ad^, ita // — x Aradjj, 

hoc cft , cflc — 00// — *\*. Quod co cafu demonftrandum erat. 

O/wf Atfi, quantitatumincognitarumprimoconceptarumuna cx 

f«wxquationc iublata ahaquc in ejuldem locum juxtaRcgulam af- 

Locuteji * y 

xelEtipfa fumpta, arquatio fit — oo ff — xx: aut 4Mumpta crit pro j c, 

xclQricitli & y 

Zuf' aUt P r °' 8 T » *"P ro J 8 ' 8 T * 

§. i. Etprimumquidcm, fi s. a/Tumpta fucrit pro^ $ c , duccndaeft 
pcr pun&um A rccta A D ipfi B E parallela ac 00 c, ita ut, fi z. 
fucrit aflumpta pro y — c, prardictum punctum D cadat ab eadem 
partc lincx A B , qua datus vd conceptus eft angulus A B E ; fm 
contra z. fucritallumptapro^-f-c, idemilhid punctumDabal- 
tcra parte lincx AB rcperiatur. Dcindeducta pcrDrcctaDK 
ipfi A B parallcla , quz lccct rcctam B E , produftam vcrsus B , fi 
opus fucrit , in pun&o K , crit quxfitz Ellipfeos diameter in rcfta 
D K , ad quam ordtnatim applicata? cum ea angulos faciant , dato 
vcl aflumpto angulo A B E fcu D K E aequalcs. Punctum autem 
D centrum crit, & fcmi-latus tranfverium 00 /. quod in di&is 
diamctrtspcrlincasD V& D Lcxprimatur, eritqucratio tranf- 
verli latcrisad rc&um, ut/ad^. 

Si enim prafdicta Ellipfis dcfcripta intelligatur traufiens per 
puncta L & V, quac fupponatur fccare rec"tam B E , ad prxdidam 
diamctrum ordinatim applicatam,in puncto E: crit K B E 00j-K> 
& K E 00 j — c, idcoquc cadcm K B E vel K E ca ipfa, qui pro z. 
aflumptacft. CumqucLKfitOO/+v,& KV ZDJ — x: eritrc- 
dangulumLK V 00 // — xx. Atcum cadcmfit ratiodicti rc- 
ttanguliLK V ad quadrarum cx K BE velKE, hoceft, ads.^, 
quar cft latcris tranlvcrii ad re<ftum , hoc eft , ut /adjr : crit ut / ad 

g, \ti ff — x x ad z. *.,hoc eft,crit —^-CDff — x x. Quod quidcm, 

fi/tic 00 f, idcm cft zczz. ZOff — XX* Atquehic iterumfacile ap- 
parct, quod, cxiftcnte angulo D K B E vel D K E recto, & /00 £, 
hoc cft , rcdangulo L K V 00 K E quadrato, prardicla curva Cir- 
culuslit fuuira. 

bx 

§• *• Atverd,fi tafl*umptafucritpn>y - , fumptoin linea BE, 

P ro- 
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produaa versus B , fi opus fucrit , pundo M; itaut ABad BM 
fit, ficut 4 ad b, hoc cft,ut BMfitx ( quod quidem punftuui 

M,fi taffumptafucrftpro^— ~,abeadempartelinc*AB, qua 

datus vel conccptus cft angulus A B £ , fumi debct ; fin contra , *. 

pr°/ ■+• ~ aflumpta fuerit , ab altera ejufdem lineae A B parte fu- 

raendum eft ) oportet per pun&a A & M re&am lineam ducere 
N A M G , fecantem re&am H C H , atcjue occurrentem ipfi 
QF quac per pracdi&a puncla C 6c F ipfi B E du&ac funt acqui- 
4iftantes,inG&N. Quofado» eritquacfitae Eliipfcos diamctcr 




snrefta NG, iuut ad eandcm diametrum ordinatim applkatac 
cum ea angulos faciant, angulo AME vcl AMBE aroualcs. 
Porro centrum ejufdemerit in punclo A , & fcmi-latus tranfvcr- 
fum erit refta A N vel A G. ( quac quidcrn A N vcl A G , fi ratio 

A B ad AM fupponatur ut« ad e , arquabitur ^ : cum fit utAB 

adAM, fiveut*a<U,itaAC,hoceft,/,adAG.) Deniquera- 
tio tranfverfi latcrisad rc&uraeritut < r/ad aag , id eft, fi/fit 
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ZDg, fivc, quodidcmcft, fitcrmino nulla adhacrcat fra&io, 
utr^adrfdjhoceft, ut A Mquadratumadquadratura A B. 

Etcnim li praedicia Ellipfis defcripta intclligitur , tranfiens 
pcr N & G , lupponaturque eandem fccarc rcdam M E vel 
MBE, adprsdidamdiametrum ordinatimapplicatam in pun- 

b x b x 

doE: crit eadem ME 30; - 7 » & MBEoo;+ 7 , ac 
proinde ca ipfa, qua: pro z aflumpta cft. Cumque AMfitft) 

L* , crit N M 00 '/ + S , & M G a6 '/ - 7 : idcoque rcaan- 

guiumNMGoo C -~-— e ^~~ - Atcumeadcm fit ratio didi rc* 

danguli NMG ad quadratumcx MBE vel ME, qua? eftla- 
tcris tranfvcriiad rectum, hoc eft, eadcmquar c eU&aag 1 erit 

quoquc ut /ad<f*f, ita lffizl£*f ad*.?., acproinde** /^c 

00 <• cgff—eegxx. ideft, fafta diviiionc pcr crit '-ii 

ZDff—xx. livcpofiuiao^ttOO//— -v-v. Vnde ex amc «li- 
. &is itcrum apparct,^uod fi angulus AMBE vcl AME rcaus fit, 
acfimul^/00 4^, hoccft, rcaangulum N MG 00 quadrato 
cx M E vcl M B E , prxdictam curvam torc Circulum,cujus ccn- 
trum fit A, & fcmi-diamctcr A N vcl AG. 

b x 

3- Dcniquetttmio^anumptafitpro^ 8 c 8 7 > ^aa, utfu* 

pra, A D 00/, & D K ipfi A B paraHcla , fumptoque in linca K E 
pun&oO, itaut DK adKOtit, licutaad*, hoc cft, utKO 

iit 00 - : ducenda cft per pun^a D & O rc^a QD O H, fccans 

prardiaam HCHinH, atqucoccurrcns prarfata: QF Qjn Q. 
(conftat autem cx iis , quaejarafacpius monitafunt, ft habcatur 

_t\ prardiaurn punaum O ab cadem partc line* D K, qua 

datusvclamimptuscftangulus DKE, fumendum effe; atfiha- 

beatur + ~ , illud ipfumab altcra cjufdera linear partc fumidc- 

bcrc.) Quofaao, erit defcribenda: Ellipfeos diamcter in prz- 
dirtarcaa QDH, itaut adcandem diametrum ordinatim ap- 

plicatx 
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plicatac cum ea angulos faciant , angulo D O K E vcl D O E 
arquales. Porrd ceotrum ent in D , & lemi-latus tranfvcrfum 

D Qjcl D Hoo A N feu W , ac ratio tranfverii latcris ad rc&um, 

ut*#/ ad AMg. 

Si enim quarfita EUipfis defcripta inteliigatur , trmfiens per 
puncta H, eadcmque fccarc fupponatur rectam OE vel 

OKE inpunaoE:eritOKBE O0/ + C + ~, OE 03 



H7S 



.K 




M 



m 



o 



H 



^,OBE oo^+c- 6 -*., & OKE30/-C + 
— : ac proinde prarnominatac i^c lincaecatdemcrunt, quaspro 
a; afTumptat funt.Cumquc porro fit D O fcu M 00 y > idcoque 
Q^O oo 7 + & OH x — - : critrcaangulum QO H 
. At cum cadem fit ratio di£U rcchngu li QO H 



b x 



<■/// — fftX 



4 4 
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ad 
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ad quadratum ex O K B £ vel O E , aut ad quadratum ex O B E 
vcl 0 K E , qua: cft tranfverfi laceris ad rcctum , hoc eft , uc e ei 

i i J ecff—eexx , 

ad 4 4^: cnt quoque ut eeiad a ag , ita — — ad tt; 
acproptcrca eelz.x.O0eegff — e egx x t &, divifis omnibus 
per CDff—xx. ideft, fi/fit OO^, erit** 00// 

XX. 

Atquc hlc iterum facilc apparet,G angulus D O K B E, D O E, 
DOBE, velDOKErcitusforet, &fimul eeioo*ag t prae- 
di&am curvam forc Circulum. Quatquidcmomnia func, quae 
fupra diclo cafu in triplici fua variationc demonftranda crant. 
Cafus* Si vero quanticatum incognicarum ab initio conccpcarum al- 
^S^teraei «quatidfcfublaca , aiiaque cjufdem loco fecundumRe- 

pfis^ltl g 11 ^ 111 ^ropt^ » * q«atio fit 2L 00 ff — v v,atque ipfa v aiTum- 

riwmfe- P^^P^ 0 * B notaaliquaquantitatc; Sit v alTumpta pro x h, 
nniia. eritque eo cafiiin lineaA B vcl A F fumendum pundum I; ica 
ut A I fit 00 h. ( quod quidem punctum I, fi v afiumpca fuerk pro 
* — by ab A vcrsus B; fincomra ab A vcrsus F fumi debet. ) 
Quo fa<fto , crit idem pun&um I centrum dcfcribendar Elli- 
pfcos , & > mutatis mutandis, cartcra omnia , ut fupra, cafu 
orimo mcmorauxm cft. Hoccft, diamctcrerittnrefta ffe , ac 
icmi-latustranfverfumeritOD/, atcjuc ratio tranfverfi latcris ad 
re&um, ut / ad^. 

% Sidenique quantitatum incognitarum prinnim conccptarum 
UmrZ utraqucexxquationcfublata, aliisquc earundcm locojuxta Re- 

cSfi VW g ulam affu^P 1 ", xquatio fit 7 -~ ooff—vv; atque z primcV 

tSae% auu0, P ta ** c P ro ; 8 f » ducendacftutrinque IR, parallela ipfi 
flit! " B"E , ac CO c. Quo faclo , erit idcm 'punclum R centrum Elli- 
§. r. pfeos^& diameterejusin re&aJlK velRL, ericque ejus fcmi- 
lacus tranfverfum co/, ac ratio tranfverfi latcris ad rcdtum , ut / 
ad f . qucmadmod unaeaomnia Cafu z*° $. 1 , muutis mucandis, 
fulmscxplicatafunt. # 

$• * • Atfis. affumpta fucritpro/ f) ~ , erit punftum S,ubiM A, 

vcl. 



Lib II. CapIV. 3j 9 

vcl, quae ipfi in directum adjungirur, pcr prardiclam IR, 
productam, fiopusfucrit,iutcrfecatur, centruoiEllipleos; 
& cauera omnia , mutatis mutan^is, ut fupra cafu lecun- 
do §. 2. mcmoratum eft. Nempe crit fc&ionis diameter 

inrc&aSM, (atquc ut ibidcm erat A M OD ~, iuhicSM 

erit - : cum fit utB Aad A M, hoc cft , ut 4 ad e , iti 
BI , id cft, v , ad S M: ) critquc porro ferai-latus tranf- 




vcrfum GO ~ > & ratio tranfverfi latcris ad re&um, uteel 

bx 

§. 3. Dcntque fi * aflumpta fuerit proj c R - , erit pun- 

c^tumT, inquoDO, vel, quzipfiin dire&um adjungitur, 
pcr prardi&am IR , produdam , fi opus fucrit, intcrfeca- 
tur, centrum Ellipfcos; &rcliqua omnia, mutatis mutan- 
dis, ut paragrapho pratccdcnti ac fupra cafu fccundo §. 5 
• Vo 2 fulius 



^04° Elem. C vrvar. Lib.II. Cap. I V. 

fufius explitatum eft. Nempe erit diametcf in re&a T O , & 

fcrai-latus tranfverfum 30 ^ , ac ratio tranfvcrii latcris adre- 

ctum , ut e t l ad a, a Atque eorum omnium dcmonftratio 
in pratcedcntibus exphcite eft comprchenfa , cum tcrmini & 
quancicates omnes hic cum prioribusconvcniant; exceptotan- 
tu n , qu6d qux ibidcm dcfignabantur per x hic delignentur 
pcrx h , hoceft , v. Itaenimqudd ibi crat A B 30 x, hiceft 
IB 30 v > quod ibi crat D K 30 x % nic eftRKxv; quod ibi crat 

A M 30 f 7 x , hlc eft S M 30 7 i & quod ibi erat D O 30 £ , hic 
cftTO 03 « . # 

4 

Quz quidera omnia funt, quae circa inventioncm Loci illo 
cafu, quo idcra vcl Ellipfis vcl Circulicircumferentia exiftit, 
confideranda veniunt. 

Atquc ita gcnerali Rcgula cafus omnes inveniendi Loca pcr 
arquationcs, in quibus neutra quantitatum incognicarum in fc 
tlu&a ncc factum fub iifdcm ad trcs dimenfiones afccndit, fcd 
vcl quadratum vel planum nonexccdit, complexifumus. 

F I N I S. 
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Nobilffim atque AmpliJJimj Viri , c Domini 
flurimum honyattdi^ 

IS^tf^F^S Eminam aflcqucnd* vcricatis metho- 

dum , quarom alcera Synthefis five 
Compofitio dicla , alcera Analyfis vo- 
caca five Refolutio , cumprimis in 
Machefi a Vcteribus frcqucncacam 
tricamque fuifle , palam faciunt ce- 
lebria eorundem monumenca. Quo- 
rum imicari exempla cupiens meus p.m. Fraccr, poft. 
quam mechodo Synchecica fciencis hujus praeclara mulca 
publicis cam fcripcis quam prslec^rionibus cum frulhi 
tradidiflec , ad Analyfintmoque , certiflimam inveniendi 
artem, ejufque perhciendx racioaem fua fttidia conver- 
cic. Nequedubicabacquinpleraqueomnia , qux Vereri- 
bus cancum gloriae peperiilcnc, Analyfeos bencficio ac 
opc reperca eflenc: fed qux iili, uc invencorum major 
admiracio fbrec, diflimulaco hoc arciMcio & fuppreflb, 
vulgari cancum Synchefeos forma cxhibuiflenr. Sed cum 
Vecerum diflimularione fa&um viderec , hunc Analyti- 
cx mechodi prxftanrem ufum non modoamultisigno- 
rariac negligi,fed ipfam ejus certicudinem ac evidentiam 
a nonnullis fufpe&am haberi, acque adeo foliSynthefl 
miferando labore inhjcreretur: confulcum judicavithac 
pcculiari diacriba oftendere , ipfum quoque Synrhecicum 
dcmonftrandi modum in Analyfi contineri , atque ex ea 
elici pofle ; ut eo argumenco qucmvis convinccrer,quan- 
cum illa & praevaleac , & prxferenda fic. Sed vix huic tra- 
clacuifuprcmamunpofucracmanum, cum, proh dolor, 
vica ejus , acqueomnis reliqua de eo expcclacio , inccrce- 
dence faco abrupca fuic Ac vero , ucpofthumus idem ac- 
que noviflimus induftriae cjus fcetus in publicam lucem , 
cui deftinacus erac,ricc & honefte prodire poflec : cgo,. uc 

dcfun- 



defun<ftifraterunicus , mei efle officii atqueipietatis exi- 
{timavi , non tantum in ye recipere cditionis promoven- 
dae acjuvandac curam; fed ctiam proveneratione&ob- 
fervantia , quxvobis , Nobiliflimi atque Ampliflimi Do- 
mini . jurc multiplici d< i^ctur , eundcm fcetum inclytse di- 
gnitati veftrae ac honori confccrare. Vtique futurum 
ipcro, ut cujus ingcnii prirmuas , illuftribus veftris no- 
minibus olim irrfcriptas, propitia benignitate excepiftis, 
hnnc quoquc ultimum ejufdcm fru&um gratiofe fulcipia- 
tis. Neque lblita humanitas veftra obftarefinet meam 
otfercnttstenuitatem, quifimulhocquantulocunqucco- 
natu pro vcftris non modo in Fratrcm , fed etiam inp. m. 
Parcntem meum , longi temporis bencflciis meritifque 
cratum animum profiteri ac teftari exoptem. Quodqui- 
dem pro illis , mcque ipfo , luculentius aliquando me fa- 
clurum conrldo , fi &mihi, aprimaxtate fimilibus ftu- 
diis innutrito , benevolentise & favoris veftri auram 
afpirare contingat. Interim Devm Opt. Max. 
fuppliciter oro , ut confilia veftra & pro Reip. falute 
atque Academiaedecorecurasfccundet, optimifquefuc- 
ceijibus donct 



V ejfcarum Nobb. S> Ampf. 

humillimus cliens 
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^ oniam , /V; TraElatu hoc do- 
GWff »r , evidentius per exemfla qudm 
\praceptaexplicari atque tntelligipof ' 
^ ; funt : fufficere judicavi variis diver- 
forumgenerum exemplis rem apeftijfwiejxpone- 
re y candideque impertiri. Vale. 

Problema. 

Datam re&am A B , utcunque feftam in C , ita produ- m f e - 
cere ad D, ut reftangulumfub A D, D B comprchenfum < £ entem 
squetur quadrato rectae C D. ^ uram ' 

• Series Analyfeos fivc RefolutionU* 

SuppofitoProblemateutjamfaclo, ' 
voco AC. a 
CBJ 

&BDvel DE. *:critque AD.4 + £+*,& CDi+^ 
Deinde ut habcatur zquatio , 

Multiplico A D. a + b + x 

per B D vclDE. x 

Eritque rec"tangnlum fub A D,D B com- " 

• prchenfum,hoceft,oADEF.4.v+*.v+**. 
?«rs il Xx Si- 



• 7 
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Similiter, multiplico CD. b 

pcrCDvclDp. b + 



x 

X 



bb 



bx+xx 
bx 



Et fit quadratum cx C D, hoc eftjDCDGH.W + ih- +xx. 
Vnde talisffncrgit arqua t io • 
ax : + bx + xx 00 bb + 1 bx+x x. . 

Ad quam rcducendam tollatur utrinque bx&xx, 

critque a x 00 b b + b x. t 

Deindc transferatur b x ad altcram partcm, ut incognita? quao* 
titatcs ab tina & cognitx ab altera partc habcantur , 

• • &fit ax — bx?obb. 

Cujusutraque parsfi dividaturpcr * — b , 

* bb 

invenietur x 00 j^t • Hoceft, refolutaarqualitatc 
:n proportioncm, crit ut a — b ad b, ita b ad.v. 

Id quod docct , ad producen- 
^ dam AB ufquc ad D, quafisrc- 
W quiritur , fumcndam cflc C I a> 
qualcmCB,itaut AJ fitoo* — b; 
ac dcindc ad A I & I C vcl C B, 
hoc cft , ad a — b 8cb, cflc invc- 
nicndam y iUa proporrtionalcm 
B D. 

Vnde talc formari potcrit 
Theorcma, fupponendo fe&an- 
gulum A D B quadrato cx C D 
Jtqualc cflc. 

* Si A B producatur ad D , ita ut reftangulum A D B fic 
aequalc quadrato ex C D : erit A C major quam C B, 
& exccmis A I ad I C vel C B eandem habebit ratio- 
nem , quam C B ad B D. 




Cujus demonftratio eodcm ordinc oroccdit quo Analyfis^ 

1 ejufdcm vcitigia ,hoc pa&o : 



fcqucndo nimir um 1 



Cum 



• Demon-strattoni bvs,, ^47 

Cum cnim ex hypothcfi O A D-B fir arquaJe D to ex C D, 

ax + bx + xxzobb+ibx^xx 
ablato utriuquc tp lo AibCD&DB, 

crit ' □ fub A C & D B zqualc CD l0 fur>C D & C B *. mprtfi- 
ax 00 bb + bx. «**« 
Rurfus aufcratur utrinquc o fub I C vd C B & B D,id cft,* *t «5. 
critquc ' afiib A I & B D xqualc □» ex C B ' . f - 

Hoc cft, rcfolutaa*qua]itatein proportioncm , crit' d^r jy^- 

. utAIadICvelCB,itaCBadBD. ( tftrrf 

a — b b b / x. Qiiodcratpropofitum.yT-xb. 

Quoniam autem praftarevidetur , loto horum aqtta- 
liumreclangulorum conjiderarc laterumprofortionem y 
qttandoquidenun demonftrattonibus Geometricis, ubi ha 
aqualitates velproportiones fchematum contcmflationi 
infufer fitnt aftringenda , linearwn hac inter fe collatio . 
fimplicior cft cenjenda quam flanorum aut folidorum, 
ifjaque etiamfigttras reqttirit mimts intricatas* vekjal- 
tem ratiocinationes , qua circa iUas fiunt , magisliberas 
reddit : idtirco convertenda ogit aauaittas in proportio- 
nem atquehac ebufaue continuanda varicque tranfinu- 
tanda y utendo fc. adidmodis argumentandi libro 5" E- T 
lementorum cxpofitis y donec apfarcat quafitumcxtri-* 
busprioribus frofortionis tcrminis conftare fcu inveniri 
foffe. Qnod iffim ttt retiiits fercjfiatur.vijum nobisfuit 
aliam fraccdentis Theorematts demonftrationcm hic 
afferre, qnalis illa a frincipto ujquead finemfcrfro- 
portionalia procedit „ 0 prioribus aqualhatibtts ad 
amujfim refipondet. 

Etcnim cum cx hypothcfi fit 

□ ADB apqualc □ ,0 exCD: 
ax + bx + xx £0 bb+ibx+xx\ * 

Xxi * Erit 
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34lf u Db concinnandis 

tj* l 7 Erit f , refolvcndo acqualitatcm in proportionem, 
, ut AD ad CD, ita £D ad BD. 

a+h + x b+x — T b + x- f x» • 

Hinc cum fit 

ut totum A D«d tdtum C D, 
* + 

ita ablatum C D ad ablatum B D : 

* + * ■ ; * 
crit ctiam 1 » 

rcliquum A C adrcliquum C B,ut ablatum C D adablatum BD' 

a b b+x i x» ' 

h ferx-j Et dividcndo * 

ut AIadICvclCB,itaCBadBD * 
* — J ff •»/ x. utproponebatur. 

Hinc,utProbIcmati huic fiilocus, patct, rcAam A C ipsa C B 
deberc eflc majorem; atcpieadedhanc conditioncm Problemati 
cfle praefigendaru , cum unc ea conftarencqueat, fi vclimus ut 

^ quarfitum cx datis invcniatur, uc- 
• potc ad quod obtinendum B C 
cxCAeftfubt&hcnda. 

Idemetiamliquefc, fupponcn- 
• do A C acqualcm aut minorcm 
guamCB. NamA Czqualicxi- 
^ ftente ipfi C B , non poflet re- 
etangulum A D B quadrato ex 
C D atqualc cfle : cum illud ' una 
' ' cum quadrato ex CBeitantum 
acqualc exiftat Et quidemftA C ipsa C B minor fit , manifeftum 
eft , rcdangulum ADB quadrato cx C D tunc adhuc multo mi- 
nus fore. 

Cum igitarconftctDcterminatio, Problcmaconftrueturhoc 
modo: * 

* 

Conftruftio. 

Aflumpta C I fcquali C B, fi flat ut reliqua AI ad 
ICraCr},icaCB ad3 D ; dico re&uigulum ADEF, 

y . . quod. 



• 
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quodfub AD & D B feu D E comprehenditur , «quale 
efle quadrato CDGH, a recla C D deferipto. 

Quod ipfum retrogrado ordinc fit mamfeftum , incipicndo ab 
Analyfeos 6nc & pcr cjufdcm vcftigia redcundoad illius prin- 

Ci P iUIIU Non 

Finis Qomfofitionis. 

habcbitur* ♦ . ?^ um 

cn fub A D & D B feu ADEF aequale □ to cxCD fca CDGH'. mmm 

*x + bx+xx CO bb + ikx+xx. 
Quodcratfaciendum. * «oicgen- 



RurfusadditoutrinqucCZD^fub CD & D B, ideft, kprrij^* 

cundi. 

fict- C3fubAC&.DBarqualerz) l0 fubCD&CB-. I^iy?- 
*x ao~ bb + bx. 

Deinde addito utrinqueCD 10 fublC vel CB&B D,id cft, b x, ut 

in aitcram tranfcat partcm, ** * f e ' 

crit 1 cffub A I & KD aequale D to exCB. operi 7, 

' *.v-J* 00 bb. 

revocata proportione ad arqualitatem , 

utAIadlCvclCB, itaC BadBQ: 
* *. / * 

* 

Etenim cum <jx Conftru£ione fit 

Principium Qomfofitionis. 



AHa ejufdcm Problcmatis Compofitio , per vcftigia pro- 
pojuonalium fecunda? Refolutionis rcgrcdiens. 

"... 

„ Fiais Qomfofitioniu 

•rittoiub AD &£D feu ADEF xquale ft w <rx CD fea CDGH. P r T r 
ax+bx + xx 00 bb + ibx + xx. ' rx *' • 
Quoderatfaciendum. " 

ideft, rcvocata proportionc ad zqualitatem , 

Xx } % Cik 

* m 



♦ 
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a pcr n eritetUtTI ' 
qutnU. 
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•r pcr 18 

5 



ut A D fumma anccc.adCD fumma couf.,itaCD una antec.ad BD 

* unam confeq. 
b + x b »4- x ■ ■ x 

ita C D antcced. ad B D confequcntem : 
b -j».v ' AT 

Hinc cum fit ut A C antec. ad C B confcq. , 
4 tr 

utAC ad CB,ita CD adBD. 
. a b» b + xl a% 

critcomponcndo T 
utAI adlCvclCB, itaCBadBD- 
a—b b b/ x 

Cumenimcxconftru&ionc fit 

Principium Qompojitionis 

His igitur ita fe habcntibus , fi velimus , ut , nrelc&o artificio , 
quo tum Conftructio Problcmatis, tum cjus dtnronftratio fuit !n- 
vcnta, tantummodo conftet, allata Conftructione qu;elitum fcm- 
pcr obtincri : poterimus, calculi veftigtis nunc prawmiffis , hu- 
jufmodi ad id afterrc demonftrationcm. 

Demonftratio. 

Cumcnim ex conftru&ionc AI fitadl C vel CB', ficut CB. 
s pnr 17 ad B D: ertt * rc&angulum fub cxtrcmis A I & B D arqual^ 

quadrato mediae CB. Quibusu* 
addatur commune rectangulum 
mb I C vcl C B & B D , erit 
& * rcdtangulum- fu% A C & 
B D " amuale re&angulo fub 
CD & CB. Hisigitur iirurfu$ 
addatur comrminc rc&angulum 
fub C D & DB, crit fimilitcr « 
rcdangulum fub A D & D B 
feu ADEF' xquale quadrato 



fcxti. 



tprrlfi., 
cundi. 
u pcr \ fc- 
cundi. 

* pcr 1 

faundi. 




cx C D . Quod crat facicndum. 



Vel 
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Vel etiam [ic : 

Cum cx conftructionc A I fit ad I C vel GB, ficu* CB ad 
BD : critcomponcndo 4 ACad C B , ficutCD ad BD. Stdut *ptr 18 
una antecedentium C D ad unam confcquentium B D /ita funt * 
antccedentes A C & C D fimul , icUeft , tota A D , ad confequcn- 
tes-C B & B D fimul, id cft , ad totam C D. «£qualia igitur lunt ' c f * i j 
quadratum C D & re&angulum ADB. Quodcrat faciendum. f nt '- 

Quoniam itaqueTroblemate ad aquathnem ferduclo 
Algebra muntis eft eam deinde juxta certas regulas 
tranfmutare , fervando femfer aqualitatem, fic ut tan- 
dem conftet , qttopacjo illius ofe quafita quantitas ex da- 
tis inveniri fofftt : non in$pnventens duxi.ft una Mc often- 
derem,quibusmodis aliquot illius ufitatiores tranfmttta- 
tiones tn frofortiones refolvi quean$,cumha , utfufra 
rnonitumfuitMSProblematts Geometrict refolvendis ac 
inTheorematts folitomore demonftrandU ^concinniores 
Jintjudicand^ frafertim ubi eademaaualttas adtres 
flugefve dimenffones afcendit , atque iacirco illa cuiqtte 
minus obviaeft, qttdratlSne ferGvometria Elementa 
fttexflicanda.* . - 

•Typus aliquot gequationum, fecundum Algebradegcs 
redu&arum, & earundem in proportiohes corre- 
fpondentes refolut*o ; tam ad Problematum Refolu- 
tioncs Geometricas ex calculo eliciendas , quam ad 
Theorematum Demonftrationes ex eodem compo- 
. nendas , uttiis. 

Reduttiones Algcbraica RefolutionesGeometrica. 

Sifucrit^Aroo^ c : cvit 4 ut a ad b t ita § ad x. dperi* 

dividatur utrinquc per 4 vel pcrmutatira fexii. 

fitA-x-. ut4|d c , iub ad x. 

Sifit4X $ bx ZDcd: erit' ut4 f^adcjita^ad*. c prr it 

dividatur utrinquc per a $ b vcl pcrmutatim 

fi t v^ ci ut4 ^adrf", itat ad*. * 

S: 



3fi De cohcinn andis 

fpen6 Sifit4.v00 bc Q dc: crit ' ut a ad b d, ita rad*. 

/«*/. dividacur utrmqucper 4 vel permutatim fj 

f u i go bt $ dc . Ut 4 ad ^ , iu ^ ^ << ad *. 

« 

£f*ri* SWxtAX ftbxiocdfted'. crit « ut4 £ £adr R e,ita</ad*. 
dividaturutrinquepcr4$£ vel permutatim 

h pn 16 Si fit 4 x 00 £ * — ce: crit * ut^ad^ + ^itaJ-^ajU. 
•/^* 0 '' dividatur utrinquc pcr 4 velpermutatim 

^jQ ^ — " t ut4ad£— . <r ,ita£+*adx. 

i f*r i6 Si&t a Jl 30 b b + b*: * critA ut a ad £, ita b «+■ .v ad 

/f*"- auferatur utrinquc £.v &dividendo* 

* VtJap» * . . . 

•d do- entque^A*- — bxoobb. uta — *ad*,ita£ad.v. 

kfr/i 7 ■U^vifhturutfjnqucper* — b % 

l*ri^ Sifit4*;io**~_ **: ^rit 1 ut4 ad ^ € ita * ad*. 

addatur utrinquc **: «rcomponendo- * 

anM. critquc4* + **0Q ut4 + *acU,ita*ad;c. 

dividatur tttrftque pcr a + * 

nperif Sifxtax-rjv oo bx: crit" n\ 4 ad ita * ad * 

^trf. ad*toutnnque4* &iividcndo • # 

j£/ 7 c ™ + 4*. ut4— *adj, itarad*— c. 

auferatur utnnquc bx & per compofitioncm ratioms 

pv/oV entquc**— IxOOac. contrariam ' 

Clavium dividaturutrinqueper4--* ttt 0mm4 ^ 4 iu ^*. 

fumU. fit X 00 r • 

a — b 



w - 

V au Stfit4Ar—4c0O^*f-^c: crit*ut4ad^ita^ 
fexu. addico utrinqu#4 c & dividendo ' 

• 17 crit * *2> '*+*'+* ut*--* ad ita i r ad *—r. 

^ ' aufcratur utrinquc 6 x Vbi liquct , etiamfi 4"" hic tcr- 

critquc4Af— ^oolr+4r. mfcius proportionalis qoantita- 

tcm 
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divMaturutriaqueper* — b tcm quaefitam x fcorfim non cx- 

G* ... «v^ bc + ac hibcat , ipfam tamcn cx tribus 
nt a 00 — — r— • . . « r 

pnonbus,quiquidcmomncsiunt 

cogniti, invcniri polTe. Id quod 

(imilitcrde prarccdenti acfcqucn- 

ti formula aliisque eft intclligcn- 

dum. 

At vcr6 fi ipfa x quarto loco 
feparatim dcfidcrctur , licebit ul- 
terius fic argumentari. 

«Haudfecus, cum fit 
ut a ad b , ita x + c ad x — c, 

erit invertendo ■ a Per G>- 

roll. 4 

i ut b ad ita * — c ad x + c. ^umti. 

& per compofitioncm ratio- 



nis contrariam 



e 



Cla\mm 

mbzdb + a, ita*— <;ad i x. * tt 

Hinc cum a — b - — b b+a ! 

fint j magnitudines ab una partc, 

& i c x — $ 2 x 

tresalia? ab altcra partc, quacbi- 
nae in cadem funt rationc , qua- 
rumque proportio eft ordinata: 
erunt ipfac quoque ' cx acquali- c pcr xi 
tatc in eadcm ratione, hoceft, *" Mu 
4 — b ad £+4,ficut lc ad ix fcu c ad x. t d per 1 5 

Sifcac+axzobc-— bxi erit' ut«ad b,\tac— xzdc + x. *l U '^\ 6 

additoutrinqucA.v &componendo f fexti. 

tmac+ax + bxzobc. uta + bzdb, ita 2 c ad <: + *. ft-T., 1 * 

auferatur utrinque a c Rurfuscumfit * Hmtl ' 

eritque^Af+^Arco^c — ac. *ut*ad£, itac — x*dc + x, 

dividatur utrinque per a + b crit in vcrtcndo 1 gper Co- 

fi t x i>c—ac . ut£ad a,itac + *adc — x-qli»* 

« + *» & per convcrfionemrationis* h/xrCo- 
ut b ad £ — *,ita t* + * ad 2 *. «tf. 1 9 

. /to //. Yy Hinc 
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Hinc cum 4 + b • b....b—- 
fint ^magnitudines ab unapartc> 

& 2 C C+A*.... 2* 

tres aliac ab alterapartc , quar bx- 
nae in cadcm funt rationc , qua- 
rumque proportio cftordinata : 
i p„ xx erunt ipfat quoquc ' cx atquali ta- 

S«/«</. tcin cadcm rationc, hoc cft, 

k p „ x 5 a+b ad £— 4,ficut 2 c ad 2* feu c ad .v.* 

Fp«'i6 Sitit4x+4c3>bx~bc: crit' ut £ad*,ita x + c ad^r— c* 

yrxr/. addito utrinquc £ c & dividendo - 

m/wi7 e rit4.v + 4c + £c0o£*. ut£— 4ad4,ita ic ad 

aufcratur utrinque ax Rurfus cum fic 

eritque a c+b czob x — 4X. * u t b ad 4,ita a: + c ad . 

n/wCer. dividaturutrinquepcr £ — 4 crit invertcndo ■ 

4 gwtah fit 4c "^- c 00 a: * ut4ad£,ita# — cad.v + c 

*— « ' &pcrcompofitionemrationis 

o xiJe contrariam ' 

Cl^ium ut a ad 4 + £,ita *■ — * ad 2 #. 

J^jj Hinccum^-4 4 4+£ 

' fintimagnitudincsabunaparte, 

& 2f V C 2 X % 

tres aliar ab altcra parte , quac bi- 
nx in eadem funt ratione , qua- 
rumque proportio cft ordinata : 

P ? a . 11 crunt ipfi quoque' cx arqualita- 

te in eadem ratione , hoc cft , 

q pa 15 b — 4ad4-+-£,ficut 2cad 2A-feucadA\* 

T P t\ 6 » & ^ + * crit ' ut * ad 4,ita c— x ad x+C.* 

additoutnnque4AT & componendo » 

« prn 8 eri 1 4 00 * * + 4 a- + b c. m b+a ad Ua 2 ff ad X+Ct 

aufcratur utrmque^ Rurfuscumfit 

eritque a c-b cZO b x+a x. * ut * ad 4, ita c - a- ad * + c, 

t f *a>r. dividatur utnnqucper b+4 critinvertcndo ' 

4*** fit^iioOA; ut4ad^itaA- + radr-Ar. 

nperCor. & pcr converfioncm rationis" 

1 9 2*'«"- ut 4 ad 4—*, ita at+c ad 2 a-. 

Hinc 
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Hmc 4 4 — b 

(Iot 3 magnitudinesabunaparte, 

& lc AT + f 

tres aliae ab altera partc , quar bi- 
nac incadcm funt rationc, qua- 
rumque proportio eftordinata: 
erunt ipfas quoque * cx «quali-a/w t* 
tatc in cadem ratione , hoc cft, 

b+a ad 4— £,ficu t 2 c ad 2 a- fcu c ad a\ ' b /w 1 5 

Sifit4A*— 4cOo£c— •£*: 
additoutrinque^c 

erit4A-oo bc+ac — bx. 
addatur utrinquc£x 
critquc 4 x-\-b xzobc+a c. 
dividatur utrinqueper a-^-b 
&IXZDC. 



Sifit4r — AxZDbx — bc: 
addito utrinquc ax 
crit4 cCDax + bx — bc. 
addaturutrinque^c 
critque4 c+bcCQax-i-bx. 
dividatur utrinque per a-\-b 
fitf CO .v. 

Cum igitur in refohendo Troblemate appareat , fup- 
ponendo illud ipfum ut jam facJum , quo pafto auis argu- 
mentari pofftt , utidquod ineo qutritur ex datisinve- 
niat : ritkmefaclurumjudicavi , fi ulteriits hic oftende- 
rcm, qudratione pracedentttim redt/cJionum veftigiis in- 
fiftendo per illa eadem retrogradi liceat , ad aquationes 
propofitas, quas ipfius Troblematis conditiones adtm- 
plerefuppono , Geometricd componeudas. 

Yy z Ty- 



crit • ut 4 ad £,ita c — x ad x — c . 
Vndc conduditur c dTc 00 *. 
Nam minor cflc non potcft, 
quoniam componcndo d foret, d/>mf 
ut 4+^ ad £,ita o ad at — c. quod J*^'« 
eft abfurdum. Similitcr major 
eflc ncquit , quandoquidcm per 
compolitioncm rationis con- 
trariam ' foretut4ad4 + £,itae v/<fr 
c — *ad o. quod pcrindc abfur- cl f VlHm 
dumcft. Nccalitcrfercshabct',^ 
infequcntiformula. 

erit^ut^ad^itaA* — cadr — x.ff> er n 
VndcrurAis ut antc concludi- 
tur c cflc 00 x: cumnccmajor 
nccminorcilepoflit. 
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Typus vefligiorum , juxta quse aequationes fuperius , 
reductae ac refolutac rurfus componuntur , initium 
faciendo a flneredu&ionis&pereadcm vefti- 
gia regrcdiendo ; ad Compofitiones Geo- 
metricas cx calculo cruendas utilis. 

Compofitiones Algebraica CompoJiuonesGeometrica 

iperi6 fit4.tX^f. erit 4 4* 30 

' multipliccturutrinqueper^ faftorcfhngulotumfubcxtrcmis 

tumfubracdiis 

bc 

Si fuerit x 30 - : h.c.,fifitut4ad£,itacad*;velpcrmutatira 

a ad c y ita * ad x: 

bperi6 fit4.v bx 30 cd. crit * ax £ bxZO cd. 

r*** multipiiccturutrinOjUeper* b fa&o rc&angulo tum fub ex- 

. trcmis tum fub mcdiis 

Sifit#30 -^in :h.c.,fifitut4 8 ^adfjita^ad-vj vcl permuta- 
4 tim4 £ £ad^,itacad.v: 

cpni6 fitaxZQbc dc. erit 1 ax 30 b c ftdc. 

P™' multipliccturutrinmicpcrrt fa&o rec"tangulo tum fub cxtrc-», 

mis tum fub mediis 

Si fit .v 30 — h.c.,fi fit ut4 ad b $ *J>ita c ad x ; vel permu- 

tatim a ad c t ita £ $ 4 ad * : 

d/wu fit4.v 9 bxzocd crit' 4* £ < v30<"*' 

^**- multiplicctur pcr 4 $ £ fa&o reclangulo tum fub extrcmis 

tum fub mediis 

Si fit x 30 f 4b £ : h- * > f» f,t * R * * R '> ad .v ; rcl 

permutatimwft^adiita*- p> *ad*: 

c f nl6 fcaxzobb — cc. tnfaxZDbb — cc. 

multipliccturutrinqueper4 fa&o reclangulo tum fub extrc- 

mis tumfub mediis 

Sifit*30 _ : h.e.,fifitut4ad^ + t ,ita^ — cad*; vel 

permutatim a ad b — r,ita b ■+■ x ad x : 

Cit 
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Btaxttbb + bx. cr\t f ax&bb + bx. ffrritf 

addatur utrinque bx id e^r,rcducendoproportioncm^ x< '• 

adxqualitatcm 
critque OO ut4ad£, ita £ + *ad *. 

multipliccturutrinqueper4-^ critcomponcndo 4 g/>ml 

c - c b b . _ . _ quinii. 

biut*DO j^y' hoceit,fintut 4 — £ad£,ita£ad*: f vtfapraad 



fit4A*00££ — bx. erit*4A-00££ — bx. hperxt 

aufcratur utrinque b x id oft, reducendo proportioncm^*"' 

adaequalitatem 
critque4A--|-£*oo££. ut4ad£,ita£ — *adA\ 
multipliceturutrinquepcr4+£ eritdividendo 1 iperxj 

SiGtA-00 nocc ft^fitut4-f.^ad^,ita^adx: * 

fit4.v — 4fOO^^. erit*4A* — acCDbx* k per 16 

aufcratur utrinque a c id eft, reduccndo proportioncm^"* 

ad a.qualitatem 
critquc4A-00^.v + 4«-. ut4ad£, hzxzdx—c. 
addaturutr.nque bx &componendo' \perit 

crit4A- — bxZDac. ut4 — b&db y ita c adx'~- c. 

multiplicatoutrinqueper^ — b erit per divifioncm rationis 

contrariam " m vide 

Sifit.voo^: hoccft,fifuut4-*ad4,itacad*: 2^" 

qutnti. 

erit^A* — ac3Z bx + bc. nperi6 
id eft , reducendo proportionem /cxti. 
ad arqualitatem, 
ut4ad^,itaA- + cadA' — c* 
ftcomponcndo; J£« 
ut4 — b&db, lta 2 c ad x — c. 
fitax — acZQbx + bc. ycl , fumptis confcqucntium fe- LjjJ^ 
aufcratur utrinqueac. miffibus,' u 

eritque/» xzobx~\-bc+ac. ut4 — £ad 2^,ita 2c ad 2a- — ic. quinti. 
addatur utrinquc b x id*ft , per divifioncm rationis J^Jjjj 

erit4A- — bxzobc+ac. contrariam , « *d ij* 

Yy 3 mul-jawtf. 
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rpcri^ multiplicatoutrinquepcr4—- b ut4 — .*ad£-f-4,ita2 cad2 x, 
quinti. eritetiam r 

Sifit.v00 ^T"- hoceft,fifitut4— *ad*4-4, itacad*: 

erit 1 4c-f-4A: 30 — 
id cft,reduccndo proportionem 

ad arqualitatcm, 
ut 4 ad£,itac — .vadc-f.*. 

& dividcndo ' 
ut4+£ad£, ita2cad c-f-A-. 
vcl, fumptisconfcqucntiumfc- 
miflibus, " 
ut4+£ *d *£,ita 2cad 2 c+2#. 
id cft , per compoiitionem ratio- 

niscontrariam , * 
ut4-|-£ad£ — 4,ita2 cad i x. 
multiplicato utrinquc pcr4-|»£ crit ctiam ' 

SifitAroo —rt- "• Hoceft,fifitut4-f-£ad£ — 4,itacad xi 



S per 16 
fextt. 



t/><T17 
quinti. 



uv/Vfr fit4f -+4.V00 bc — bx. 
Chvium auferatur utrinquc bx 

fuiri. critquc + « x+b xZD b c. 

\\ide addatur utrinquc ac 

Ckvium cr\tax-l-bx 33 be — ac. 
ad )2 

quinti. 

qumti. 

Z fffl< 

Jcxti. 



tpinU. 

b viVif 
C/Jvi*»» 

«V 12 

quinti. 
cvidc 
CAwww 
<:</ 17 
•uinii. 



5' 



quwti. 



fit4A'-f-4COO £.V £c. 

auferatur utrinque £c. 

erj^quc 4 .v 4 c cZDbx. 
addaturutrinque4.v 

erit4c-|-£coo£.v — ax. 
multiplicato utrinqueper£ — a critctiam • 

Sifit *^* f 00 .v: hoccft, fi fitut^ — azda + £,itacad x: 



crit < 4.V + 4C00 bx — bc. 
id eft,rcducendo proportioncrm 

adxqualitatcm, 
ut> ad 4, ita .v -+- c ad .v — c. 

& componendo * 
ut b — 4 ad4, ita 2 cad;v — c. 
vcl, fumptis confequcntium fc- 
miffibus, * 
utb — 4ad 24,ita 2cad 2a: — 2c. 
id cft , per dtvifionem rationis 
contrariam , ' 
ut b — 4 ad 4 + £,ita i c ad ix. 



fir 
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erit ' ac— axzD bx + bc. cperU 
id cft , reduccndo proportioncmA xx '- 

ad a?qualitatem 
ut b ad 4, ita c—~x ad x -f- c. 

fcdividcndo' f perl7 
ut^ + 4ad^, itaitadAT + f. fnti. 
yel, fumptis confequentium fe- 
fit4f— axZDbx + bc. miflibus,* g yi j e 

auferatur utrinque a x ut b+a ad 2 4,ita 2 cad 2 A-f-2 c. Onim 

eritquc4C30^.v+4A-H-^. id eft, per compofitionem ratio- fl</ " 
addaturutrinque bc nis contrariam, * fjjfc 

trltjr— £coo*A*-f-4A\ ut£-f-4ad4 — ita 2 ad 2 a*. Clavium 
jnultiphcatoutrinquepcr£+4 critctiam * ad 18 

_ ac bc yuinti. 

s,ilt, T^T 30*5noc««»ttfitBt*+4a44— A.itataclx: 

fit4A* — acCObc — £a*. 
auferatur utrinque 4 £• 

critquc a x 00 *c 4- 4 'c — £ a*. 
auferaturutrinque^A* 

crit 4 a- -J- b x oo £ <r If. 4 <r. 
multiplicato u trinque per 4 -f- ^ 

Si ht a- 00 c : feu,quod idem eft,fi x fit ad t/icut 4 4- £ ad a+b : 

fitac — axzo bx — bc. 
auferatur utrinquc 4a* 

eritque 4 c 00 m x b x — b c. 
auferaturutrinquc^c 

erit4c-j-^co0 4A:-4-^A-. 
multiplicato utrinque per4 -f- £ 

Si lit c 00 a: *. feu,quod idcm cft,fi c fit ad A*,ficut 4 -f b ad 4+£ : 

Cum in duabus prxccdentibus formulisnonoccurrat quavia 
pcr proportionales , ut ante , ad arquationcs priorcs pervenia- 
tur ! licebit pcr arqualitatcm proccdere , arqualia pcr acqualia 
multiplicando, ac dcindeabarqualibus a?qualiaaufercndo,omni- 
no ut in Compofitionibus bilcc Algcbrficis fadum eft. 
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Problema. 

Datam rectam AB, utcunqac feclamin C, rurfus 
fccare in D ; ita ut reclangulum fub A D , D C comprc- 
henfum fit squalc quadrato ex D B. 

Series Analyfeos five Refilutionis. 

Suppofito Problcmate ut jam facto , 
voco A C. a 
CBJ 

&CD.*jcritqucADooa+*,&DBoO*— x, 



\ 



! 1 

A, «Jp — ii ,i 

j\ _i E 

Deindc ut habcatur zquatio, 
Multiplico AD. 4+ x 

per D C fcu D E. * 

Etfit re&angulum ADE b.ax + xx. 

Similitermultiplico D B. b — * 
perDBfe uBG. b — x 
>. — kx + xx 

bb— kx 

Et fit quadratum DBGH.^ — ibx+xx. 
Vnde talis cxurgit zquatio 

a x + x x 00 b b — 2 £ * + xx. 
Ad quam rcducendam tollatur utrinque x x, 
eritquc4*D0 bb — ibx. 
Dcinde transferatur 1 bx ad alteram partem , ut incognit* 
quantitatcs ab una parte habeantur , & coguitx ab altera partc, 
8lfit*x+ikxd2bb. 

Cujus 



t .<' 



4 
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Cujus utraquc pars li dividatur pcr a «4- 2 b , 

invcnictur.vOO 7^775- Hoccft, rcfolutaxqualitate 

in proportioncm , critut a 4- 2 £ ad b , ita £ ad *. 

Id quod docct, ad fecandam A B in D , qualis requiritur , pro- 
ducendam cflc A B ad I , ita ut B I fu aqualis B C ; ac dcindc ad 
Al & IB vcl BC invcnicndam cllc 2 ,,Mn proportionalcm, hoc 
cft, utAIhtadIBvelBC,licutBC adCD. 

Vtautcmpatcat dcmonftratio, rcpctantur Analyfcos vcftigia. 
Sicnimpcrhacipfaregrcdiamur, incipiendoabejusfinc & dcli- 
nendo ubitlla initium lumplit, inventa fimul erit viaadatofeu 
conccllo pcrvenicndi ad quselitum. In quem igitur fincm binas 
fcquentcs compolitiones, quarumaltcra Algcbrx, altera Gco- 
metria* genuina cft , ob oculos poncrc vifum Yuit, adhibita utriuf- 
quccalculi intcrpretationc fiveadfiguram rclatione. 

- >*» • 

ComfoJitioAlgebraica. ^Comfo/itioGeometrica. 

Finis Compofitionis. 

□ AD, CDvclADEF 
Et fit , J • a x + a* x 00 

" DDBvelDBGH. 

ODBvclDBGH. □ CDvclDK 

* Addaturutrinquc xx 

bb-ibx + xx. DACI) □CBKW 

□ C D vcl D K crit, * <• ax^obb—zbx. 

Addatur utrinquc x x, I d cft , reducta proportionc ad 

r rn sequalitatcm, 

DAU,^u AC CB BK KDvcICD 

entquc *voo ut*ad£, ita*_i*ad*. W 

(□DB— DCD vclDK)i.e.^ £t, fumptis confcqucntiumfe- d p* 1 

w O CBK m iili b u s , v«/r Cl«w»« «</t 1 5 fi - y« »«/>. 

bb — ibx. AC CI BK KC 

EnCI,CDvel f c=]CDI-hnCD ut* ad 2 ita£ — - 2 .vad 2 .v. «f^ 5 

Aufcratur utrinquc 2 £.v, Vndcdividcndocrit,p" i 7 quir.tU« u ™- 

□ AI.CD DlBvclBC AI ICBCzCDvclCK 

crit' ax + ibx 00 ut4+z£ad 2£,ita£ ad 2 a. 

Parsl/. Lz id^"- 




361 De concinnandis 

id cft , rcdu&a proportionc five , fumptis confcqucntium du- 
adarqualitatcm, plis, v«fr Clm,umad n. $* 

AI IB BC CD 
Ex conftru&ione eft , uta + zbid b, ita b ad x. 

Principium Comfojitionis. 

Adaperta itaquc tum ad Conftru&ionem tum ad Dcmonftra- 
tioncm via , licebit Problcma conftruere atquc dupliciter dcmon- 
ftrarc, utfcquitur. 

ConfiruBio. 

Produ&a A B ad I , done c B I fit xqualis B C . ftat ut 
A I ad I B vel B C , ita B C ad C D : dico reaangulum 
ADCfeu ADEF quadratoDB feuDBGH zquale 
efle. 

'Demonftratio. 

Cum cnim cx conftru&ionc A I fit ad I B vel B C , ut B C ad 
Rr frT 7 CD: crit * rcdangulum fub cxtrcmis A I, CD , id eft, *re- 
i clangulum fub A C, C D una cum rcdangulo fub C I , C D , x- 
fc(Hndi. quale quadrato mediar I B vclBC. A quibus ft commune aufc- 



C B 



f 

k 



ratuf rectangulum fub C I , C D : erit rcliquum rcc~tangulum fub 
A C , C D arquale B C quadrato , dcmpto cidcm re&angulo fub 

VcZJ C 1 » C D » id cft ' ' rcaan g ul ° C D 1 una cum quadrato C D. 
\*Kt'* m Atcumdempto CDI rectangulo a quadrato CB vcl BI* rc- 
fccundi. linquatur quadratum D B : patct di&um rc£tangulum A C D 
quadrato D B acqualc efle minus quadrato C D. Hinc cum, fu- 

mcndo 
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mendo CD & DK aequales, quadratum DB minus quadrato \perg y?„ 
CD vcl D K' aequalc iit rectangulo C BK: manifcftumcft , C\ CMn ^'- 



arqualibushifce rcctanguhs ACD & CBKaddatur commune 
quadratum CD vcl DK, etiam totum totixqualccflc, id cft, m m F' n * 
rcdangulum A D C feu A D E F ipii D B quadrato fcuD B G Hj ecu,:dl ' 
Quod crat faciendum. 

Veljici 

Cum cx conftrudionc fit ut A I ad I B , ita B C ad C D : crit 
quoquc , fumptis confcqucntium duplis , ■ ut A I ad I C , ita B C n *'& 
ad 2 C D feu C K ; & dividcndo ' ut A C ad C I, ita B K ad K C ; 
id cft , lumptis confcquentium fcmiflibus . ' ut A C ad C B , ita qumi. 
B K ad K D vcl C D. iEquale igitur eft ' rcclangulum fub cxtrc- o /vr 17 
mis A C, C D rccbngulo fub mcdiis C B , B K. Quibus fi adda- 
turcommunequadratum CDvclD K, crit & totum tottarqua- ci a \' U m 
le, id cft , r re&angulum A D C fcu A D E F ipfi quadrato DBWu 



feuDBGH 




eratfacicndum. 



Problema. 



quir.ti. 

frxti. 
t fff j 

Dati recla A B utcunque fecla in C , creclaque eX S pcr 6 
ejus tcrmino B fuperipfa perpendiculari indefinita B D J ccund '- 
ex altero ejus termino A rectam lineam ducere A D , 
liuic occurrentem in D ; ita ut ipfa aequalis fit rectis 
L)B, B C fimulfumptis. 

■ 

Series Aualyfeos. 

Ponatur factum quod 
juarritur, 

fitquc A B co <t 
C B30* 
& B D 00 xreritquc 
AD ttb + x. 
Hinc cum angulus adB 
fit rcctus , crit 4 quadra- a F cr 47 
tum cx A D aequalc bini&f r " w * 
quadratis cx A B & B D. 
Zz z Vndc 
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364 De concinnandis 

Vndc.talis refuhat arquatio 

□ A D DAB + DBD 
bb+zbx + xxzoaa + xx. 

Adquamrcducendam, tollaturutrinqtfcA-*, 

eritque££ + 2 bxZOaa. 

Deinde transferatur b b ad altcram partcm , ut incognita quan- 
titas ab una partc habcatur & reliquar ab altera parte , 

& fit ibxzoaa — bb. 

Cujus utraquc pars fi dividaturpcr 2 b, 

obtincbitur a- ZO — . Hoc eft,rcfolutaxqualitate 
in proportioncm, cr it ut 2 b ad a + b, ita a — b ad x. 

Quod ipfumdocet, ad Problcmahoc folvendum, prout BE 
indirectumiplius AB fumptaeft xquahsB C ,opustantumclfc, 
ad C E, A E , & A C invcmrc 4^" proportionalcm B D. 

Adinvcniendamautemdcmonftrationem, fiatrcpctitio vcfii- 
giorum Analyfcos , incipiendo ab cjus fine & per cadem vcftigia 
progrcdiendo ufqucad ipfiusinitium; itavideiicct, ut quod in 
A nalyfi fcu Rcfolutionc addendum praecipitu r , id in Synthefi feu 
Compofitione fubtrahatur , & contra : cum Analyfis & Synthcfis 
dirc&c omnino fibi invicem opponantur. 

Finis Compojitionis. 

Vndc &: ipfae redzF D & A D. 

i€qualiaigiturfuntDFD & QAD. 
b/*M7 □FB+2CDFBD+nBD,vclaFD i . □AB+aBD,velOAD \ 
P_ r '™' Etfabb+ib x+x x ZO aa + x x. 

W,' □ B D 

Rurfusaddatur utrinque xx, 
tperffa □ FB + icuFBD □ A B 

<Hmit ' critquc bb + 2 bx ZO aa. 

□ FBvclBC 
Addatur utrinque bb 9 
□rCE, B D feu 2 o F RD nEAC. 
cpvie crlt 1 zbx ZO a*—bb 

ideft,. 
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De M ONSTR ATIONIffVS. 36*5- 

id cft , redufia proportione ad arqualitatem , fumptaque F B 
asquali B C, 

CE AE AC BD 
Ex conftru&ione eftut z b ad * + ita a — b ad x. 

Principium Comfojitionis. 

Invcnta igitur tum Conftruclione tum Compofitione fi vc D e- 
monftrationc, potcrit Problema , neglc&o jam artificio, quo 
utraque fuit invcftigata,in hunc modum conftrui atquc componi. 

Conflruclio. 

Produda A B ad E, ut B E fit aiqualis B C : fiat ut C E ad A E, 
ita A*CadBD, jungaturquc A D. Dicohanc iplis DB, BC 
fimul fumptis «qualcm efle. 

\Demonflratio. 

Etenirn produfta D BadF, ita ut BF fit xqualis B C , quo- 

niam pcr conftructioncm 
CEcftadAE, ficut AC 
ad B D : crit f rc&angu- f/vr it 
lum fub cxtrcmis C 
BD, id cft, duplum rc- 
c~tangulum FBD, arquale 
rcdangulo fub mediis E A, 
A C. Quibus fi addatur 
commune quadratum ex 
FB vel BC , erit etiam 
quadratum F B una cum 
duplo reftangulo F B D 
2quale quadrato ex AB». Quibus fi rurfus addatur communc ZP" 
quadratum ex B D : crunt quoquc bina quadrata ex F B , B D fi- cu '' 
mulcumduplo re&anguloFBD,idcft A , quadratumtotiusFD, hpcr +jt. 
aqualia binis quadratis cx AB, BD, ideft ' , arqualc quadrato 
exAD. Vnde & ipfac rccta: F D & AD a:qualeserunt. Hinc^E* 7 
cum F D arqualis fit ipfis D B , B C (fmul fumptis , crit etiam A D 
ipfis D B>B C fimul fumptis atqualis. Quod crat facicndum. 

Zz 3 




l 
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De concinnandis 



i pet 5 
[cxtt. 



T H E O R E M A. 

Si in quadrante circuli A BC fumatur arcus quilibec 
B D minorquam 4* gr. cujus duplus fit B E , eorumque 
tangentes B F , B G • erit ut quadratum radii A B minus 
quadrato B F ad duplumquadrati A B, itaBFadBG. 

Series Analyfeos. 

Efto ABoo* 
B Foo* 

B G 00;>critquc F G OD/ — x 
& A Goos,- 

Quoniam itaqucarcus BE ipfius 
BD duplus ponitur, acproindean- 
gulus BAG duplusanguli BAF: 
crit angulus ad A in triangulo ABG 
rctta A F biiafiam fedtis. 

Vndc ' crit 
ut FG ad BF, ita AG adAB 




.v 



4, 



b pcr 16 
fexti. 



Ideoquc * o B F , A G arqualc a : °FG, AI5 

,. xz 00 ay— ax. 

div.utnnqucpcr.v 



fit 



DO 



ay — ax 

Hinc ducta utrique partc in fc quadratc , 

ad< M nBG ••□AG,/«;47 

aayy~i aax y+a axx ' t _i u\j.yy prtm m 

eriUtOQ qq 44 +, ;a)cc . 

mult.utrinquc pcr xx g gy ^—-»2 a a xy-\-a a x .vQQ a a x x +xx r y 



a ay y — 1 a a xy QQ x xyy 
aay — 2 aax 00 xxy 



aay 00 2 aax ■+• xxy 



toII.utrinquc4 4Au- 

div. utrinqucper^- 
add. utrinqucm**- 

t0Il.utrinquCA-.x7 
div.utrinquc P cr^-A- A . J^Zl£fZ^^__. 

□AB— DBF 2QAB BF "bG* 
Hoccft, tiitataa — x x id 1 aa 9 itaArad^. Vtproponebatur. 

Dc- 
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Demokstrationibvs. j6> 

Dcmonftrationis feries eodcmmodo fchabctquo Analyfeos, 
cum utriufque veftigia confentiant, quibus ab hypothefi ad quac- 
iiu condufioncm perducimur. Vti hic vidcrc cft. 

Etcnimcum'fit c per j 

utFGadBF, itaAGad AB: 
y — x x z. I a 

* eritquoque' 6pni6 
ut □ F G ad □ B F,ita □ A G feu □ A B+ □ B G ad □ A B A»« 
yy — -zxy+xx xx ideft, **+JJ / 44. 

& dividcndo ' cpcr 1? 

ut □ F G — □ B F vcl F H , ffirt 

iddt,aBGH' adQBF,itaDBGadaAB {per6 

jj — zxy ■ xx yy I 44. fecundi. 

pcrmutandoquc ' g pn it 

utdBGHadaBG,vcl*utHGadGB,itaDBFadaAB 

Id cft, invcrtendo & per convcrfioncm rationis ' , x p „ Cjr> 

ut □ A B ad □ A B — □ B F, ita G B ad B H 4****. 
44 aa — xx y/ zx. g£j 

& duplatis antcccdcntibus k convcrtendoquc 
utQAB — □BFadzDAB,itaBHadaGBfcuBFadBC' 

44— XX 144 .r / jr. X1 

Quod crat oftendcndum. 

Quod fiautem Algcbraeignaris fivcin invcnicndi arte impe- ? a 1 S 
ritis ipfa dcmonftratio fit exhibcnda, poteriteaprartermillisjam ' 
hifceveftigiisfic adhibcri. 

SumaturFHarqualisF B. Cum igitur in triangulo A B G an- 
gulus ad A rcda A F bifariam fcctus lit , erit" ut F G ad B F , itajJJ ( £' T 5 
A G gd A B. Sed cum linearum proportionalium ctiam propor- 
ttonalja fint quadrata, crit & * ut quadratum FG adquadratum L^ 11 
BF, itaquadratum AG,ideft , per 47 prtmi , fumma quadrato- opcr 17 
tum A B , B G , adquadratum A B. Et dividcndo • ut quadratum 
FG minus quadrato BF vcl FH, idcft ' redangulum BGH,?J^ 
ad quadratum B F , ita quadratum B G ad quadratum A B ; per- „ p „ l6 
mutandoque * ut rcctangulom B G H ad quadratum B G fcu ' ut quinti. 
H GadG B, ita quadratum B F ad quadratum A B. Hoc cft 1 



m- 
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368 De cokcinnandis 

s fxr Ccr. invertcndo 3c pcr convcrfioncm rattonis' , utquadrattnn A B ad 
41 Hinu > quadrattim A BminusquadratoBF, ita GB adBH: & dupla- 
Ccr\\<> tis antcccdcntibus 1 convcrtcndoquc, utquadratum ABminus 
qum:i. # quadratorBFadduplumquidrati AB, ita B H ad duplum ipfms 
tvwVc/j- G B(eu - a d BG. Quodcratdcmonftrandum. 

zi rf' Hinc 

y^/. 1 ] ? Si , Tangens cujuflibet arcus minoris cwhm 45 gr. du- 
catttr in duplum Quadratum Radii ; d wuadrato Radii 
auferatur Tangentis quadratum; lUudproduftum divi- 
"datttr fer hoc refiduum.^uotus erit Taugens arcus dupli. 

Thcorcmahoc a Clariilimo viro D. Ioanne Pcllio cxcogtatum 
atque ingeniosc adhibitum pluribus modis demonftratum repc- 
riturintractatu cjusde controvcrfiis, circavcram circulimcn- 
furam, intcr ipfum & Clar. virumD. Chriftianum ScveriniLon-» 
gomontanumortis, acanno 1647 in luccmcditis. 

T H E O R B M A. 

• 

Si fuerit triangulum A B C , cujus angulus ad B re- 
&a B D bifariam fit divifus , & ex B C abfcindatur B E 
sequalis A B , jungaturque A E , fecans B D in F : dico, 
fi agatur E G parallela A C , occurrens ipfi B D in G / 
cflc ut BG adBD, ita AD adDC, & AB ad BC; 
nec non D C bis efle ad excefiiim ; quo D C fuperat 
AD, ficutBD ad DF. 

Series Analyfeos. 
Efto BDoo* 

D C ZDy • 
&DFDOi. * 

t 

Quoniam itaqac trian* 
gulorum A B F , E B F an- 
guli ad B ex hypothcfi funt 
iquales, ncc non latera A B, B F cV E B , B F, quae ipios comprc- 
*P a 4 hcndunt, aequalia: eru'nt& 4 anguli adFacqualcs, ideft re&i, 

baiif. 
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Demonstrationibvs. 369 

bafisquc AF bali F£ arqualis. Porrp cum * propter parallclas b pcrtj 
A C ,G E auguh D A F,F E G in triangulis A F D,h G E a?qua- /"•"•'• 
lcs iint, ut & ' anguli ad verticem A F D & G F E , Ijtusque A E c pn 1 5 
latcriF E, utoftcnlum eft: crunt quoquc 4 reliqua latcr*a A D,P riW ' 
D F rcliquis latcnbus E G , G F aequalu. Hinc cum ' propter !i- jj r £j 16 
militudinem triangulorum B G E, B D C, B G Ik ad G E , id eft, • jwCer. 
A D , licut B D ad p C ; ncc non B G ad B E , id eft A B licut 4 
BDadBC: critquoquc^ pcrmutando BGad BD, ficut A€) fpcr 16 
ad D C, & A B ad B C. Qtiod cft primum. ?«""• 

„ Carterum D C bis cfle ad cxcefl"am,quo D C fupcrat A Djficut 
BDadDF:itapatct. 

Eftcaim,utBG ad Bfc,itaADadDC 

b — iz. b c / y. 

Idcoque' czj B G,D C 00 □ ,fl BD ) A D. g 14 

by—zyz,ZO bc. 7<m. 

add. utrinquci^i 



to!I. utrinque^c 
div. utrinqucper zy 



byZDz yz. + bc 
by—}cZ£>z yz, 



by — hc 



00 Hoccft, eritut 

2 D C DC — AD BD DF 
zy ad y~ c , ita b ad z.. "Quod eft fecundum. 

Vclctiam, bocmodo; 

Etenimcumfit 

ut BGadBD,itaADadDC 

b — 2Z, b c / y. 

ctit invertendo * 

ut DC ad AD, ita BD ad BG 

y c b I b — 2?,. , 

& per convcrfionem rationis ' 

utD CadD C — A D, ita ttDadDG 
v j — v y i lz . 



b pcrCor. 
4 5«/««. 

i per Cor. 
1 9 qumli. 



- id cft , duplatisantcccdentibus, * fcvjft 
ut 2D CadD C— AD,ita 2BD ad DG fcu B D ad DF CAmm 

n r r J J k ' ' qtunti. 

P«rs 11. Aaa - Ex* 



« • 
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37© De concinnandis 

Ex his facile cft, cognitis A D, D B, & D C, invcntre D F. 
Si cnim, cxcmpli gratia, A D lit ?p , D B47 , & D C 32 J : 

fiat ut 2 D C 550 adD C — A D 286",.« D B 4 f ,adDF ipf . 

■ 

Theorema. 

Iifdem pofitis , dico reftangulum A D C una cuni 
qyadrato D B atquale efle reclangulo A B C. 

Series Analyfeoz* 
EftoABoo* 
BDoo* 

ADtfc 

BCoo* 
• DCoO/ 
& D F 00 z.. 

*J er P Etcnim cum* 2 o.B DFfitooQAD-f-DD B — □ A B, 

idcft > zhz - 00 C C + bb—a*l 

erit, dividcndoutrinqucpcr 2 b 9 «.00 C — ^ ** . 

Vnde cum per antec.Thcorcma inventum quoqjfit *• ? &f 00 t : 
ent ^ 30 - 

dwrifo utroque denomina- - - £ % demonftratis irt an ^fai,)^ • 

S&& gSS "^-a.fQbly-Uc Theorcmatcvcl 3*«"*JM| 
^+^x^+^-Wc utADadDC,iuABad8e n,P ' 

toll.utrinquc6&j ■ ■-- C ■ ■ J ' •* I X. 

ccyZOAAj — bbc ac proinde/w i6fcxii • 

ad<Utrinquci* t C=]AD,B CoOOAB.DC 

ccj + bbcCQac x 
div.utiinquc p» e 

oADC+qDB rzaABC 
Etfit cj + bb 00 a\. Quod cratpropofitum. 

Quo autcm pacto in ada?quatione hac rcfolvcnda argumen- 
tandumfit, ut£cquendo vcftigia allatar reductionis , quzobfu* 
pcriorem multiplicationem pcr crucem proprie AJgebraica cft,. 
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quacfitum Theorcmatis Geometricc concludatur, fcquens ter- 
minorum difpofitio doccbit. 

Ex praeccdcnti Thcoremate cft , 

utiDC ad DC — AD,itaBQadDF » 
- Z j y — c y 1 z , 

ac proindc* 2 CZ3 C D F aequal.co BD C — nADB bptris 
* lyz. 00 by—bc. 
Dcindc ' cft, ut B D ad D C, ita 2 □ B D F ad 2 □ C D F. af- c fa 1 

b y zbz. I iyz.. 

fumpta fc. com. alt. 2DF, ideft, u.j^ tj 

Hinc cum 1 Jkundi. 
2C3BDFzqu.DAD+DDB--DAB,&*2CoCDFa?qu.aBDC--coADB: 
zbx. 00 cc+bb — -aa, & lyz. .00 by — bc: 
critutBDadDC,fcu' DBDadaBDC, <aflum- 

yy bj Pf 4 .» 1 "- 

alnt.BD, 



ita DAD+DDB — □ AB ad oBD C — C3ADB. 

c c + bb^—aa by — bc % 

idcoque » 



id eft, b, 
fper 19 

quinU. 



& reliq.DAB — DAD ad rcl.coADB,utto<lm ad totumfeu BD adDC. 

y c y j ^ 

Facile hic e£et quafitum Trofofitiouis concluderere- ^ 
vocaudo handfrofortionem ad aquatitatem $ & deinde 
au locum ay fubftituendocb. Sedqnoniam ficadfolida 
afcenditur, dequibus in fofterioribus Elementorumli- 
bris agitur , quiobdifficuttatem fuam magis frateriri 
quam pro Elementis Geometria addifci Jolent , foteri- 
mus iifdem fefofitis in quafiti conclufionem ficulterius 
argumentari. 



• gaffum- 
ptd com. 

Sed utBD cftadD C,ita quoquc cft' CdADBadcoADCj altit. A D 
b 1 y • b c I c y\ 



feuc. 
h aflum- 



&titBD ad AD, itaquoquecft*COADBadDAD;& / , pri com. 

L , 1 altit.AD 

* c bc I cc fcuf 

* OBDadaADBfeu^ad^ 3 ?'»*- 

ptacom. 

* r altit. BD 

Aaa 2 • Erunt fcui 
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quinti. 



I per i& 

yuinti. 



m />rr 16 
quinti. 



D pffl 
fcxti. 
relicH 
fc. com. 
4tit. A D 

1CU f. 
d f>fr 
anrec. 
Theore- 
ma vcl 5 
fexti. 
p afium- 
ptdcom. 
alcit. AB 
feu a. 
q f<T9 
yumti. 



371 De CONCI^N ANDiS 

EruntitaqueQAB--DAD,cziADB,& DAD tres magnitudines 

4»» — bc cc abuhaparce; 

& □ B D,cz ADB,& CZ) ADC trcs alix- ab altera 

✓ bc> cj parte,quar binae 

iumptar in ca- 
dcm funt ratio- 
nc , quarum- 
que "proportio 
clt pcrturbata: 
quare etiam ex zqualitate proportionalcs crunt, 

id eft,D AB — □ A DadD A D/icutQ B D ad t=3 ADC. 
aa — cc cc bb / cj. 

Etcomponcndo ' . 

□ A B ad □ A D,ficut □ BD+Z3 ADC ad □ A D C 
aa cc- bo + cj I cj. 

Permutandoquc ■ 
□ AB ad a^P-HZD A D C,ficut □ A D ad o A D C fcu 

aa bb + cj cc I cj. 

* ADadDC,ideft,<rad;. ■ 

Scd ut A Dad D C, uV cft quoque A B «d B C, fcu ' , □ A B 

c J #/ .V. 

ada ABCjtd^ft, 44ad4^. 

Vndc crit ut □ A Bad □ B D-tfZ) A D C,ita □ A B adcziABC. 

aa bb + cj^ aa I ax. 

iEqualia igitur funt <a£D+cziADC&cZ)ABC. 

. bb + cj 00 *ax. Quod 
crat oftcndcndum. 



^ Idcm quoquc alitcr a nobis demonftratum reperitur Prop 1 * 
20 ml fccundacpartisprioris traetarusExcrcitationum noftrarum 
Mathcmaticarum ; ac prxtcrca ctiam adhuc alitcr ab aliis. 



Alia 
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Demonstrationibvs. 373 

Aliafracedentis TheorematisAnalyfisfupponendo tan- 
tim *6 & 47 Tropofitiones primi libri Euclidis, 

• 

Demiflis cx D fur*r AB, 
BC, pcrpcndicularibus D F, 
D G,patct,ob angulumAB C 
rceta B D bifariam divifum» 
ipfasDF&DG, ut&FB& 
BG p<r i6 primi c fl" c atqualcs. 
Dcindc cfto ctiam B E pcr- 1 
pendicularis ad A C , fitquc 
A E ; 00 a 
BDoo* 

BCoo* 
D?30 7 
F B vd B G oo f,eritquc AFoo <w, 

& G C 00 x — t. 
& E D OO^eritque A E 00* — v 9 
&EC007 + V. 

fer 47 primi. 

Subtr< \ a A F.4*-24,+„ Subt Mrr. QFB 




□ FD.cc~44+;4wr 00 ^-f/.QFD 



dde utrinque f t , & 
tnnsxcir<8c«« 



diV' utrinque ftt i 4 



2CDABF □AB+DBD— QAD 

14f 00 44 + ^- cc* 



za 



Scd r inaliis quoquetcrminis invcniri poteft , quaerendoeam 
pcr 3 latera trianguli DBC, hdt pa&o : 



Aaa 3 



«ubtr. 



574 ^ E CONCINNANDIS 

pa ^jfrimi. 

ID GC.ata:— zxt + tt W_gBG 

QDG.;|-^+zw-ff x bb—tt. Dl>G 

xkl. u»inquer r.Sc . 

transfvrjfic** 2 CD CBG □ B C + DBD — r □ D C 

CO .VA: + *£ — * 
• div. titiinquc pa 2 * • ' 



X X 



Siveigiturquxraturfper 3 a lateraA'' ABD, fiveper fhtc- 
ra^DBC, elucet utiqueinde * Propofitio 13 fecundi libri 
Euclidis, ac prancrca quomodo harc ipfa adhibcnda fit ad FB 
vcl B G invenicndam. 

Erititaque 

• «4 + hb — ec xx + b b—xy 



UMs"pInti«"S aax +bbx — c c xZQ*xx+abb — ayy 

^nchaWmr bbx—abbwxx^-ajJ+O 

div. wnnqucpci x-a 

1 t axx--ayy+ccx — aax 

critque b bzo 3 j — . — 



ivper 3 a lateratrianguli ABD 

pcr A7 primi. 

)D AE.q — zcv + vv Ift/.QED 
□ EB. aa — sc+zcv — vv 00 bb — i/v.QEB 

dfcl- utrinque v v,Sc : . 

zcv&bb + cc— aa 



Sed v quoque in aliis terminis inveniri poteft, quaercndocam 
pcr 3 1 latcra trianguli DBC, hoc pado^ 



Subtr. 



- 
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Subtr.<! D J?!?'^ Subtr^ - **.DBC 

T'a ED.w 1 jj+iyv+vv. Q EC 

□ E B. £4 — frfr QQ xx—yj — lyy — t/z/.Q E B 
t2£Ti*V? ^CDE QBC — DD(*-DBD 

Quxrendo itaquc v per 3" latCra A" D B C, croanat Tiinc 
Prop. 1 1 fecundi libri Euclidis , ac prarterea quomodo h*c i 
dcbcat adhibe^ ut invcniatur E D 

Quarcerit 

bb + cc-—a g _ x x — y y — bb 

* • ' 3 

drvifo utroque denomioatoreperz, ■ * 

Inftituatut mtdtipUatiopctcrucem b bj+CCJ~—aajZDcxx — cjj — ckb 
rtansf. quanrirates, ut^uxin bb 



intirates, ut^auxin bb ., .. ~ 

, abunapattcTabeantut bby+c bb^Qc xx+aay— cyy — c CJ 
dir.ortqp.pa,*. ft fi cxx+aay^y^y 

Dupliciter igitur invento££ , habebitur arquatio 

intcr a * * — ayy + c c a x & < xx + a *y — *y> — <ey 

x a y + c 

mult. per crucem 

axxy — af+ccxj— #axj + acxx— acyj + c^x — aacx 

gp 

*x> +aaxy —-cxjj—fcxj—acxx—aij + acjj+accj 
tranfpofitis tranfponend i s, fit 

lacxx + cxjj +c i x — cx i — aacx + zccxj 

00 

iaaxj + aj* + accj — axxy—a*j+iacyy 
div. utrinqueper lax +yy + cc — xx — aa+ 1 cy. 



AD DC AB BC 
cr itqueg* ZQay . Hoc cft,erit ut c adj.ita a ad x 

• Hin« * 

- *• 
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'Hioccxiftcntc^x "*—yy+y*-<<? 9 fi iB i ocum 4/ ## 

fubftituatijrc,v& viccvcrsarhabebitur £*00 ^=^!±^=fff f 

□A D C+CJpB C3 ABC 

ij cft,££x^£— c^; fcu,quod codcm rccidit, cy-\-bb 00 *x. 
Omninoucin antcccdciniThcorcmatc. VndefacUeclt, cogni* 
tis A B, B C, A D, & D C , invenire B D. 

Qiiod fi autcni , cxiftcntc /> b 00 * .v — -c^. pro .v fcribatur 

fict b b 00 ''-p -r- cy veU /> <r 03 <* »17 — <: c^. id cft, dividendo 

utrinquepcr** — <rc,erit _ J- f 007. Vcl, rcfflvcndo acqua- 

□ A!5— □ AD DBD AD DC 
litatcminproportioncm,critut«4 — cc idbb, ita cad j. Simi- 

litcr,li pro ^ fcribauir c ± , crie4to<u>- vcl bb.txxax—ccx. 

' L I * 

idcft, dividcndoutrinqucper — cr, crit^^ 1 - - 00 *. Vcl, 

; DAB — nAD 

rcfolvcndo arqualitatcm in proportioncm , crit ut aa — cc ad 
□BD AB BC 

bb y ita a ad -v. Quae quidcm infuper oftendunt, cmo pactocx 
tribus latcribus A 1 ' A BD invcniTi poflint B C& D C. 

Atque ita conftat ,fi ad pracedentis Theorematis in- 
vtftigatiotteni duntaxat adhibeantnr 16 & tfTropofi- 
tiones pt itni libri Euclidis , qudratione ex calculonoH 
modb tdcm Theorema emanct fucrum etiam Trcpofitio 11 
f$\lfecundilibri, i <u fexti,aliaquepropofitiones y in Eu- 
c lide non extantes,qua triangulum concernunt t cujtts an- 
gulusbifariameftdrvifm. 

Cate rum calculnm hunc mttltb prolixiorem ejfe calcuh 
ant ecedentts Tfreorematis ncmini ( ut opinor ) mirumvi- 
deri debet , cum ad illud htdagandum fuppofuer/mus ' 
Theorema y quod ei immediate praceditjum etiam 'Prop. 
1 1 aut 1 \fecundi : fiquidcm ratioues , qu<c in iis compro* 
bandis cuncta ac fingula funt perpendenda , illis fic jam 
fr&fupfofitis omninofratermittuntur ; qua alioquin , fi 

rem 
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rem ipfiampenitius infipicere atque aprimis velutpriu- 
cipiis, (quemadmodum tn Algebraprjfiertim fieri Jolet, ) 
deducere velimttsjottga ferieforent fpettanda. Qua qui- 
dem hic rejero, ut quilibet intel/igat, nonnnllos reperiri, 
etiam in Mathematicis haud leviterverjatos , quivi- 
dentes hujufimodi calculum Japenumero valde prolixum 
evadere.plurimifive terminis conftantem , demonftratio- 
?tes Geometricas ei longe praficrunt , non animadverten- 
tes ejufdem beneficio elici Theoremata, quibns ad id con- 
catenattm utnntur. Exifiimautes prsterea Algebram 
vel hoc nomine non magmfiaciendam effe , qubd filummo- 
docirca aqnationes verjetur ac cajdem contitmc rejpi- 
ciat , quod jaue ego maximi momentijudicaverim , quip- 
pe harum ope infinita gcnera ^Problematum pro unoge- 
ftere Troblematum haberi queunt, ac demum quicqutd in 
univerfa Mathefi arduum fieu dtjficile occurrit , td omtte 
per /equationem abjque ulla ambage & verboruminvo- 
lucrisquam fimplicijjime poteft explicari. 

PROBLEMA. 

Datis pofitione duabus rectis lineis parallclis A B, 
CD, & in iis duobus pun&is A & E : c punclo F extra 
ipfas dato reclam lineam ducere F B D , quae a pofitione 
datis abfcindat reclas AB, ED, datam inter feratio- 
nem habentes A F ad C G, feu a ad d. 

m 

Series Refiolntionis. 

Ponatur fadum, quod quz- 
ritur, hoc eft, fit ABadED, 
ut « ad d , fitque A F 00 a 
CFoo* 
CEzoc 
& A Ba>*. 




Tartll. Bbb 



Hinc 



yj% De cohcinkakdi j 
Hincut AF ad CG, ita AB ad^feu ED 
a d x I -g 



Sed cx fimilitudinc A 10 ™" 1 AFB&CFDeft quoque 

ut AF ad AB, itaCF add ' CE - J * 
a x */adCD.c + — 

Quarc crit HfixM O AF , C D a A B, C F 

ac+dx 00 

Transfcratur ad alteiam partcm , ut incognitar quantitates 
ab una parte habcantur 

er itquc a c 00 b x — x. 
Dividatur jam utraque pars pcr b — d 

&fit*0O jzz~d- Hoccft, refoluti acqualitate in propor* 
tionem , crit u t b — d ad c, ita a ad x. 

Id quod arguit , ad Problema hoc folvcndum , ftatuendum efle 
ut GF ad CE, itaAF ad A B. Vtautcmipfum componatur, 
repetantur Refolutionis veftigia & ab cjus finc per cadem rcdea- 
tur ad id unde initium cepit. Qucmadmodum fupcrius jamfae- 
pius monftratumfuit, atqueetiara hicvidcre cft, pra:mittcndo 
prius ConftruCtionem , quac lic fc habct. 

ConfiruBto. 

Du<5U G H parallela A B vel C D ac aequali C E, 
agatur ex F per H recta F H D , fecans A B , C D in B 
& D : dico ABadEDefle, ficut A F ad C G ,feu £ ad d. 

Finis Comfojitionis. 

AF CG AB ED. 
Vndc t<* ufexu' crit, ut a ad d, ita * ad/. 

□ AF,ED coCG,AB 
crit fimihtcr af 00 d x. 

CoAF,CE 
Hinc dcmpto utrinquc communi a r, 

Quare 
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CZ)AF,CE+CZ.AF,ED oAF,CE+cziCG,AB. 
Quareeritctiam a c -+« af 00 ac' dx. 

cz>CF,AB cziAF,CE+czjCG,AB. 
Erat autem & b x 00 a c + d x. 

' czCF,AB nAF,CD,feu,cziAF i CE+oAF,ED. 
Qparcf critfc oo a c + af. • 

AF AB CF CD 
eritque ex fimilitudine A ,0RUn AFB,& CFD,ut* ad *,ita b adr+/. 

Efto jamED 00 /, 

cdCF.AB oAF,CE+cziCG,AB. 
critque b x 00 a c d x, 

□ CG,AB 
Addatur utrinque d x 9 

oGF,ABfeu cz)CF,AB — cziCG,AB oAF,CE. 
eritp" i6/cxu bx— dx 00 a c 

id eft , rcdu<5ta proportione ad xqualitatem , 

GF GHvelCE AF AB ■ 
Exconftru&ioneeft, ut£ — d ad c , ita a ad x: 

Principium Comfofitionis. 

Rcliftis igitur hifcc veftigiis demonftratio eifdem fuperftru- 
&a erit talis. 

'Detnonjiratio. 

Quoniam itaque ex conftruftione GF eft ad GH vel CE, 
ficut A F ad A B : crit - reftangulum fub cxtremis G F , ABapffi( 
«quale re&angulo fub mediis A F , C E. Quibus fi addatur com-/^' 
mune rc&angulum fubC G, AB, erit* refongulum fubtotab/><ri£- 
C F & A B x.quale duobus rcdangulis fub A F, C E & fub C G, 
A B. Porrd, quoniam cx fimilitudine triangulorum AF B & 
CFD,AFeftadAB, ficut C F ad C D : crit ' rc&angulum c per \6 
fub mediis C F , A B xquale rectangulo fub extremis, A F, C D.fi xb - 
hoc eft, 4 aequale duobus rec"tangulis fub AF, CE & fub AF,dj><r ift- 
E D. Eratnutcm quoque rcclangulum fub C F, A B xqualc duo- eun<i '' 

Bbb 2 bus 
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bus re<5Ungulisfub A F , C E & fub C G , A B. ^Equalia igitur 
erunt bina rcctangula fub A F , C E & fub A*F,E D binisrc&an- 
gulis fub A F , C E & fub C G , A B. A cjutbus fi commune au- 
icratur reftangulum fub A F , C E , erit ctiam rcliquum re&an- 
gulum fub A F , E D xquale rcliquo redangulo fub C G , A B. 
eper\6 Vndc ' ut A Fad^ G, ita A B ad E D. Quodcrat £iciendum. 

HacJenus qua pracejferttnt Troblemata &Tbeore- 
mata iftitts natttra cenferi pojfunt , qttorum difficultas in 
demonftrationtbus ex calculi veftigiis eltciendis pottus 
quam in ii/dem per Algebram fohendis oftendendis 
conftftere judicari debct. Etenimcum in AlgebraTro- 
blemate aut Theoremate adzyEquationem perducJo bac 

fecundum certas regulas reducatur refolvaturque y at ve- 
rb demonftratioGeometrica,qtta ex eorum calculo depro- 
menda eft , non femper eifdem legibus fit obnoxta , feddi- 
verfimode protttrequiritur , immutanda veniat , ut ipfa 
commodefeltciterque per Geometria Elementa explice- 

fur : vijnmuobisfitithic confequenter illius contrarium 
in addutlis aliquot exemplispatefacere, utpote in qttibus 

pracipua dipcu/tas in tpjorttm per Algebram enodatto- 
nefita ejfe appareat. Inqttem finemdttas primum^ua- 

ftiones Arithmeticas in medium ajferam, ut , iffts benefi- 
ciocalcttii hujus Geometria folutis , cuique fiatmantfe- 

ftum , quo paclo illius ignari deittde ad eafdem folvendas 
. ratiocinaripojffiut, vulgaribm taiitum Arithmetices re- 
gulis inftruili. Qnibtis aiiquot Quaftiones Geometricas e- 

jufdem generis fubjuncJttrus fum, qub fimulconftetpluri- 
mas etiam tales reperiri , poft quarum folutionem Alge- 
braicam ultrb velut fefe offert folutio tpfarumGeome- 
trica, ita, ttt quod illius demonftrationem infuper concer* 
nit Gfometria Elementa jam edotlos non ejfugiat. 

Q»4 io v ve s t i Oi. v ; 

piniiljbri OEnopola duplex habet vinwn . unius 8 flufris , alte- 
E^cit* rtus 1 4 ft u f™ con ft at cantharus. V ult autem mixtionem 

face- 



■ 
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facerejtautdoliumvinivenderepoffit ^florenis. §toa?- 
ritur, quot cantharos utriufaue ad hanc mixtionem jfk- %2£ 
ciendamfumere debeatl 



Ponatur eumdcbcrc fumere xcantharos primi 8 ftufr. feu a i rum ' 

&j cantharos fccundi 14 ftufr.fcu b. 

Deindefupponcndodolium continere8ocantharosfeu c % & 
pretium 35 flor. vel 700 ftufrorum, quoipfum vendi debet, 
vocaria': crit x+j zo c 

o ' 

« x ZD c — j. 

Quatratur jam quanti conftent canthari utriufque vini , quo 
dolium impleri dcbet : diccndo 

C&nth.con/tat ftufr.,?**™* conftabunt Canth. ftufr. 

1 — * x/ facit* xconftant 

canthari primi 
vini, in dolium 
infundcndi 

Canth.fff/1^4/ ftufr., tjuanti conftabunt Canth. ftufr. 

1 b j I facit bj. conftant 

canthari fecundi 
vini, in doliunr 
infundendi 

ftufr. 

eritque fumma a x y ZD d. 
tnu1sf.t7in4it.pa1t. 



dirid. 



Erat autem cV x ZD c — y. 
Quare erit c — j ZD —j^* 



axZDd — bj 
fcxZD . 



ac — ay ZD d—bj 

nansf.quantitates.ut qnx 
iny ducbe (u nt unana te- _ 
neant «quationispaitem bj — ayZDd — ac 
dir. utiinquc pci i — « ■ ■ 



bfitjZQ Jrlf vc li±Zi_li. Id cft, crit ut 

*adi, iu^ — aadj. 
Bbb 3 Qux- 
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Quacftionc nac ita rcfoluta, ut conftet, quopa&o inquzfiu 
inventioncra circa hzcfacien^aratiocinari ltccat, infpiciaturfe- 
quens illorum interpretatio. • 

Mult. c. 80 Canth. feu, dolium Subtr. 
per 4. 8 ftufr. Ex d. 700 ftufr. conftat dolium plenum 

vino 8 Sc 14 ftufrorum 

fiuflt ^r.o^foftufr. 4 c. 640 ftufr. 

conftatdoliumplc- Rclinq.4 1 — 4f75oftufri, quibus dolium plus 
num vino 8 ftufro- conftat impletum vino 8 ftuft. & 

rum. i4Piufrorum,cjuamplenumfolo 

vino 8 ftufrorum : vel etiam, qui- 
buscanthari i4ltufrorumindo- 
lio coutcn ti cai iores funt cantha- 
ris 8 ftufrorum , illorum lpco 

ftufr. furo P tis - 
Ex b. 14 \ fubtr. 
fubtr.4. 8 Canth. c. 80 Canth.dolii 

b — 4 tfftufr. — i — d — ac. 60 ftufr./facit^^^fcu 10 canth.i4ftu- 

differcntia prc- diffcrentia prc- frorumco/ 

tii unius can- tii cantharorum rcl. c — y. 70 canth. 8 ftu- 
thari in dolio frorum 00 x. 

Q_ V ifi S T I o. 

SHJjj Ancilla forum petit, habcns 9; ftufros, utiis poma 
pira emat ; ubi veniens , 10 poma ipfi ofleruntur 

Ewr u 1 r ' ^ 1 * V* T2 1 ^ U ^ S * Q U3C " tur ' ^ utriulque fruclus 
tiom,T' fimulioo habercvelit, quatpoma &pirafeorfim acci- 
«o/?rdT«m percdebeat? ■ • 

matka- Ponatur ancillam debere accipere x poma, undecumutriuf- 
rum. quc fructus ioo fcu ^fimul proo^ ftufr. icu£habcrevelit,fcqui- 

turipfam rccipcre deberc^ — * pira. 

Hinc cum 10 poma fcu corfcrantur 1 ftufro feu d 9 & 1 5 pira 

fcu * ftufris 2 (cu /, qtiarratur quantijam conftcntaflhmptaA* 

poraa, & 4 — arpira. 

Di- 
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Dicendo : * 



ftufr. 
dx 

4 — , */facit~.conftantpomafumcnda 



Poma conflant ft ufr. ,qmmti conflabunt Poma 



Pira conftsnt ftufr. , qMMticonfubuntVxt^ 

t / >- */facit.^^\conftantpirafii- 



~— ftufr. 



mult. utrinquc pci « # 



</ ex+cf*—cfx2Qe b e 



dex—cfxzocbe—cf* 

div. utiinquepcirf* -tf ■■■■ ... - , 

&fit*oo f i^£. 

A4 fraclionishujus rcfolutioncm , fiat ut c ad d , ita r ad quar- 
tam , qux vocetur^ : critque c gzode. Vnde pro x 00 ' 

fcribi poterit *C0 vcl • Deindc fiat ut * ad/, ita 

4 ad 4"", qu* vocetur 6 : critque * A oo/* ; ita ut pro x 00 '~,f 

fcribipoflit * 00 • Hinc fi acmum 6at, ut^— /adr , ita 

I — 6 ad 4*" , erit ea 00 * > quantitati quaefit* fumendorum po- 
morum. 

Quac itaquc ad quaeftionis folutionem citra Algebram fcqucn- 
ti modo argumentandum cffc inferunt 
Poma ftufr. Poma 
c d e g 

1 o— 1 — 25/ facit 2i ftufr. conftant 2 5 Poma. 

fubtr.f. 2 ftufr.prctium 25 pirorum. 
Rclinq.^— /^ftufr. quo 2 5 poma cariora funt 2 5 piris. 

Pira ftufr. Pira Subtr. 
e f 0 J.piftufr.conftantioo poma & pira fimul 

2 5— 1 — - 1 oo/facit />.8ft ufr. conftant 1 00 pira 

rclinq.J — h. 1 iftufri, quibus 100 poma 3c 
pirafimulcariorafumioopiris, vclctiam, 
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quibus poma in ccntenario contcnta cario- 
ra funt piris corum loco fumptis. 
ftufr. difrcr. Poma ftufr. diflfcr. Subtr. 
g — / e b — h a. 100 

j ■ 25 — 1-;/ facit A-. 7$ poma 

& a — .v. 25 pira. 

Problema. 

Metiri altitudinem turris A B, ur&diftantiam AC, 
beneficio duorum baculorum C D , E F , datis G D 00 a, 
CEx^&HFcof. 




. 1 



. EftoACoo*, 
& AB 00;. • 

Scries Analyfeos. 
Dufta I F parallela A E,crit proptcr fimilitudincm A™" A B F 
&GDF 

utABadlFvclAE , itaGD ad KF vclCE. 

y x + b * I b. 

Ac proindc pcr x ' fcxti 

bjCQ*x+ab. 

Eodemmodo, critproptcrfimilitudincm ^"""BDG &BFH 
utBDadBF, iive IKadlF 

hoc cft, A C ad A E, ita G D ad H F. 

Adco- 
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Adcoquc pcr 1 6 fcxti 

c xq& ax+ab. 
Aufcratur utrinquc**, 

& dtcx — axZO ab. 
Dividatur jatn utraque pars pcr c — a t 

eritquc x 00 ~- . Hoceft, refolvendo arqualita- 

teminproportionem, critut 
c — azd a,\ubzdx. 

Iam cum eidem arqualia intcr fe quoque fint zqualia 
erit bj?Qcx. Hoceft, crit ut£ adc,ita*adj. 
Quodfiautcm invenirelubcatj, noninventaprius.v, fubro- 
geturinhujiw locumin atquatione ultimohic inventavalorcjus 

ab 

mventus , 

c—a 

fietquc bj 00 -~~a. ' 
Vbi , fi utrinquc dividatur pcr b , invcnietur; 00 -~Z a • Qji* 

quidcm arqualitas in proportioncm fic rcfolvitur, diccndo: ut 
c — a ad 4, ita c zdj. E quibus itaque hujufmodi Conftru&io fcu 
operandi modus cluccfcit. 

Sumpta H L arquali G D, junclaque D K , fiat ut 
c— azda, hoceft,utF LadLH,fiveF DadD B,five 
etiam F G ad G A , ita E C feu b ad C A feu x ; & ita quo- 
que F H feu c ad A B feuy. 

Cujus demonftratio ex i 6 * & 4 0 fcxti libri Elcmentorum per- 
fipicua cft, quippc confidcrando re&amDL ipfi B H parallclam 
/ecare proportionaliter rectas B F , F H , pcrinde ac D C, qux ipfi 
ABeftparallela, fecatre&as AF, A E ; ut & rcftam F E cidem 
A B parallelam,facicntem A la fimilia G F H & G A B. 

Cartcrura ut praxis hujus Problematis cuivis obviafit, vifum 
fuit illud per numeros illuftrare , ut fequitur. 

digit. 

EftoGD 00*00 24 
CEoo^003o 

&HF0OfOO25 
Pm //. Ccc Vt 
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VtF LadLH 
fcuFDadDB, 



digit. 



fiveetiamFGadGA, jEC , 0 ,CA. 7 2o. 

i — 1 4> ^a<; FH j 5 [>ad<; AB ( j 0O> 

Problema. 

Mctiri diftantiam turrjum A, B, cum ad A perve- 
nirelicet , datis C A oo a,\ D oo b, C D oo c t A E oo d % 
&CF00 

Efto ABooy. 

Series Analyfeos. 

Duda G E parallela CD, fiat 
propter fimilitudincm A™* 1 ADC 
&AEG, 
ut A D ad D C,itaA E ad E G 

c 




n 7: 



itemquc 

ut ADad A C,ita AEadAG. 

b a dl £ . 

Hincpropterfimilia 

A u CBF&GBE 
crit ut 
CFa 



add.A Kx 

Ac proindc pcr 1 6 fexti erit 
CDCFjGB zqualc o C B,G E 

ade+bex acd + cdx 

— r— * — r- • , 

Inventa igitur arquatione, ut 
evaiicfcant fradiones , muhiplicc- 

tarucruigtfe per b % 8c fit adc + 
$*x?o%cd+cdx. 
Tran$fcrantur jamquantitates, 

ita 
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ita ut quac in x du&ae funt unam partcm acquationis obtincant,re- 
liquac autcm ahcram 

fietquc£*AT — cdxZDacd — adc. 
Dcnique dividatur utrinquc per b e — cd 

acd — ade 

entqucvoo . 

Iamut aequalitas haec omnium facillimcin proportioncm re- 
folvatur , limulquc indc eluccat , quo pacto quis ratiocinari tcnca- 
tur, utquzfitamlineam A Bfeu x cx datis quam brcviftimc in- 
vcniat : animadvcrtcrc oportct , quamam litera plurimum 
omnium in hifcc tcrminis rcpcriatur. Qux igitur cum hic dc- 
prchendatur cfle d , ipfaqne fe tcr prodat , ubi reliquae non nifi bis 
oftlnduntur , facccndum ctt, ad dcprimendas dimenfiones, utilla 
inomnibus tcrminis invcniatur. Inquem finem iifiatut^ad^, 

ita e ad 4 tam , quae vocctur/ : erit df 00 be^c proinde x OD ^7—3 

fcu at ^ a c * ' • nimirum, abbreviando terminos omncs per d. Vbi 

fidcmumfiatut/" — cidc — e , ita^ad^ 1 " 1 : critipfaOO x t hoc 
cft, ooquatfit* Jincac AB. Atqueitaapparct longitudinem ejus 
duabus rcgulis trium fcu proportionum invcniri pofle, quaealias 
3 bu * autpluribus invcftigandaforct, finullum inrefolvenda hac 
fra&ione fieret difcrimen. 

Vbi notandum,candcm fra&ionem ctiam alio mo- 

doinduas proportionum rcgulas elTc rcfolubilcm , quarfingular 
ficutpraeccdcntesnon praetcrunamdimenfioncmagnofcunt fivc 
omnino fimpliccs cxiftunt. Nimirum confidcrando in duobus 
terminis rcpcririf d, & infingulisrcliquorumduorumrcpcriri e; 
adcout, fiplanumr^ inaliud tranfmutetur, cujus unum latus 
fu <*, litcra e licin omnibus terminis haberi vaicat, quaedeinde 
omitti poffit. Acproinde fi ftatuatur, ut e ad c, ita ^ad 4° m , 

quaevocctur^: crit r^oo cd y ita ut pr o * C y^2 jj-' fcribi poffit 

'iC** ** T=T* Vndcfirurfus fiatut b-g*&g-d, ita 
4 ad 4 um : erit ca 00 x , linca? quaefitae A B. Quae quidcm animad- 
verfio, cumin abftratfo fiat nullafadacalculi rclationc fivc rc- 
ftn&ione adligurae lineas, luculcnteroftendit, quampcrperam 
judicent illi, qui non ritc pcrfpicicntes hujusGcomctria: Metho- 

Ccc ; dum 



388 De concinn andis 

dum conftru&ioncs concinnas aliunde potiusquam cxejuscal- 
culo derivari aucumant. Quod utiquc plurimis cxemplis dcmon- 
ftrare poftcm, iitqac non tnelcgantibus , fcd cum id prolixius 
cxplicare non fit hujus loci,harc in medium attuhflc fuffcccrit. 

Dcniquc ut patcat, quo pado praxedcntis fradionis rcfolutio 
adfigurar lineas pcrtincat caquclimul nobis manifcftet, quales 
line* duccndx fint , quac nos ad quacfiti fincm pcrducant : confc- 
qucns fueritutea quacad facilitatem rcdudionis circa calculum 
fcorfim fumus mcditati adfigurxiineas rcfcramus. Conftru&io 
igi tur five operandi modus talis cft. 

Fiat ut d ad b, hoc eft, ut AEad ADfiveCHad 
CI, ita CF feu e adCKfeu/ I einde fiat ut/*— -c ad 
f— e y hoc eft, utKDadDF fivelDadDB, ita CA 
fcua adABfeu*. 

Cujus dcmonftratio cx ipfaproportionaliumapplicationc ma- 
nifcftaeft. 

Eadcm manente fra&ionis refolutione poffunt di&ar propor- 
tionalcs diverfis aliis modis figurz accommodari , indeque velut 
aliae conftrudtioncs concinnari, quibus licet figurar valde diffimi- 
lcs apparcant , operatio tamcn una eadcmque cxiftit. Quas qut- 
dem omneshic exponereproptcr earum multitudincm fuperva- 
cuum duximus. Idcm intelligc cum praeccdcns fraclio fecundo 
modo rcfolvitur. 

Vndc colligcre licet , cum ex fola applicationc harum propor- 
tionalium, manentc refolutionc fra&ionis aut cadem aliquantu- 
lum immutata , complures viae ulcro quafi fefc prodant, quibns i 
datis ad quarfitum pcrducamur, quanto ideocum emolumcnto 
hujusGeometriae calculusadomnifarias quarftionesadhibeatur; 
utpote cujus bencficio non modo difficultas omnis breviter ob 
oculos ponitur , fcd ctiam quid circa illas fit fa&u opus plenc cdo- 
cctur. 

Carterum ut iis , quibus hujus generis Problcmata arridcnt, 
quae abfque ullo inftrumento Mathematico in campo perfict 
queunt, ctiampraxisallatiProblematijconftct, vifumfuit illud 
fcrvando priorcm fra&ionis refolutionem fecundum fupcriorcm 
cjus applicationcm pcr numcros illuftrarc, ut fcquitur. 

Efto 
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pedum 
Efto CA 00 4 00 450 
AD 00^00 390 
CD0OCOO420 
AEoo 4*00225 
& CFoOrOO 252. 

Tam fiat 
Vt AEadAD, 
fivcCHadCI,itaCFadCK 
225 — 300 — 252/ 430^ 

CD.420 

fubtr.C D.420 fubtr. CF. 252 
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pcd. 



Dcindc,utDK. iCt ad FD.i68,itaC A-450/ad AB.4500. 
SiveutlD ad DB 

Problema. 

Trianguli ABC produclo latere A C ad D , du&4- 
que re&a DEF , fecante C B, A B in E&F, dantur 
ABoo*, BCoo£,ACoof,CDoo.V,&CEoo*: 
oporteatque invenirc A F 00 x. 




m *» • • 

Series Analyfcos. 

DuflaFG parallela B C, fiatproptcr fimilitudincm triangtt- 
lorumABC&AFG 

ut AB ad BC, ita AF ad FG 
4 f (f xf ^ x 

Ccc 3 Itcm* 
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Itemquc 

utABadAC,itaAFadAG AC GC 

a c x/ qu£ fubdu<ftacxc,relinquit — j— , 

Hinc proptcr fimilia A U C E D & G F D 

Cm utECadCD,itaFG «M.CD.^ 



Ac proindc pcr itf fcxti 

□ E C, G D cdCD,FG 



mult.utiinqueper» 



dae+ cac — ffX «Q ^bx 



a a 



d 4 e+c a e — ce xCOd b x 

add.utiinqucrtx 



d a e+c a fOO d b x+ c e x 

div. utiinque per d b vj* t t . . 

_ r dae + cae 

& nt -r-r~ X K. 

ab + ce 

Ad rcfolvcndam hanc fra&ioncra, fiat utrad^, ita£ad 4 tam > 
qux vocetur/:critquc/>00^£,adcoquc.rOO ^ ' fcu • 

Dcindc fiat utf+czda, ita^ + cad x. Quod ipfum docct , ut 
cx datis lincis mvcttigetur quaclita linca A F , duccndam effc cx B 
lmcjin £H ipii Jr E D parallclam , doncc occurrat productac 
ACD inH. Cumcnimitatucndumfitutcad^,hoccft, utCE 
ad C D , ita b feu C B ad 4/ m f : patct hanc forc ipfam C H. Ac 
proindc li porro fiat ut /4- c ad a , hoc cft , iu A H ad A B , ita 
^ + cfeu A D ad x : manitcftum cft inveniri hinc quantitatcm 
quarlita: linca: A F ; ita ut hic ticut in duobus prxccdentibus Pro- 
blcmatis dcmonftratio cxfola propoitionaliumapplicationeper 
fcpcrfpicua (ir. 

Quodfiautcm quisalio operandi modo aut ctiamcodem fed 
aliarum lincarum du&uquarfitam lineam AF invcniredctidcrct, 
obfcrvarc potcritca, quxanobisin antcccdcnti Problcmatc in- 
dicatafunt. 

Cztcrumcum & praxishujus Problcmatis inextrucndis for- 
talitiis , chomatibus^ promontoriis, aliifvc, nonparvi uiuscxi- 
Jftat: nimirum, ubi in fluvio, mari, aut locis paludolisa ccrto 

pun&o 
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pun&o ccu tcrmino re&alinea detcrminari debet, datu-m conti- 
ncns virgarum pedumvc numcrum : non abs re fuerit , fi & iliius 
praxin paucis hic explicavcro , przfcrtim cum abique ullo inftrti- 
mento Mathematico ncgotium hoc expedire liccat. 

Ponamus itaquc in direchim ipfius ACaC ufquc ad D defi- 
nicnda efTc rc&a C D , contincns 1 o pcrticas fcu virgas. In quem 
.finemercclistribusbaculis, A , C, & B, cfformantibus triangu- 
lum qualccunque A B C , ac intcr B & C ere&o ubicunque quar- 
to E,fi menfurentur A B,B C, A C, & C E,fitque, ex. gr. , A B 30 
*0OI5,BCgo£0O 1 3, AC 03 cDD i4,& C E 33 * 30 5 perti- 
carumfeu virgarum:oportebitcxhisjuxta& ipsa CDqo^OOio 
quarrerc longitudinem lineae AF, pcrindc utfupra atquecxfc- 
qucnti opcratione vidcrc eft. 
CE CD CB Add. 

5 io 13/adCH. 26 AC. 14 

add.AC. 14 AB CD. 10 

AH.40 1 5 A D.24/ad AF. 9. 

Hinc fi ab A vcrsus B in rcda A B menfurcntur 9 pcrticae feu 
virgae , atque in F hujus mcnfurationis tcrmino baculus crigatur, 
fict , ut , 11 a C in directum ipfius A C progrcdiamur , extruitido 
aggcrcm aut etiam navigando cum fcapha , donec pcrventum 
fucrit indire&umipfius PE, rccta CD tunc ioperticarum fca. 
virgarum fit futura. qualis rcquirebatur. 

Qui plurahujus gcncris Problcmata vidcre dcfidcrct, adcat 
Appcndicemnoftramde Simplicium Problcmatum conftruc"ho- 
ne, quamuna cumExcrcitationibus noftris Mathcmaticishaud 
itaprideminluccmcmifimus, ubiiftafufius pertractanturj.etiairt 
fineullius calculiadjumcnto. 

• 

P R O B L E M A, 

cujus folutiotte innotefiitMud ratione priora duoTheore- 
mata 1 1"' Capitis 1"' libri Almagejli Ptolemai 
inventa fuerint feu inveniri poffmt . 

In reclas A B , A G duftis utcunquc rectis BE, DG, 
fc mutuo decuflantibus in Z , deturratio GPad D Z , 

uc 
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ut*ad£, necnonrarioZBadBE, utfad*/: oportcat- 

quc invcnirc rationem G A ad A E. 

ScricsAnatyfeoj. 

EftoGDx* 

D Zao^critquc Z G304— b 

BEoo^, critque ZE^d—c 
AGodat 
& A Eoo/jcritque E GoOJ^-7. 

DudaDF paraIlelaBE,erit 
per 1 fcxti 

ut GZ ad ZD, itaGEEiAE. y *l 
4-* b x-/1 adEF. 4 -^£ fubtr - 

rel.AF.^- 6x 




<Fum fiat proptcr fimilia A u G Z E & G D F 
utGZ adZE,itaGD 



/adDF. 



• ac 



•4 ' a — b 

Quibus fic conftitutis,erit ex fimilitudinc A lorm D AF&B AE 
ut DF ad A F, ita BE ad AE 

^ — * c a y — f . x ai • 

fl — b a — b ' / 

Etfitperitffexti 

ady — acy ady — bdx 

» l ~ T — • 



Hoc cft, ornnTo communi denominatore a — b 
txxxadj — acj3)adj-~bdx. 

Vndc dcmpto utrinque adj 9 ac rcliquis hinc indc tranflatis, 
ut figno + adficiantur 

habcbitur bdx 30 acj H 
Qua? atcjualitasin proportioncmfic : 
ut x ad/, iu a c xdb d. 

Quod 





vitur 
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Quod ipfum docct , rationcm quxfitam G A ad A E fcu A^ad/ 
efle compoficam ex ratione G D ad D Z feu a ad b , & cx ratione 
ZBad BEfeucad^, idcft, rationcm GA ad AE per 23 fexti 
cflccandcm , quam redanguli fub G D , B Z feu a c ad re&angu- 
lumfubBE, DZfeu£^. Atqueica conftat, quopadtoprimum 
<Ii<5torum Theorcmatum inventum fuericfeu inreniri poffic. Id 
auccm ex Rhcinoldi vcrfione ita fonat. 

In duas reclas lineas AB & AG deducta dua refta? > 
llnea BE& G*D fecent fe mutub in punftoZ. 7)ico> 
qubd ratio G Aad AE comfofita eft ex ratione G T> ad> 
2) Z y & ex ratione ZBadBE. 

Hinc poftquam innotuit, quopa&odacis racionibusG D ad 
DZ, & ZB ad BE etiam dari intclligatur ratioiplius GAad 
AE, utpotcqux cx datis hifce rationibus cft compofita: haud 
inucilc fuerit, fi ultcrius hic oftcndam, quibusdatis lincishxc 
quaefica ratio cxprimatur, quandoquidcm racio dari dicicur cui 
candem exhiberc valemus. 

Inquemfincmfiinvcnca rztioaadbd ad communemaltitu- 
dincm rcdigatur,quod quidcm quadrupliciccr fieri poteft, fumen- 
doad hoc aliquam ex datis lincis,obcinebicur quxfica racio in fim- 
pliciflimis terminis. 

Etenim affumendo communem 
alcitudincm^, fifiacuc cadd, ica 
b ad 4 tam , qux vocccur e : crit 
ce 00 bd, ica uc quaefica racio fit 
cadem , quae a c ad c e , hoc cft , re- 
je&a communi altitudine c, ut a 
ad e. Quod ipfum Pcolemsei fi- 
guram prodic , in qua cx punfto E 
duda eft E I parallcla ipfi GD. 
Si enim in ea fiat ut c ad d , id eft, 
utZBadBE,icaDZ fcu*ad 
4 nn, r, cric ca linca E I ; ica uc G D 
ad EI feu a ad* quarfitam rationemmanifeftet, candcmquippe 
qux eft ipfius G Aad AE. Vt pacct ex 4" fcxti , propccr hmih- 
tudincm A ruB D AG & I A E. 

Sic ctiam aflumcndo communem altitudincm a, fifiat nxa ad b, 
VmlL Ddd hoc 
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hoceft,utDGadDZ,itaHG 
rcl B E fcu 4 1 ad 4 twn , quac vo- 
cctur/:'erit ca CO Z I. Et fit 
tfZQbdy tta ut quacfita ratio fit 
cadcm , quac 4 c ad af , hoc cft, 
rejc&a 4 communi altitudintf, 
eadem quac c ad/fcu B Z adZ L 
Hanc autem eandcm cfic, quam 
ipfius G A ad A £, ita patcr. 

Produ&is namquc A B, G H 
donec coeant in K, erit propter 
fimilitudincm A Iuai BDZ, 
K D G, lincaraque D H fimili- 
tcr in utroquc ductam , ut BZ 
adZI, itaKGad GHfcu BE. VtautcmKGadBE, itacft, 
propter fimilitudinem & nuD K AG &B AE, quoque G A ad 
A E. Quare etiam B Z ad Z I erit , ut G A ad A E. Vnde liquct, 
fi 4 pro communi altitudine fumatur , ducendam c(fc ex G re&am 
GHipfi BE parallelam, donecoccurratre&ac ex B du&ac ipfi 
A G parallelac in H : eritque , junda H D , B Z ad Z I ratio 
quaeftta. 

Haud fecus , fi affuma- 
tur communis altitudo b> 
fiatque ut b ad 4 , hoc cft, 
ut Z D ad D G , ita B Z 
fcu c ad 4"™ , quac vocc- 
tur g: crit ea x I G. Et fit 
bg 30 4 c, ita ut quarfita ra- 
tio G A ad A E eadem fit, 
quac bg ad bd t hoccft , re- 
jeda communi altitudine b, 
eadem quac g ad d feu I G 
ad B E. ut patet ex fimili- 
tudinc A™" I A G & B A E. 
Quodipfumarguit, fumcn- 
do b pro communi altitudine , ducendam e(fe ex G re&am G I 
ipfi B E parallelam , donec occurrat produdfcac A B in I , ut ha- 
bcatur ratio quacfita I G ad B E. 

Nec 
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Nec aliter fit , fi , affumpta 
communi altitudine d 9 fiatut d 
adt, hoccft, utBEadBZ, ita 
G D vel I C feu*ad 4"» , quac 
voceturA: eritca 30 DF. Etfit 
dbOQac, ita utquaefitaratio fit 
eadem , quac dh z&bd, hoceft, 
rcje&a communi altitudinc d t 
cadcm quat h ad b feu D F ad D Z. 

Hanc autem eandem clfe , 
quam G A ad A £ , ita patet. 
Eft enim, proptcr fimilitudi- 
nem A^BDF&BIC, lineamquc BE in utroque fimiliter 
ductam, ut DF ad DZ itaCI feuDGadlE. VtautcmDG 
ad I E, ita cft, propter fimilitudinem A™" DAG&IAE, GA 
adA E. Quocirca&DFadD Zerit, utGAadAE. Atqueita 
liquet, fumcndo^procommunialtitudine, ducendameficexG 
rcftam G C ipfi B A parallelam , donec occurrat re&ac pcr E ipfi 
D G parallelae in C , rationem quaefitam cfie D F ad D Z. 

Caeterum ut pateat , qua ratione demonftratio przcedcntis 
Thcorcmatis , qualis a Ptolcmseo afFertur,ex.allatis deduci poflit ; 
ut &quopa£to exindeplurcs alias dcmonftrationcs fimilescon* 
ficere liceat : vifumfuiteandem unacumaliistribus, amededu- 
&is , htc fubjungere, calculique veftigia, quibus mnituntur,fimul 
hic adhiberc atquc patefaccrc. 

Vtfupraeft Rati» 
ZB BE DZ IE GA ad AE 

c— 4 bl e 4c hd 

ScceZDbd. veUc ce 




feuGD 



EI 



Ddd 1 



'•.DZ.-BE 
med.term. V d. 

zb y 
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^Demonftratio Ptolemai. 

„ ^Dncatur cnim perpuntfum E linea E I aquidiftans 
tJineaGT). 

, , Quoniam igitur linea CD&EI ftmt aquidiflantes, 
N linea GAadAE eadem ejl , qua cft linea GT>ad 
lineatn E I. t^Adfomatur autcm deforti linea Z 2). Erit 
„ igitur compofita ratio lineaG 7) ad lineam Elex ratio- 
„ ne linea G T>ad lineam T> Z& ex ratione linea *DZ ad 
yylineam EI. Quare & tatio linea G A adiineam AE 
„ compofita efl ex ratione liueaG 7) ad lineam T>Z y &ex 
„ ratione linea *DZ ad lineam E I. Efl autem & ratio 
„ linca *DZ ad EI eadem rationiline* ZB adlineam 
»BE, cum aquidiftantes fint linea EI& ZT>.Ratio igU 
„ tur linea G A adlineam AE compojitaeft ex ratione li- 
„ nea GT>ad lineam DZ^&ex ratione linea ZBad li- 
, neam B E. <%ttod erat demouftrandum. 

X. Aliter. 

Vtfupraeft Ratio 
GDDZBEvclHGZI GA ad AE 

* — b d I f ac U 

I>/ \ dcafODtrd. ve lnc *f 

BZ Z.f 
fcu c / 

VCF BE • • vclH ^ % z 

/ \(^ mcd. tcrm. • d- . 

GD •* 




a. 



Duda GK parallcla ipfi BE, doncc occurrat produftxAB 
inK,agaturBHaequidiftans AG, occurrens ipti K G in H, jun- 
gaturque H D, fccans B E in I. 

Quoniam haque,propter fimilitudinem A^KAG & B A E, 
GAcftadAE, ficutKGadBEvelHG;fed ut KGadGH, 
itaquoquccft, propterfimilitudincm A^KDG & B D Z , li» 
neamquc DH inutroquc firriilitcr duclam, BZadZI. Quarc 

ctiam 
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ctiam erit G A ad A E, ficut B Z ad Z I. Hinc aflumpta forinfecus 
lineaBE, c«uoniam ratio BZadZI compofita cit ex rationc B Z 
ad B E , & ex rationc B E vcl H G ad Z I , id cft , proptcr fimilitu- 
dinem A nun HDG&IDZ, cx GD adDZ: crit pcrinde ratio 
GAadAE compofita etf ratione BZadBE, & cx rationeG D 
ad D Z. Quod erat oftendendum. 

iyidhuc aliter. 

• A Vtfupracft Ratio 

DZ GD BZ IG GA ad AE 

b a c/g ac bd 

r \ &bg?Qac. \c\bg bd 

\% .TG BE 

S5\\ fcu^ d 

p / ^ ^.^» GD BZ 

/ ^ 00 ^ • Vmed.tcr. 

■ . 

- b' 

Eteiim du&a G I parallcla B E, #fquc dum occurrat produd» 
A B in I : crit propter fimilitudinem A rum I A G & B A E, ut G A 
ad A E, ita I G ad B E. Hinc cum, aflumpta forinfccus rcda B Z , 
ratio ipfius I G ad B E compofita fit ex rationc I G ad B Z , id cft, 
propter (imilitudinem A™ IDG&BDZ,exGD adDZ, & * 
cx ratione B Z ad B E : erit pariter ratio G A ad A E cx iifdem 
rationibus compofi». Quodcratoftendendum. 

Veletiam bocpatlo : 

A Vt fupra eft Ratio 

BE BZ GD DF G A ad AE 

d — c — a I b ac bd 

■ ScdhODac. vcld h bd 

\ \ DF DZ 

d \ fcu h b 

BZ . 

'ar^Jr^ 0 rDGvclIC 

mcd.ter. 

BE 

Ddd 3 ^ i 
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Dutfa G C ipfiB Aparallela, donccoccurrat re&rlECipfi 
D G parailel* in C, jungatur B , fccans D G in F. 

Quoniam itaquc , prapter fimititudinem A™" D A G & 
IAE, GAeftadAE, ficut GD vellCadl E; at ut I C ad 
I E , itaquoque cft , propter fimilitudincm A™" B I C & B D F, 
lmeamquc B E in utroquc fimilitcr du&am, DF ad D Z : eric 
ctiam G A ad AE , ficut D F ad D Z. Aflumatur jam forin- 
fccus linea D G. Hinc cum ratio D F ad D Z fit compofita 
ex rationc DF ad DG vel I C, five BZ ad BE, cWxratio- 
nc D G ad D G: erit fimilitcr ratio G A ad A E compofita cx 
ratione B Z ad B E , & cx ratione D G ad D Z. Quod crat 
oftendcndum. 

Idcmpautcrde s^Ptolemai Theorcmatc aliisqucfimi- 
libus cft intelligcndum. 

Vnde conftat.prafuppofitd Algebra cognitione,haud- 
quaquam necejfaria ejfe exiftimanda , qua de Rationum 
Logifticacommuniter traduntur* nonmagis quamfi ad 
cujujvis generis quaftiones perAlgebram folvendas muf- 
ttfaria addifcantur Theoremata: cum& invenire illa 
£0 demonftrare ipfim Atgebrafitmunus , quamquidem 
excolendo non modb ingenium exercetur,fia res ipfa fun- 
ditus eruitur y citra eam verb fapiffime iUa ipfa Theore- 
« matanonfatisfeliciter adhibentur. 

Problema. 

Latifundii A B C D cognitis omnibus lateribus & 
angulis , ab codem datam portionem refecare , li- 
neis EF, FG, GH, & HE latifundii lateribus A B , 
B C , C D , & D A parallelis , & ab iifdcm pari ubique in- 
tervalio diflltis. 

Iun&is AE, BF, CG, &DH, dcmittanturex E,F, & 
G fupcr AB, BC, CD, & D A perpendicularcs E I, FL, 
F M , G N , G O , & E K ; atcx D fupcr G H & H E perpendt- 
cularesDP&DQ. 

Quoniam itaque in reClangults triangulis A I E & A K E qua- 

drata, 
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drata, quar fiunt ex AI, 
I E ncc non ex A K, K E 
'quadratoex A E per 47 
prtmi Elementorum l unt jr- 
qualia , erunt & ipfa in- 
tcr fe arqualia. Eft autem 
quadratum ex E I arqua- 
lcquadratoex EK, quip- 
pe ob aequalitatem rc&a- 
rum E I , E K , arqualc 
intcrvallum indicantium; 
Quarc ctiam quadratum 
cx A I quadrato cx A K 
a;quale erit , adeoquc & 
A I «qualis A K. Hinc 
cum tria latcra trianguli 
AIE xqualia fint tribus 
latcribus trianguli AKE, 
eritquoqucangulus I AE 
angulo K A E per 8 primi 
arqualis , ac proindc an- 
gulus BAD pcr re&am 
A E bifariam divifus. 
Haud fccus liquet , angu- 
los ad B, C, & D per 
redasBF, CG, & DH 
bifariam divifo»cne. 

Series Analyfeos. 

Efto A Boo* 
B C30* 
CDxc 
DAoo^ 
& E I, F L, F M, G N, G O, 
D P,D Q, vcl E K 30 x. 



lam cum proptcr datos angulos A, B , C , & D etiam eorum fc- 
muTcs dati fint , crit in unoquoque triangulorum ad angulos hofcc 
conftitutorum dau quoque ratio latcrum. 

Pona- 
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Ponatur itaque E I ad I A vcl E K ad K A cflc , ut e ad/ 
FL adLBvcl Bl ad MB , utrad jr 
. GNadNCvelGOadOC, utradA 
& D P ad P H vcl D Q ad QH , ut*ad/. 
Tumfiat ElvclEK AIvclAK 

ut e ad/, ita x/ ad ; — 

FLvelFM LBvcIBM 

ut e ad^ , ita x / ad ^ 

GNvclGO NCvelCO 

h x 

ut e ad h $ ita x f ad — 



DPvelDQ PHvclHCL 
ut* ad *, ita .v/ ad — 

e ■ 

Add itis jam A I , A K , L B , B M,N C, C 0,fi ipfarum fumma 
1 f x + 2 -K*+ lhx auferatur ex a +b + c + d, fumma latcrum A B, 

B C,C D,& D A,rclinquctur a + b + e + d 

fumraa re«5tarum I L , M N , O D , & D K , id cft , ipfarum E F, 

F G, G P, & QE. Quibus fi addatur i^i , fumma ipfarum P H, 

H Q, erit a + b + c + ^ =2£L=lM X f =^i x fumma late- 

rum intcrnerura EF,FG,GH,&HE. Porro quoniam portio 
abfcindenda, qua: vocctur protrapczio accipipotcft, cujus 
duo latcra funt parallela, fit ut li A B , B C, C D,& D A in rcdam 
lincam A R jundim collocentur , ut & E F, F G, G H , & H E in 
rectam lincam ET , trapczium ARTE ipfi portioni abfcin- 
dendx ^futurum fit arqualc. Quocircali juxta vulgarem regu- 
lara hujus arca qusrratur , addcndo fcilicetlateraparallela AR 
& E T , & femiflom fummx multiplicando pcr tpfins latitudi- 
ncm E I fcu x , habebitur stquatio inter ax + bx+tx + dx 

- ** XXm t lll & id eft, arquatione ritp ordinata, 

rr\t v ^ ae -l±} ? x + cex + *< x k " ~ 

cnt.x xzd ^——^ . Cujusradtces 

snvcniuntur operando ulterius , quemadmodum pag. 7 hujas 

Gco- 
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Geometriar indicatur, quarumcjuidem majordumlincam cxhibct 
quatfita £1 manifefte majorem,idcirco rnerito hic erie»ncgligenda. 

Quontam autcm cx E , F, G , & D intcrvalhs E I vel E K , F L 
vcIFM, GN vclG O, & D P vel D Q^defcriptTscirculis rc&x 
AIveiAK, LBvclBM, NCvclCO, & PH vcl HQjan- 
genteslunt complcmentorum femifliumdatorum angulorum A, 
B, C,8<Djfictut, (ie pro radio fumatur, ipfir/,^, b f &tdi- 
6tas tangentes defigncnt. Quod cumeodem modo dcomnibus 
aliis figuris rectilincis intclligcndum fit, a quibus liujufmodi por- 
tio relecari dcbet : haud difficultcr potcrimus , fi anguios A , B, C, 
fimilesque vocemus externos , at angulum D internjitt* ut& 
cos omnes, quihujufcegcncris cxiftunt, atquc prartc^Buatio- 
nis conftitutioncm fpectcmus infupcr , quacnam ad illam refol- 
vendam fivead quarfitam latitudinem ex eaobtinendam fint fa- 
cicnda, rcgulam inde generalem formarc, quar ltc fc habct. 

Addiris figurx latcribus , multiplicetur fumma per 
radium 1 00000 , produclumque dividatur per fum- 
mam tangentium , an^ulorum qui femiflfum datorum 
funt complementa , cum videlicet dati anguli omnes 
funt externi , aut per earundcm diflerentiam , quum 
externi acinterni exiftunt , & fitprimum inventum. 

Deinde multiplicata area portionis abfcindendx 
per radium 100000 , dividatur produCtum per prar- 
ciiclam fummam vel diflerentiam tangentium, & ftt 
fccundum inventum. Quo fubdufto a quadrato femif 
fis primi inventi , fi reliqui radix ab eodem fcmifle aufe- 
jatur, relinquctur latitudo qusfita. 

Inventa igiturper Algebram via, quaProblema propofitum 
folvcndum lit, ipfius vcritas cx fequcntis calculi applicatione, 
qua? ab ca parum eft aUcna , manifefta fict ; fi mo.io ibidcm 
eonfidcravcximus,completoparjllelogrammo ARSE, produ- 
ctisqueAE, RTdoncc coeant inX , rc&am ST, duplumfupra 
<ii&a? fummsvcl difTercntii tangcntium tcfcrrc, atque dcmilfis 
pcrpendicularibus R V & X Y rc&am S T ad R V , ob fimilitu- 
dincm triangulorum STR & ARX, cam habcrc rationcm, 
quam ARhabetadX Y. 

ParslL Ece An- 
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Angul. # 
A. 50. o • Add. 
lcmiffis. 2 5 . o',cjus Tang. Compl. 

B. 50.38' AIvclAKcftii44^i 

fcmiflls.25.19, ejus Tang. Compl. 

C. 54.12' LBvclBMcft2ii3Q2 

fcmiffis.2 7. 6*,cjus Tang.Compl. 

NCvelCO efti9<4*7 

fcmiflis.ioz.} ^p&Tang.Compl. Uubtr. AB. 5^(6^4. 

^PHvelHQcft 22122 ) BC. 501 
differcntia 598938 CD. 2107 
2^ Rad. R V. D A. 24(8 

partcsST. 1 197876— 100000— AR.X49*i 0 
multipl. 
AR. 14061 Q 

VtAARXfeuiXY,AR a dXY. 1249©. 

♦adaXYfcuXY.XY, • 
T el,reliaacommuni > g 
altitudineXY *J . 

utiARadXY, » 

^Ia^sTr P rodua ' ® 

&ARX ^^ARX.9341^'440 

«,STadRV,ita^X^ ART l^°' , vv te , 0 ^ 

598938— 1 00000— rel.triang ETX.3 34IJ i440/*dqXZ.55l8 1| 7 80 

eritqueXZ. 7) 4I 

• 

HincfubduaaXZfcu 7 470cxXY feu i2 4 90, rclinque- 
tur 5 02 0f ro Y Z latitudinc quaelita portionis abfcindendar. 

Csetcrum cum noa ablimilimodo adata qualibct figurarc&i- 
linea portio datx magnitudinis abfcindi poflit, aut etiam qu* 
ipfius figurae certampartem (ivepartescontineat, hncis quibuf- 
dam duntaxat lateribus parallelis & ab iifdem acquali intcrvallo 
diftantibus : plura liac dc rc afferrc fupervacancum duximus,prar- 
fertim cum matcriamhanc ncc non determinationes cdfpcctan- 
tes iam farpius in Ledionibus noftris Publicisabundepcrtraaa- 

Tcri- 
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verimus, eaque occafionc illa multis ctiam jam diu innotuuTe ccr- 
tofcivcrimus. 

Theorema, 
quod ad folutionem artificiofiffimam Problcma- 
tis pag. 3 71 ut concefTum fupponitur. 

dum in rimanda olim filutione 'Prob/ematis />. 3 7 1 non'- 
nulla defrehendiffem , qua adeandemut conceffa fifffo- 
nebantur, eaque fofi commentariosmeos in ttanc Ueome- 
triam Theoremate ad id Geometrid refoluto corrobo- 
rdffem : vifum fuit cakulum t quo eandem refolutionem 
tunc defrompfi hic in medium afferre , ac quo fdfa idem 
ame fitfraftitumed qudfotero ferfficuitate cuivisob 
oculos fonerc. In quem finem fi huc revocctttr Theorema 
jam ditlum una cum tllis , qua ad efpltcationem ejus 
/• 3 69 ^> 370 ulteriusfmt dlatajitfticiendtu ertt dein- 
cefsfequenscalculus. 

Aflbmpto quacfi- 
tout vero, hoc cft, 
C A cffe ad A F, 
ficut C B ad A G 
ducatur porro D L 
parallcla A B, fc- 
cans C A , CBinM 
& N, ac occurrcns 
yi G H in L, po- 
mturque D A- C0> 

Dcinde cakulus 
fic procedat 

Ex aflumptionc cft 
CA AF CB AG 





ExfimilitudineA k,ral,, BAC & A^cft 
BC CA- AG GI 

b c « / id4 Vnde IK crit ZDc—d. pro qna 

brevitatis causa fcnbatu r f 
Et apparctex hac aJTumptione G I inYcnirijequalcm FA. 

Ece t itcm- 
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itemque 

CA AB GI IA 



1* 



BA AE BC AD 



1 — d/ld rhdd. E ^yp° thcr,cft 

Er fimilitudi- AE.tf 5 4 e b/ ad e J ao y 

neAnimCAB . • a J 

*KlBcft EL r^ M ^ Exnatu^ElIipfis,p C ri 7 .^ 
CA AB KI* \ ConicorumApollonii,pro- 

c 4 f/adIB-^ portionaliafunt 

• _ J UL^ nFAC oGKH nDAG qCKB 

fc feu, rejc&is communibus altitudini- 
busAC,GK ; &AG,CK 
FA KH DA KB 



Deniquc cxnaturaElli- . n ~ . J , ., 
pf,s,per i 7 .^Conicorum hocc ?' rcftltutls valonbus 
Apollonii, rumjc*?. 

□ GIH cft adoF A C. d x £ ±± f cu # 

Scii,propterreaasGl,FA f VndeKHfcu*, pernf.tf*, 
fupraxquales, acd-add f *Jf 

IH ad A C,ut oEIB ad CDE AB ^ — ieu — 

cefh^if ^ ceaf+ad '« /*_^ add.IK./. 

ttht,multiplicandotummedio8tum 1H - ~— — 

cxtrcmos,**:* 4-4rf^CD4c*4-4<i<-. . 
Id quod arguit^cum aflumcndo quaefitum tanquam conccf 1 
fum per calculum^inc Geomctricum advcrum conccflumde- 
vencrimus, quaefitumillud- quodcum hocconccflo omnimode 
connedritu r , c(Te quoque verum. Quod erat oftendcnd^k 

c Parrb ut inteiligatur \qud ratione ex hoc calculofupra- 
ditla refolutio a me dedutla fuerit : haud ^ravabor eun- 
dern cakulum hic ulterius ita difponere, dttJamque refo- 
lutionem.il/ialatere Jicadhibere, ut cuivis fedulbhac 
infpicienti enucleaSe appareat , quifnam interiUum^ 
hanc refolutionem mutuus confenfm exiftat. Trcefertim 
cum hujus rejblutionis inventio deinde mihi anfam , com- 
plurt* alias. demonftrationes Geometricas conficiendt, 

fub- 
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Juhmmflraverit ; atque iffa etiam artificium detexijpf 
mihi yifa fit,quo Veteresjn multts difficilioribtu dermn- 
flratiombus concinnandis , ufi funt. jguiquidem id unice 
ftuduiffevidentur y gub fua inventa eorumque demonftra- 
ttonesfofteris majori hdmirationi forent y ut modurn, quo 
ea ipfa invenerint ac demonfiratumibus munivertnt , 
frorfus fuffrimerent & abfcqnderent. m 




E* aflumptione 
CA AF CB AG 

Etpermutandoper 16. 5 
CA CB AF AG 

c b -d/ ad- 

c 

Ex igiilitudine A nm BAC,AIG 



Quoniam igiturfupponitur 
CAeflead AF, ficutCBad 
AG; eritctiampcrmutando 
CAadCB.ficutAFadAG. 

lam cjuia, cx fimilitudinc 
A^BAC & AIG,B C cftad 
C A,ficut A G ad Glj & con- 
vertcndo CAadCB. ficut 



CA AG GI 



GladAG rcrrtAFper^.^» 1 

P 7 ' rituiGlexpnmipeiean- lis. Eodem 

_ dem quantitatem quatn 1 

Et convcrtcndo pcr Cor. 4. <; af, coiiieiturindeipfas mo «° 
' CA CB GI A n «qualeieffe. leseruntEA 
v-A V. a \ji AKj Haudfeois*quaJeserun« a , r\\/l 



406 DE CONCIHN ANDlJ # 

Exhypothefi Porro cumexnitura 

BA AE BC AD Ellipfis aF A C fitad 

4 , #ad-3Dr ' aGKH,feu,propter 

4 W - 7 rcSarumAC, GK*- 

ExnaturaEllipfis, per 17. 3"' Conicp- aualitaicm,F A ad KH, 
rum Apollonii fi cut a D A G ad 

aF AC aGKH cnDAG oCKB cuCKB, h.e., proptcc 

— + cx jk. b*. — tt arqualitateiB redarum 

H.e., rcjeclis communibus altitudinibus AG,CK,ut D A ad KB; 
AC,GK;& AG,CK, & quidcm ratioD Aad 

FA KH DA KB KB, compolita fit ex 

* x ; — * rationc D A ad C B fcu 

Et reftitutis ipfarum j & z. valoribus E A ad A B , & cx ratio- 
FA KH DA KB ne C B ad K B fcu C A 

d x e J _ c b~Ji f cu f J ad I K : crit quoque ra- 

* y , tio FAad KHcompo- 

ce °. *f b fita cx rationc E A ad 

KH ce af A B , & ex ratione CA 

VitxOD*—. ad< 1 Ideoque cum 

ce n ratio compofita ex ra- 

Iam utcxElementis conftct, quopa- tionc E / ad A B & 

aoratio I pimsDAadKB.nfimplK.ffi- CJt radonc CA ad lKj( 
mistcrminiscxpnmipoffit, cumv.a.l- fit ca m habcc 

lam invcnicndi mult.plicat.onc pcr cru- l A g . 

ccm(quemadmodumyulgofit) omn.no crjt ^ ^ 

fit Algebraica: calculum h.c apponam fi(JS p A ad KH ea, 
c quo ,pf* D A & K B rcfultant. habct a c A E 

BAAEBC AD adaKr,AB. 
II A 

* * 0/* a ~ Vb.apparctjCum in 
CA IK BC KB utraque hac proportionis regula idcm tcr- 

^_ r y . ad fy minus B C ipf.s A D & K B przcedat,quod 

* 7 ratioipfius A DadKB, perhujus BC in- 

E A A B tcrpolitioncm, fit compol.ta cx ratiorif A D 

* * adBCfeuEAadAB, hoceft, rad*,&ex 

CA IK rationcBCadKBfeuCAadIK,hoceft, 
23. 6.C ■ / rad/. Acproinde,cumratiocxhiscompo- 
□CAE cziKl.AB fi ta,per 1 5 . 6", fit cadcm rationi , quam habct 

c e * f oCAE ad cnKljAB/cu c e ad a /ierit quo- 

que 
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EMONSTRATIONIBVS. 407 
que ratio ipfius F A ad K H feu d ad x eadcm , cjuam habct 



oCAEadc:KI,AB,fcufrad#/: 
F * 




paranc 
VI H 
AC, 



Adcom- Efto jam 
aran dam KI ad F A, 
cum ficut linca 
cjuia, O adCA. 
invcnta Vndc, af- 

«* A E pro 
adKHad- communi 
di prius altitudinc, 
dcbct IK critKIad 
CO/,utha- pA, ficut 
beatur I H n f 0D O 

aofSte?" & AEad 

i fA { / cdCAE. 
ied Jioc r 

r> fcrat au- 

tio i fi s tCm ^ ^ aC ^ 

I H ad A C non fatiscommodc videturGcometriccex- li^^p 

plicabilis: guarlivi prius rationcm ipfiusl Hadl K;inde 

pcr compoutioncm rationis converfam, & pcr alias dttri- * i> n * 

quccomparationcsvenio adrationcm ipliuslHad AC, ^ ua ~ 

' rc cx*quo 

crit ut KI 

adKH,fic 

□ O.AE 

ad □ K I„ 

d - A§j&per 

Mult*pcrAE.f * 



utfcquitur. 

EftoKl 

/- 
ut O 

3* if. 



ad 



FA, 

</ . . 
CA. 



K H 
. x 



boccft,utoO,A£adcz3C AE dKI^AB 
6/4 



per 



cc 



*f 



Yude exarauo & pctcompofittonem rationis 
convcrfam erit 
ViKI + KHfcuIH .ad KI,# 

• /+* / 

fic o O, AE+cdKI,A B ad □0,AE. 

$ + . f -4 



coj^oli- 

tioncm ra- 
tionis con- 
verfam K I 
4-KHfeu 
IHadKI, 
(icutcn O, 
AE + O 
KI,AB, ad 
□ 0,AE. 

Sit 



•Digitized by Google 



408 De concinnandis 

IH Sit KI ad AC, Deindefirtll 

f+x / c KladAC,** 

utO ad P.4* O adP. Vnde, 

c f aflumpti A E 

« J pro communi 

Mult.perA E.f e altitudine, crit 

hoccft, KIadAC,fic- 

cz)0,AE+CdKI,AB utcziO^AEadczjPjAE utczjO,ATE 

<*f+'df ccf ^ cc L adcziP.AE. 

, r i '. * * A ^ . d Scdut I H ad 

VndecxarquocritutIHadAC,ita Kl • « 

□ 0,AE+c3KI,ABadaP,AE. ^ + 

Sedutl H ad A C,ita quoquccft oKI,ABadoO,AE. 
propter rcdas I G cV F A fupraarquales Qu cx 

mult. p crlG FA erit ut i H a d A C /lic 

pcr i .6. cziGIH ad cnF AC , hoc eft, per a 0,AE+CZ)KI,AB 
17. 3 tl, ConictApoll.,utoEIB adpE AB a a □ a E. Cum vc- 
QuocircaeritutcziO,AE+SKI,AB ro rur f us % ut anle> 
ad EZ3 P, A E, ita cziE I B ad cziE A B. cziG IH fit adcziFAC, 
ficut CZlEIBadcZ)EABj & quidcm IG & A F , ut fupra,arqua- 
les fint oftenf* : crit quoquc I H ad A C, ficut cziEIB ad CZlEAB. 
Vt autcm IH ad AC, fic quoquc crat cziOj AE -fczj K I, A B ad 
CZ3 P, A E. Quocirca crit utczi 0,A E+czi K I, A B ad CZJP,A E 
itacZlEIBadcZJEAB. 

Fiatjam,ut AEad A B, ita KI ad Q FiatjamutAE 

, „ f , tl. 5 * adAB,itaKIad 

J f QrcritqucCZlKI, 

critqucpcr 16.6. CZJKI,ABoocZ]Q,AE. ABatyalecZJQ^ 
Atfcoqueut A E. Hinc^t 

cziO, AE-KZlKIjABjfeu^AEadoP.AE, cziO, AE plus 
hoc cft, rcjecta communi altitudine A E, cuKI AB fcu Q 
utO + Q^ ad P , fic CZ) E I B ad cziE A B. AE,ad CZ3P, Altl 

e I+tf C J "'f + ^tf—ea hoccft,deftruen- 

r do comrouncm 

ahitudincm A E, ut •+. Qjxd P, fic cz E I B ad CZJ E A B. 

Explicitaitaquc eftratio, quamhabct cziG.IHadcziF A C, 
quippe oftenfa dft eadcm quac ipfius I H ad A C, fcu O + Qad P. 

Quo- 
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409 



Quocirca jamratio cxplicanda rcftat, qua? cft intcr O E I B 
&DEAB. 

Quoniam autem inhac explicanda ad 4° r dimcnfiones afcen- 
ditur , dcvcnicndum crit ad pauciorcs dimenfioncs , ut tota refo- 
lutio duntaxat per rcftarumaut punoram confidcrationcm ab- 
folvatur. 




EI fcu 
11.6 



— i 



E A + AI 



ce+ad 

■ c 

IB 



EA 

- e 
AB 

— a 



CJfc. iBleu □ iub EA + AIin IB oEAB 

c<af+adaf T 



c c 



VtEI fcu EA+AI C ft ad EA, 

c ' 

Mult.per C A. c c 

lknEA,CA + E]AI, CAciladOCAE. 

ce + ad ce ' 

VcJ,f!proaE A,C A,proptcr fimilitudincm 
A tum CAB cV AMD,ubi C Aeftad AB, 
P*rs 11. pff 



Porro 
quoniam 
*atio o 1 ' 
EIB ad 
CDEAB 
compofi- 
ta eft cx 
rationc 
ElfcuEA 
+ AI ad 
E A, & ex 
ratione 
IBadAB; 
& <jui- 
dcm EA 
+ AI ad 
EA, fi 

com- 
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ficut A M ad MD feu £ A fcribatur cnB A M* communis 

ficutoB AM + D C AI ado B AM. afiiimatural- 

Vclrurfu9|fiproCDC A I,proptcr fimilitudinem titudo C A, 

videfu- A^B AC& A lG,lcribaturCDBA,GJ, fit ficut 

ficutd B AM-*-cdBA,G IadoBAM, caCAE,feu 

hoccft, ficutAM + GI,hoceft,GLadAM. BAM, + 

rcUdacom- CdCAIfeu 

munialtitudincB A, BA, Glatl 

V. li c^d AB. =CAE£ 

7 — 3 * eft , relin* 

Mult.pcrCA * qacndo 

o : . c coramuncm. 

ita D I B, C A cft adaCA B. altitttdinem 

Vcl ,fi pro ca I B , C A , proptcr fimilitudinem y \7\ V 

. wl . r A ram CAB&KIB,fcribaturoKI,AB, \ C " G L ad 

LtS? ficaKI,AB,adcilCAB,hoccft,rcliaa 

communi altitudinc A B , ficutKl adC A. * B ad AB * 

ficut CDlB, 

CAfcuKI, ABadoCAB, hoc cft , deftruendo communem al- 
titudinem A B , ficut K I ad C A : Erit quoque ratio E3" E I B ad 
caEAB, hoc eft, ipfiusO -f-Q^adP, compofitaexxationtGL 
ad A M , & ex ratione K I ad C A. 

• « 

Confttl igitur, rationcm cd' 1 E I B ad aEAB feu ipfius 
O 4*Q.ad P efle compofitam ex ratione G L ad A M , & ex ra- 
tioneKladCA. 

Iam quia fuperior ratio ipfius O + Q. ad P nulJi rationi linsa- 
rum, quac in Ellipfi ductaefunt, rcfpondct; nequectiam adhuc 
luculcnter patet, cam, fi cum ratione G L ad A M, aut K I ad C A 
confertur , ex his compofitam cfle , quemadmodum cx aflumptis 
jam fuit dedudum ; fiat przterea ut 9 

KI add,ficFAadR. - Deniquc fiatutKI 

f tS d/ - 6"* ad a, ficFA adR: 

e f ' critque ca K I , R a> 

critquc,per 1 6 .6*, quale ca Q^, F A. Ac 

cziK I,Rcoa Q,F A. proindc cumO + Q. 

adP, 



• - 
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«6- 



\ • 



-' *"• - 

ad P , affumcndo communem ai- 
titudinem F A, fit ficut C3 O , F A 



VtO +CL eft adP, 

c f , a f cc 

7 fcuKI, CA. + o^FA feu 

KI, 



Mult. pcrF A.W 



acaO,FAlcuKI,CA,+aQ,f^ icuKI,RcftadaP,FAfcuDCA. Rad 

... , r , . daf % , — 1 p 

V t, r r,? '/+ ~r '« f Afcu 

Cura P,F A fit GO a C A,itacoucladitar □ C A: Eritfatio 

3* EftnamqucKI ad FA,utOadCA; compofita ex ra- 

/ 4 e J c tione G L ad 

d AM, & ex ratio* 

fcconvcrtcndo neKIadCAea- 

FAad KI, CA a cra ration j a » 

J—f ' ' ' ' ' \Si£S KI,CA+oKI, 
utCAad O. m P + * RadDCA,hoc 

g " ' 7 -y eft , cadcm rationi,quae 

Vndc cx arquo erit componitur ex rationc 

ut F A ad C A , ita C A ad P. K I ad C A,& cx ratio- 

ff nc CA+R ad CA. 

• c r c 7 * Ideoque fj com- 

A c proinde, pcr 1 7. &\ zd P,F A 30 □ C A. munis aufcratur 

Fff z Kl 



\ 
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K I C A ratio K I ad C A,erit quo- 

f > c quc rcliqiu-yratio G L ad 

21.6-. CA + R CA AM cadcm rcliqu* ra- # 

ad tioniCA+RadCAhoc 

g + 7 C cft , erit G L ad A M , ut 

□Kl^HhOKI,R OCA CA+RadCA. Quod 

r , da f verum eflc deinccps Gc 

C J+! ce oftcnditur. 

Hinc cum ratio □ ,i GI HadoFAC five ipfms I H ad A C 
eadcm fit oftenfa qu* iplius O + Q^ad P , & hxc rurfus cadcm 
rationt, quac componitur ex rauone KI ad C A , & cx rationc 
CA + RadC A; atveroratio o h E I B ad O E A B cadem ra- 
tioni , quz componitur cx ratiooe G L ad A M , & cx ratione K I 
adC Arfcquitur/iratioO^G IHaddF A C(quemaduiodum 
fuppofi tum fuit ) eadem (it ntioni E3 U ElBadoEAB, ratio- 
nem compofitam ex K I ad C A , & ex ratione C A + R ad C A 
dcbcrc quoque candcm cflc rationi , qua: cx G L ad A M , & ex 
KI ad CA componitur. Acproindc, fi utrobique communis 
aufcratur ratio K I ad C A , rationem rdiquam C A + R ad C A 
candem quoquc forc rcliquar rationi G L ad A M. 

Hocautem cura nondum pef fc evidens lit, fupercft ut ipfum 
fequenti argumcntationc refokamus atque penitusmanifcftum 
reddamus. 

1* fimilitudme A u,nun ABC&MDAcft n 

AB AC MDfcuAE MAfcuIL . ^ uo " 

ntam e- 

a c- ' e/ ad-. VndeG LfitCX>^-4-^. nim,pro- 

:rilr 



Ex fimilitudine A ,on,m ABC& I A Geft P!".; 

BA AC AI IGfeuAF trianoI , 

a c ~ d . lorum 

Ac proinde, pcr 1 6.6" , a B A FooaC A l J ^ 0 * 

militudineA^GLD&AMDeft * m X* 



Exfimilitudinc 

GL ad AM, 

c c ce 



eftutGL 
ad AM 



d+i 'f itaDL 

fcuEIad 

•DM 
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ficutDLfcuEIadDMftuEA; 



413 



mult. pcrC A.c c 



DMfcu 
EA ; ut 
autcm 

™p« ficutO£I,CAfeuC A E+C A I fcu AE,R ad oCAE. \ ^ £ 

c< + *d—— — ce 

hoccft, rclictacommunialtitudine t a com* 
AEficutCA + RadCA. mU nial- 

titudinc 
£A,oEI, CAfeu 
C A E plus nCAI 
fcu A E , R cft ad 
□ C A E : Erit ut G L 
ad A M , ita O C A E 
+ DR, A E ad a 
C A E , hoc eft , dc- 
ftruendo commancm 
altitudtnem A E , fic 
CA+RadCA? 



Vide fupra ad 
aotam «" 



Ex conftru&ione eft 
KI CL FA 

* e 

itemque AE AB 



Ideoque A E 
pcrn.f". * — 



• 4 — 
AB 
-a— 



-d/ 
KI 

FA 
-d- 



R 

*J 
t 

o: 
•j 

e 

R 

ad 



Acproindcper i^.^dB A Faoa A E,R. 

Hinc cum nBAF etiam fit ODO C A I,crit fimiliter dAE, 
RodcuCAI. 

Patet itaquc GLeflead A M, ficut C A + RadC A. Vt crat 
propofitum. 

Quare cumhocpa&o, affumcntes quzfitumtanquam vcrum, 
pcr refolutionem Geometricamdcvencnmus advcruniconccf- 
fum : fequitur , quacfitum illud , quod cum conccflo ifto omnimo- 
de conne&itur, vcrum eflc. hoc eft, umbram biculi C, qure 
tranfibat per A, tranfiifle fimilitcr pcr B. Quod erat dcmon- 
Arandum. 

Et hac quidem,qua Refokttionem Geometricam Tbeo- 
rematis concernunt , quod ad Jblutionem ^Probiematis 
t a &'37 1 ut c onceJfum juppofitum fuit. Cteterum quomam 
iis, qui cum Logicis ftatuunt exfalfis etiam pofte^verum 
conctndi, refblutio hac ad quafiti oftenjiofrem incerta vi- 
dempoteft : placuit majoris certitudims er^o idcm Tbeo- 1 
rema Syntbetick vertficare , procedendo a concejfis ad 
quafita „prout ad hocmeinfthavit praftantijftmus ac 

Ftf 3 unde- 
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4X4 CONCINNA NDIS 

undequacjue dottijfmus juvenis *D. Tetrus Hartjmgius, 
laponenfis , quondam inaddifcendis Mathematis aijci- 
fulns memfolertijfimus. 

^Demonflratio autem ipfa filum calculi fequitur , qua- ■ 
iis extat pag. 370 3 7 1 , a t eodem nonnihil hic immuta- 
•tos ut appareat pajfim artijkium , quo Jingula Geome- 
true explicari queant. 

v G 

Jr- Hft — 




R' — 



Pofua, ut ante, A I) 30 7 

crit utB A ad A E, ira B C ad A D 



— bl adjrieu^v 
ac proindcpcr 16. 

□ BA,AD, cdBC,AE 
* *y ZD • be. 

Tx narura Et- 

iipii«r«'7 AD.; KB. £ — t. 

AG.^_ AGvcl CK «, 
cftcuD A G.jtad caCKB. ^^tA, 

FA. d KH. * 

ACf^ ACvelKG. c 
utaFAC. c 4 a<f CD<5 K H. 



Conicorum 



Quoniam igiture* 
hypothcli cft B A ad 
A E , ficut B C ad 
AD : erit o lum fub 
extremisB A, AD * 
a:qua!e C3 to fub rae- 
diis B C,A E. Dcin- 
dcquoniam ex natu- 
ra tllipfis cft , ut 
CDDAGadcmCKB, 
fivc, rcjc&a commu- 
ni altitudinc A o vcl 
•CK, ut D A ad 
KB, ita.CDFAC 
ad 
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AGAC adaGKH,idcft,rc- 
id cft,reje<5tts communibus altitudinibuse, & c t 
critutD Aad KB,itaF AadKH 

7 ^ BA 

fivc,aflumendo communem altitudincm a x 

utoBA,ADfeuOBC,AEadcz3BA.KB,ita FAadKH ^inc fumatur.fit 

vel bc d/ ad*.<r T UtC i~'*® 

fcu m B C , A E 



lida communi altitu- 
dine A C vcl G K, ita 
F A ad K H ; & qui- 
dcm D A ad K B, fi B A 
pro communi altitu- 



ad DB A,K B : crit ut oB C, A E ad D B A,K B,ita£ A ad K H. 

EftojamKIx/. 
eritque proptcr fimilitudinem A nBB B C A & B K I 
utBC adC A,itaB KadKl 

b c b — %. / ad / feu c *"^ r - * . ac proinde 

add.HK.* V*}*-?. 



mult.HI./+lT° B ^° C /^ K 
perlG: b t b f 

DcindcfitlGx^ 

ttGlU.fh+hx 

eritquc propt.fimil. A^BCA&AGI 
utBCadCA,itaAGadGl 

t K 



Porrd cum 
cx fimilitudine 
A™* BCA & 
BKI, BC fit 
ad C A , ficut- 
BKadKI: crit 
nzufubBC,Kl 
arciualc a'° fub 
CA,BK. Ea- 
dcm ratione 
cum B C lit ad 



tJ ad* fcu 2 . ac proinde per B . A ' r ficut B K ' 

\6.6" ad B I: ent □ 



Similiter efto A 1 00 k 
eritque propter fimil.A fUB1, 
BCA&AGI 
utBCadRA,itaAGadAI 



aBC,IG cdCA,AG 
/3 Ih 00 czl. 



x. / ad ^feu j . acproindcper 



add. A E.c 

mult. E I. kj+* 
perlB. / 



fub BC,BI«- 
q*ale □* fub" 
BA,BK. 

Haud fecus- 
cum fimilia fint 
£j» BCA 
A G I, acidcir- 
co BCad CA, 



cz)BC,AI oBA,AG fi cut A G ad , 



t bk, 00- az. 



COEIB. kj+el 



Sit itcm I B 00 /• 
eritqueproptcr fimil. A ram BCA&BKI. 



Gl: eritofub 
BC,.GIa*qua- 
kcz^fubC A, 
A G. Similiter 
cum B C fit adi 



ut 
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4i6 De concimnandis 
utBCadBA,itaBKadBI B A , ficut A G 

• b 4 ^ad/fcu^^acproindepcr ad 

* r r ritcr O iub B C, 

cziBCjBi c3Ba,bk T^V^ 

G 




ExnaturaEllipfisper 17 ^' Conic. Apollonii Iam vcro, quia cx 

eft CD F A C ad □ G I H,ut oEAB ad o E I B natura Eilipfis □ 

cd hf+hx ae/ ad^/+,f FA C eft adcziGIH, 

Eft autcm pcr »3 . 6 U ratio CD U F A CadcuGIH utaEAEadcuElB; 

c d hf+hx & quidcm ratio a K • 

compofita ex ratione FAadlHfcu IK + KH, & FACad cnGlH 

A — /+ x compofita fit ex ra- 

cx rationc C A ad G I , id cft , afTumcndo commu- tionc F A ad I H fcu 

c* h IK + KH,&exra- 

BC tioncCA adGI,id 

nem altitudincm *,cx ratione cJ* cft, aflumendo com- 

/3 muncm altitudinem 

B C,C A ad □ B C, G I vel O C A, A G, fivc, rejc- B C , cx ratione cn li 

bc : bh fcu cz. BC,CAadnBC, 

CA G I vcl /3oCA, 

#a communi altitudinc r, ex rattonc B C ad A G. AG, five ctiam , rc- 

b ■ <t. Stmt- 
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Dbmonstrat ioNiBts. 417 

Similiter ratio CZJ 11 EABadcziEIB compofitteft je&a communi 

ae kj+el altitudinc C A , 

CxrationeE AadIB,&exrationcABadEI. cx rationcBCad 

e / a — k.+ c. AG;AtrKioa !l 

Quarum quidcm E A ad I B , fi BjC pro commu n i L A B ad zz l . I li 

e 1 b compofita cx ra- 

altitudine fumatur, cademcft qua? O u tionc L A ad I B, 

y c-: rationcj A li 

BC,EAadoBC,IBfcuc=lBA,BK,hoceft > ci- ad LI; quarum 

be bl vcl ab — az. quidcm E A ad 

dcmqux'FAadKH. 1B, li B C po 

^ *■ v communi akttu- 

Scd AB ad E 1,(1 B C fimiliter pro communi altitu- dme fumatur , cft 

a — k^+e b ficut cz B C, L A 

dine fumatur,eadem,quar cn h A B, B C ad O B C,L I ad czB C, I B fcu 

ab bkjbbe ^nUA.EK, 

e v*> * qua? eadcm o- 

vcloBC,AI,idcft,BA,AG,+oBC,EAvclcz;CA, ^tcnfa cft S tatto- 

five az. + 4jr, ni FA ad KH; 

A D , hoc eft, rclida communi altitudine A B , fcu a, fc d A B ad L f , fi 

eadem quac B C ad A G -f- A D. BC fimilitcr pro 

b communi altuu- 

Erit igitur ratio compolita ex ratione dinc fumatur, ut 

FAadlK + KH, & cx ratione B C ad AG, idcft, rzz A B, BC,ad 

d f+x b *. nBC,El,idcft, 

pcr23.6*VatioczJ u FA,BCadc=lIK,AG+CZlKH,AG, adoBC.AIvel 

bd fz.+xz e B A , A G , 4- 

cadem rationi qua? corriponiuir cx rationc F A ad K H, czi B C , L A vcl 

d- .v fltzz B A, A D,li- 

& exrationeBCadAG + AD, idcft^peri^. 6' , vc c um , rclida 

b z.+y communi altitu- 

eademrationi,quamhabct dinc A B , ut B-C 

oFA,BCadoKH,AG+oKH,AD. ad A G + AD: 

bd xz.+xf. Lrit ratio corn- 

pofita cxrationc F A ad I K+K H,& cx rationc BC ad AG,id cft, pcr 1 ; . 
6" ci , ratio CZ) 1 ' F A, B C ad CZl I K, A G+O K 1 1, A G,cadem rationi,qux 
componiwr cxFA ad KH,& cx ratione BC adA G+AD.id cft,per 2 3 .6% 
cadcm rationi,quam habet OF A, B C ad CZl K H, A G + o K H,A D, 
Parsll. 1 Ggg Hinc 
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4x8 De concinnandis 



Hinc cum 

oFA,BC,GtadoIK,AG+oKH, AG,ficut idemoFA,BCad Hinc 

bd — fz.+xz. kdf cumo 

aKH,AG + aKH,AD: crit, pero. 5 \ FA,BC 
ad xz,+xj: adoIK,AG+ 

olK,AG^KH,AG, q .oKH,AG ja KH^D. 

fz. + xz. ZO xz.+xy. 

7 tionem, quami- 

Vndc , dcmpto utrinquc communi O l ° K H, A G, dcm o F A, BC 

xz. adoKH,AG 

erit ouoque rcliq. OIK AG xquale rcli q uo'o- ^Jft 

KH, AD f \ • 

xj AG+a"KH, 

Acproindc ,peri<f.<S\ * D - A 4 uibus 

ut I K ad K H, ita D A ad A G. 0 commune au- 

/ x 7/ ad teratur oKH, 

AG, cntquoquc 

reliquum o I K,A Gaqualc rcliquo O 10 K H, A D. Vndc cr it ut I K ad 
KH, ita D A ad AG. 

Sed 



a 
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B C Scd ut I K ad 
Scd ut IK ad KH, ita eft, afT comm. altit. KH, ita cft, af- 

/ * lumpu commu- 

£ ni altitudinc B C, 

cziIK,BCvclcziCA,BKadcziKH,BC. cziIK, BC vd 

bf cb—cz. bx. tcZJCA,BK 

AB adczjKH,BC. 

AtD AadA G>iea atf. connn.alt. * cft cnD A, A B A £ a ^ 

* 4 7 communi altitu- 

* dinc A B,oDA, 

rcl czi B C, A E ad o A G, A &. A B vel * czj B C, 

be AEadcziAG, 

Quarceritut A B ' Q- Uare crit 

OCAJK adcziKH,BC,itacziBC,AEadczjAG,AB. gggfig £ 



r r <* BC AG, AB. Cum 

CumautcmfuprafitFAadKHJ.cafr.comm.alt.^, autcmfupra fit^, 

r * , «, * x Ul FA aci K H > fl " 

CZ)J>A BCadoKH,BC,(icutcziAE,BCadcZ]KB,BA, ve,a(Iumpu com- 

1 n ^ aa * — mum altitudinc 

hoc cft , convcrtcndo B C, czj F A, B C 

CZiKH,BCadcziFA,BC,ficutczjKB,BAadcz)AE,BC: adoKH , B C, 

bx-~ bd ab—ai.1 ad be: itaaAE.BCad 

Enmtcz)CA,BK cziKH.BC C3FA,BC trcs magni- czj K B, B A ; id 

cb cz,— — b x bd tudines ab eft, convertcndo, 

o unaparte, czjKH, B C ad 

&cziKB,BA CZ3AE,BC czjAG,AB trcsaliaab czjFA,BC, (tcut 

«6—**. bc az. altcra par- CZlK^BAadczi 

te,quacbi- AE,BC:erunt 

nx fumpta- in eadem czj C A , B K , CZJ 

funt rationc , qua- KH, B C, & czj 

rumquc proportio FA,B C 3 magni- 

eft perturbata : tudincs ab una 

BA,CZJAE BC &CZJAG, A B trcsalixabaltcra P p^ & q u°^^^ 
lumpt* in eadem funt ratione , quarumquc proportio cft pcrturbata 

G gg 3- Quarc 
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4^0 DE CONCINNANDIS 

Qiurc ctiam pcr 23. 5" exarqualitate proportionalcs 
crant 

idcft,oCA,BKadcriFA,BC,ficut[=]K B, BA 
c b — cz, bd - ab — az, 

BA 

ad aAG,BA, fcu, rcj. com. alt. 4, ut K B ad A G. 

id cpiod ccorvenit cum cetjuatitnt htventa f>og. 371 , multiplitttndt 
Ji. tum extrenut tttm mtdttt termtnot , oflendent nos in todem 
calculo Gctmetrice explicandi ei prrventffe, ubi 
tbz — czztfuaturbbd — bdz. 

Dcniquc ut invcniatur A G fcu z,, quoniam furacn- 
do C A fcu c pro comrnuni alcitudinc , 

K B cft ad A G,ficut O C A,K B ad O CA , AG : 
b — z, - — z. ' cb — cz, I ad cz,: 

critut 

CdCAjB KadoFA,BC,itanCA,KBadoCA,AG. 
cb — cz. bd cb — ct/ad cz,. 

Hinc cum cdCA ,BK ad aF A,B C & ad QC A, AG 

cb — cz. bd cz, 

eandem habcat rationcm, crit pcr 9. % x \ 
£ZlF A,BC.arq.cZ3 lo C A, A G. 

bd 00 cz.. 
Vndcpcr 16'. 6^'crit, 

utC A adAF, ita BC ad AG. 
c d b I ad z,. 



Qudd crat propofitum. 



A G-, ac proindc C A ad AF, ficut BC ad A G. 
ftrandum. 



Vndc & tpfar cx 
zquoliute pro- 
portionalcs c- 
runt , nimirum, 
crit ut CD CA, 
BK ad a FA, 
BC, itaCDKB, 
B A ad nAG, 
B A, idcft, reh- 
cH communi al- 
titudinc B A , ita 
KBadAG. De- 
mque, quoniara, 
aflumpta com- 
muni altitudine 
CA, K B cft ad 
AG,ficutdCA, 
K B ad □ C A , 
A G : crit ut a 
C A , B K adcD 
F A , B C , ita □ 
CA, KBada 
C A, AG. Quo- 
circacumcnCA, 
B K ad OFA* 
BC&adaCA, 
A G candcm ha- 
bc.it rationcm, e- 
ric o FA , BC 
aequale CD l0 C A, 
Quod crat dcmon- 



F I N I S. 



f\0A KUMtlr 
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Ccleberrimi de Centro Ofcillationis proble* 

matis fblutio. 

Viro Sapientifllmo falutem dat 

STEPHANVS GILLET, 

Nulld in re tam irrito conatu laborarunt Viri Clarijfimi , 
quam in centro ofcillationis inveftigando y licet enim 
quadraginta abhinc annis mathematicm celebris nus- 
quam gentium extiterit ullm, quihuic indagationi ac- 
curatijfime haud incubuerit , quin etiamflurtmi 
audacJer exclamarint; nullostamen inerrores incidit 
nullus. Na ego aliena infelicitate minime exterritm , 
viam adeo expeditam inveni, ut ad fcofum oftatum recle 
feryenerim. §^uo circa arbitror tibi rebm matbcma- 
ticis gaudenti noningratum fore , fi hoc arcanum tan- 
topere inveftigatum exhibuero. 

Centri ofcillationis demonftratio. 

I. 'Definitio. 

,Scillatio cft ipfa agitatiopcnduli fua 
[gravitatc circa axem horizonti pa- 
i rallclum moti. V. C. Si pendulum, 
' A,fuam agitationem vi gravitatis in- 
cipiat in pundo y.. inhibcatcjue in pundo v. ipfa agitatio hujus pert- 
duli totum arcum p v. pcrcurrcntis vocatur ofcillatio. 

II. 'Definitio. 

Quorum pcndulorum centra graritatis arcus 
fimiles percurrunt, cademfuas ofcillationes, 
fimiles faciunt, ficut pcndula A & b. 

III. ^Definitio. 

Centrum ofcillationis cft pundrum, quod in pendulo compofito 
agitato penndc movctur , ac tf nullo modo ftipatum forct : ac proindc 

# fiin 






t 

fi in extremo penduli fimplicts refideret , ofciQitioncs fuas-eodera 
tempore conficcrct,atquependulum compofitum datum. Itaque tota 
diflicultashuc rccidit,ut invcniatur longitudo penduli fimplicis,quod 
fuas ofcillationcs fimilcs codem temporc conficiat , atque pcndu- 
lumcompofitumdatum: namlongttudo hujuspcnduli limplicisea- 
dem cft , atquc diftantia ccntri ofcillationis pcnduli compoiiti ab axe. 
Qua in inveftigatione ut mens dirigatur, aliquid de gravitate, fpatio- 
que dccurfo prxmittcndum cft. 

I. Lemmct. 

Gravia gravitatcm habenta Icvioribus,. quac tantumdcmafcen* 
dnnt, quantumgravioradefccndunt. 

L Coroll. 

Hinc colligcs mobili fecundum horizontemmoto gravitatcmac* 
quiri nullam : Quia nulla Icviora afccndunt. 

II Coroll. 

Hincanimadvcrtismobili circacentrum motogravitatcmacquiri 
nullam: idcoquodmobilchaudmagisdcprimitur, quam extollitur. 

III. Coroll. 

Hinc vides gravitatcm acquiri per folam dcfcenfionem ccntri: 
quippcqui aliimotus pronihilo habeantur; ac proindc incidcntiam 
gravis fcmper cife fpectandam ex altitudincdcfcenfionis ccntri. 

IV. Coroll. 

Hinc pcrfpicis duorum gravium cxeadem altitudine 
cadcntium , quorum unum perpcndicularitcr , altcrum 
vcro oblique dccidit j utriufquc velocitatcm eandem e(Tc 
in horizontc,iivc in plano horizonti parallclo : propterea 
quod gravitas per motum vcl circa centrum,vcl horizon- 
ti parallclum , ncquc intcnditur, nequc pemittitur. 

V. Coroll. 

Hinc manifcftumeft vclocitatem gravispcnfilis, fi- 
ve pcndulicandcmefle, atqucgraviscx eadcm altitudi- 
dincpcrp. dccidcntis: pcnfile.cnimnibilaliudeft, quam 
gravcoblique decidcns. 

VI. C<h 
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VI. Coroll. 

Hinc clarum cft candcm elTe velocitatcm in omnibus pcndulis 
quorum centra gravitatis arquc diftant ab axibus , quandoquidem 
arqualitcr dcfccndunt. 




VII. Coroll. 

Hincliquctcandem cfTe velocitatcm cjufdem plani tum in planum, 
tum inlatusmoti: utpotcquodccntrum utroquc modoarquedcpri- 
matur. 

II. Lemma. 

Duobus gravibus ex cadcm altitudinc cadentibus , quorum unum 
pcrp. altcrum vcro obliquc fecundum redara lincam dccidit j Teqi- 
pora ntriusquc incidentixfunt intcr fcficututraquelineafecundum 
quas incidutit; quandoquidcm eadem eft velocitas in utroquc mobili 
arqualiter dclccndente. 

CorolL 

Hincfcquitur utduobus gravibusex eadem altitudine fecundum 
fuigulas lineasrcctas obliquc cadentibus j Tcmporautriufque inci- 
dcntiar inter fe rcfcrantur , ficut utraquclincaobliqua, vcl licut fpa- 
tia dccuria , fi gravia fmt arqualia. 

III. Lctntnd. 

Si planum indcfinitetiividaturinpartesaliquotas.' Summaprodu- 
&or um iingularum partium pcr fuam ab axe diftantiam multiplicata- 
rum , xqualis cll produdo totius plani pcr f ui ccntri ab codcm axe 
diftantiam mukiplicatL 

Sit planum ( AB) inclcfinite 
divifum in partcs aliquotas (44), 
ex quibus fingulis dimittantur 
fingular lincar intcrfc parallclar, 
carquc ad axcm fl £ cxtra pofitum 
pcrpcndicularcs, quar voccntur 
jr. iinca cplani ccntro ad cundem 




axern 



4 

axem perp. duc"h appdlctur x : dico fummam omnium produ&o- 
rum , a *j,cfle arqualcm produ&o s b x. 

Namque plani ita divifi fingular partcs perindefpc&ari poffunt, ac 
fiforcnt fingulapondcra: atex gcoftaticafumma produdorum iin- 
gulorum ponderum per fuam ab axc diftantiam multiplicatorum , ac- 
qualis eftproducto omniumponderumper centri communis ab co- 
dcm axc diftantiam multiplicatorum j Ergo &c. 

1 Coroll. 

Hinc perfpicuum cft fummam produ&orura fingularum partiura 
cjufdemplanimultiplicatarum perlingulas periphcrias, quarumfc- 
midiametri funt ipfjc perpcnd. ad axcm, efle acqualem produ&o totius 
plani multir>licati pcrperipheriam , cujus fcmidiamctcr cft ipfa di-» 
ftantiaccntriabaxe. 

II. CoroU. 

Hinc patct fpattum a plano in planum circa axem extra pofitum 
mpto dccurfum , «quari produfto ipfius plani multiplicati per pert- 
pheriam , cu jus femidiameter cft diftantia ccntri ipfius plani ab axe. 

III. CorolL 

Hincultro emcrgit invcftigatio omnium folidorum aplani»circa 
axes motis defcriptorum j fed iftacc alibi. 

IV. CoroU. 

Hinc deduces fpatium a plano in planum circa axem extra pofitum 
moto decurfum , xquarialteri fpatio, quod percurrcretur nfingula 
puncta,vcl fingulz partcs aliquota? plani tantumdcm ab axe diftarenr, 
quantum ipfius centrum gravitatis. 

V. CoroU. 

Hinc apparet fpatia a planis xqualibus dccurfa , cfTc in eadcm ratio- 
nc, atquc corumdcm planorum diftantias ccntrorum gravitatis ab> 
axe. 

VI. Coroll. 

Hinc nullo negotio reperias fpatium a plano tn latus moto de- 
curfum: 

Si 

m 
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Si enim planum A indcfinitc dividatur pcr fupcrficics cylindra- 
ccasparallelas, quarum omnium fit idcm axisfl^: conficiatur pla- 
num , b % cujus fin- 
gubc lincae axi pa- 
rallel* xquentur 

fio^ulisfcdiombus 0 -j--. — g 

cyhndraceis , qux ' % 

tantumdcm ab axe 
diftant, V. G. linca 
recla M N. xquetur 
fe&ioni. p q. ficque 
de cxteris ; ex hujus 
plani ^centrolinea 

adaxem^ perp. duda vocetur Z : ex plani A ccntro linea pcrpend. 
ducta ad eundcm axem appclletor , x. Spatium a plano A in planum 
eft adfpatiura ab codem planoin latus motodecurfum, ficut*. ^ 
namfpatium a plano A inlatus moto dccurfum , xquaturfpatiopcr 
planum k in planum motum decurfo. 
Iam vcro centrum ofcillationis colluftrctur. 

I. Troblem. 

Invcnirc ccntrum ofcillationis plani inplanum circaaxemextra 
pofitum moti. 

Ccntrum ofcillationis idcm cft, atque centrum gravitatis ipfius 
plani. 

— s 



Cum cnim, ex 6*° corollario primi lcmmatis, &ex 4°coroII. i ui 
Icmmatis, planum A cadcm vclocitatc , idcm fpatium percurrat, 
quod percurrcret fi ipfius omnia puncla tantumdem ab axe diftarent, 
quantum ccntrum gravitatis ; necefic cft utofcillationes fuascodcm 
tcmporc pcrficiat , atquc pcrficcret iifingula pun&atantumdcm ab 
axc diftarent: atqui ii fingulapuncta tantumdem ab axc diftarent, 
ofcillationcs fuas codcmtcmporc conficcrct, atqucpcndulum fim- 
plcx , cujus longttudo cft ipk diftantia ceotri gravitatis ab axe, 
Ergo &c. 

; 3 i co- 



X CorolL 

Hinc novcris omnium planorum , quorum ccntra gravitatis aV 
axc arque diftant , idera eflc ccntrum ofcillationis in planum. 

II. Coroll. 

Hinc intclligis cujuflibct lineasinplanum circajuccm extrapofi- 
tummoti, centrumofcillationisidcmcfle, atquecentrumgravita- 
tis ; Qtiandoquidem quarlibet linca fpc&aJri potcft , ficut planum mi- 
nimac latitudinis. 

II. TrobL 

Invcnirc durationcm ofcillationis plani in latus cifca axcm cxtra 
pofttum moti. 

Tcmporaofcillationum planitumin planum, tuminlatus moti, 
funtinterfc, ficutfpatia utroque motudccurfa; proptcrea quodu- 
triufque ofcillationis tcmpora pcrinde fpe&anda funt , atque tempo- 
ra incidentiarum duorum gravium aequalium cx eadcm altitudinc 
oblique dccidentium.. 

III. TrobL 

Invcnirc ccntrum ofcillationisplani inlatuscirca axemextrapo- 
fitum moti. 

Sicentriplaniabaxe diftantia vocetur x. tempusque ofcillatio- 
nisinplanum, fitadtcmpusofcillationisinlatus, ficut x. z.: hujus 

rclationis .v 2 . : .v. ~ . ultimus tcrminus dcfignabit diftantiam ccn- 

tri ofcilhtionis ab axe, 'fivelongitudinem pendulifimplicis, quod 
fuasofcillationesfimilcscodcmtcmporc conficit, atquc pendulum 
inlauis motum; proptcrea quod longitudincs pendulorum fimpli- 
ciumfunt intcr fe, licut quadrata tcmporum ofcillationum. 

> 

I V. TrobL 

Invenire durationem ofcillationis folidi. 

Si folidum A , indcfinite dividatur pcr fupcrficies cylindraccas pa* 
rallclas, quarum omnium idcm fitaxis, atqucofcillationis; com- 

pona- 

» • 
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ponatur planum £,cu* 
jus fingulae lincae axi 
parallche , fint intcr 
le,ficut fingulae fec"tio- 
nescylindraccae, qux 
tanturadem ab axc di- 
ftant. Diftantia cen- 
tri hujus plani ab axc 

vocctur z.. diftantiacrae centri folidi ab eodcm axe appelletur x. 
Tempusofcillationisloiidi, eft ad tempus ofcillationis penduli fim- 
plicis,cujuslongitudofit a\ ficut*,.*. quandoquiderafolidumfpe- 
<3ar i debet ficut planum in latus motum. 

V. TrobL 

Invcnirc centrum ofcillationisfolidi. 

Hoc problema pcrindefolvitur , atque j. prob. fiipra. 

VI. TrobL 

Invenire centrum ofcillationis pcripheriae in latus circa tangen- 
tcm mota?. 

Diftantia centri ofcillationis ab axc, five longitudo pcnduli fimpli- 
cis ofcillationes fuas codcm tcraporc conficicntis,rcfcrtur ad radium, 
iicut quadratoquadratum diametri ad productum circuli per fe ipfum 
multiplicati ; Quandoquidcm fpatium ofcillationc in planum cftad 
fpatium ofcillatione in latus dccurfum , ficutcirculusadquadratum 
diamctri , ut cx infinitorum gcometria dcmonftratur. 

VI I. Trobl. 

Componere pendulum quod ofcillationes- fuas codera tcmporc 
conficiat , atque pcndulum limplcx datum. 

Longitudo pcnduli fimplicis dati 
fitdiameter periphcriae, quam axis 
tangit in pun&o O. fi hac in pcrt- 
pheria bina punda A & Bapuncto 
fufpcnfionis seque diftantia ad libi- 
tum fumanturj harc duo pun&a com- 
poncnt pcndulum,quod fuas ofcilla- 
tioncsin latuscodem tcmporecon- 
ficicr, atqucpendulumfimplcx. aci 
quod probandum. 




8 

Ha?c duo pun&a linea diamctrum perp. fccante in pun&o D. jan* 
gantur, fc&todiamctriD O, vocatur*. linca AO fiveBOappcl- 
letur c. 

Ex fupra dictis tempus ofcillationis in planu m, eft ad tempus ofcil- 

lationis in latus ficut x.z., acproindchujus rclationis x. 2. 

ultimus tcrminus fivc diamctcr defignabit longitudincm pcnduli fim- 
plicis, quod ofcillationes fuas eodcm temporc conficit , atquc pcndu- 
lura ex iltis binis pun&is compofitum, in latus motum. 

Coroll. 

Hinc tibi confeftim occurrunt infinitapcndulacompofita, qu* 
fuasqnodquc ofcillationcs codcm temporcconficiunt : verumhaud 
fcioanobltupcfcasquod pcriphcria fuas ofcillationcs brcviorctem- 
porc pcrficiat, quam pendulum fimplex, cujuslongitudo cft ipfa 
diamcter , cum pcriphcria intcgra rcfolvi poitit in pendulafimpli- 
ciora componcntia, quorum fingula fuam quodquc ofcillationcm 
codem tcmporc fcorfim conficiant j mirari tamen defincs fi perfpcxc- 
ris majorem c(Te gravitatcm in pcripheria conglutinata , quam ia 
omnibus ipliuspartibus disjun&im motis. 

VIII. Trobl. ' 

Invenirc durationcm ofcillationis cujufiibct penduli circa axcra 
intra pofitum moti. 

Si pcndu- 
lumA, cu- 

»l diftantia $ yj-r -faA- g 

abaxcvoce- y^fA /sXA 
tur x. inde- 




finite divi- 

daturper fuperficicscylindraceasparallclas, quarum omninm idcm 
fit axis , atquc ofcillat ionis : componatur planum B , cujus fingula? li- 
ncxaxi parallclae fint inter fc, ficut fingulz fcdiones cylindraccx, 
cjux tantumdcm ab axe diftant : diitantiaquc ccntri plani B ab axc ap- 
pclletur sl: Tempus ofcillationis penduli A, erit ad tcmpus olcilli- 
tionis pcnduli fimplicis , cujuslongitudofitA, ficut z..x. 

. F I N I S. 
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